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υ”, ο ΕΚΔΟΤΙΚΟ ,ΚΟΝΜΥΝΙΣΤΙΣ” ! 
, ΚΡΙΜΣΚΑΤΓΙΑ. 
ἳ Ἐν τν ρα. 


1. ΓΡΑΦΙ ΚΕ ΑΠΑΝΚΕΛΙΑ ΤΟΝ ΑΡΙΘΜΟΝ. 


1 αριῦμιτιχι (νε επιςτίι, πυ καταγίνετε 
µε τους αριµυς, τις Ιδιότιτές-τος χε τις πρά- 
εις πυ χάνυµε μ’ αφτυς. 

1 αρχι τις αριΌµιτιχις µπίχε τότε, πυι ἀν- 
ὃροπι έμαθαν να µετράνε, πυ άρχιςαν να χαταλαβένυν τι µονάδα σαν 
εδιέτερο αντιχίµενο τις μέτριες. Ἀπυδάζοντας τα διάφορα μνιµία, 
πυ µας έµιναν απ᾿ τὺς ανρόπυς, ι οπίι έζικαν «τα παλια χρόνια 
χε «σινάµα τις Επιγραφες τον μνιµίον αφτον, μπορύμε να πύμε, 
πός μετρύςαν ι άνδροπι πριν δεν μπορύμε όµος να ιποδίκςυµε, 
πιός απ τὺς γνοςτὺς «εμας λαυς έβαλε τις αρχές τις αριθµιτικις. 


| 5 1.Ιςαγογι. 


ἃ Ι λέχεις «ένα», «μονάδα χριςιμοπιόνταν 
6 9, Φιςυνι] Ία παράςταςι θνος οπιυδίποτε αντιχιµένυ. Όταν 
οιρα τον - θέλυμε να παραςτίυµε µε αριῦµυς το ςίνολο 
αριῦμον. τον αντιχιµένον, τότε πρέπι να µετρίυµα. 
Για να µετρίσυµε τα αντιχίµενα, πρέπι πρότα 
να πάρυµε ένα αντιχίµενο, έπιτα κχοντά-τὺὸ να 
Ῥάλυμε αχόµα ένα, «το «ἴνολο αφτον τον αντιχιµένον προςδέτυμε 
αχόμµα ένα κ υ.χ., βαῦμιδον σχιματίζυντε: 1) ένα αντιχίμενο, 
9) ένα κ ένα αντιχίµενο, ϐ) ένα χβ ένα χθ ένα αντιχίµενο χε 
Ὁ. κ. τι Όέςι τις λέχις «να χε ένα μµεταχιρζοντε τι λέχςι 
δίο, αντις να πύµε ένα, ένα χε ένα--- λέμε τι λέχει τρία 
κε 0. κ. Σχιματίζετε διαδοχιχι σιρα αριῦμον: ένα, δίο, τρία, τέςε- 
βαν... Ὁ µιχρότερος αρίθμος «τι σιρα αφτι ἴνει µονάδα. Τι «ιρα 
αφτι μπορύμε ανάλογα μα τις ανάνχες-μας να τιν «ινεχίσυµε ὁςο 
Φέλυμε, χορις τέλος. Ἰ «ιρα αφτι δεν έχι τελεφτέο, µέγιςτο αριὓµο, 
Έπιδι χε «τον τελεφτέο αριθμο τις «ιρας αφτις μπορύμε να προςῦθέ- 
«μα µια µονάδα χε τότε Δἄᾶχυμε νέο αριὓμο, αχόµα µεγαλίτερο. 
. ! 9 


1 µέτριι µας χριάζετε τότε, όταν έχυµε «ἶνολα αντιχιμένον, 
πολα αντιχίµενα μαζι. Ὁ αριὸµος ςχιµατίζετε «αν αποτέλεζ μα. τις 
"μέτριις. ΟὉ αχέρεος αριδµος εχκφράζι το «ίνολο κάμποςον μονάδον, 
ίτε µιας µονάδας. 

Με τι µέτριει αναπτίχθικε «τον άνΌροπο ι δινατότιτα να κα- 
παλάβι τις ένιες ίκας- μεταχέτερος βιχερότερος ο 
οδίγιςε «το σχιματιζµο τις φιςιλις «ειρας τον αριῦμον. 

1 φιεικι «ιρα τον αριθμο: : 

το 8, ἃ. ὃ, 6, τν δν ϱ, 10, 119 11... 

Στυς πρότυς δέχα αριδµυς δόσανε τις ονοµαςίες ένα. δίο. 
τρία. δέκα. Με τι βοίδια αφτον τον 
δέχα ονοµαςιον κε αχόµα χάμποςον ἆλον 
ςχιματίζοντε ι ονομαςίες όλον τον αριὸμον. 

Πρότι φορα κάθε διέτερο αντιχίµενο 
παραςτένονταν µε τελία (τε µε Ἰραμύλα. 
Άφτο ὁμος ἴτανε αχατάλιλο ςε αίνες τις 
περιπτόεις, π’ ο αριδµος τον μετρύμενον 
αντιχιµένον ἴτανε μεγάλος. Για το «ίνολο 
πολον µονάδον εφεβρέθικαν ιδιέτερα ἲ- 
µία. Μετον χερο ἀλαζαν χε τα αριδμιτι- 
χα «ιµία τι µορφί-τω. Τα «ιµία, 

δα, Ἱ. μεταχιριζόµαςτε εμις, ονοµάζοντε αραβικα: 
πειφία, Επιδι ιποέτυν, πος αφτα τα πειφία τα δανίςτικαν ἓ Ξβρο- 
πέι απο τυς άραβες. μό | 

Ῥαῦμιὂον ι άνδροπι ἐμαῦαν να εποφελὐντε λίγα σιµία Ίια να χρά- 
πευν όλως τυς αριὃµυς. 


ο. πἝριν: 
ο ΘΦΧΧΟ 


-- ϱ- ὢω «Ὁ Εν ον 


/ ; 
θα «χιματίυμε πάνο. «τον αριθμιτίρα αριθ- 
μυς µθ φισιχι «ιρα. Ας αρχίυµε απο το «ἷρμα 


μὰ Προφο” εχίνο, πὺ πάνο ςτι πρότι ιχόνα (νε σιμιομένο 
θικν μετοιθί |) ος πρότο (1). Μετρόντας κε κςεχορίζοντας τα 
'οἶδο- «φερίδια, τα. φέρυµε απο, ένα-ένα «τα αριςτερα: 


..ς αὐστιμα ένα, δίο, τρία, τέςερα, πέντε, έχει, εῴτα. οχτο, 
αρίὄμιεις. ενέα, δέχα. 

Πίραμε Ῥέχα μον άἆ ὃες πρότις τά- 
(χςυς, ίτε έπος τις ονοµάζων αλιότικας, δέκα απλ ες μονά δες. 
Άφτες ι.δέχα απλες µονάδες αποτελον µια δεχάδα απλον μονάδον. 
Άφτι ὃα τιν ονοµάυµε ὃ εν ἀδα,ίτε μονάδα. ὃέφτερις 
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τάκςις. Ἱόρα φέρυμε πίςο-τα δέκα «φερίδα το πρότυω «ἵρματος 
τυ αριδµιτίρα χε τ΄ αντικαταςτένυµε µε ἑνα «φερίδιο τυ δέφρτερυ 
«ἵρματος. Το «φερίδιο αφτο παραςτένι τι µονάδα τις δέφτερις τά- 
χεις. Ἡροςθέτοντας χζανα απο µια µονάδα, ςχιματίζυμε τος αριὺ- 
μυς; ένδεχα, δόδεχα Χ.τ.λ. ὁς τα κος. Αντικαταστένοντας τι δε- 


" κάδα μ’ ένα αχόµα «φερίδιο το δέφτερυ «ίρματος, σχιματίζυµε διο 


μονάδες τις δέφτερις τάχςις. 

Ἐκκακολυδόντας να µετράµε τα «φθρίδια µε τον ἴδιο τρόπο ὃα 
φτάςυμα «τον αριὺµο Εχα το, «τον οπίο ὃα αντιςτιχυν δέκα ςφξ- 
ῥίδια. τυ δέφτερυ «ίρματος. τει «χιματίσαμε εχατοντ άδα ---- 
δλ. µονάδα τις τρίτις τάχςις. Δέκα «φερίδα τυ δέφτε- 
ρυ εἵρματο: ὃα αντιαταςτιδύνε πάνο «τον αρινμιτίρα μμ’ ένα ςφερί- 
δο τυ τρίυ «ίρματος. Ἐκκαχολυδόντας χε πάλι τι µέτριςι δα φτά- 
συµε στις δέχα εκατοντάδες, ὁς τα χίλια. 

Έλις µετρίζαµε ὁλες τις µονάδες τὺ πρότυ τμίµατος. 
Ἑλέπυμε, πος δέκα µονάδες τις πρότις τάχςις αποτελυν µια µονά- 
ὃα τις δέφτερις τάκεις, δέχα µονάδες τις δέφτερις τάχες αποτε- 
λον µια µονάδα τις τρίτις τάχει. Δέκα µονάδες τις τρίτις τάκςις 
αποτελυν µια µονάδα τις , τέταρτις τάκεις. Ἰζαῦεμια µονάδα τις 
αχόλυδις τάκεις περιέχι δέκα µονάδες τις προιγύμενις χατότερις 
τάχεις. Ὦ) αφτο χε το εἰκτιμά-μας ονοµάζετε δεχαδιχο ςἰίςτι- 
μα αρίοµιςις. 

1 τρις πρότες: τάχεις αποτελυν το πρότο τμίμα--- 
το τμίμα τον μονάδον. Το τµίμα τον µμονάδον αποτελίτε 
απο τρις τάχεις: τον µονάδον, τον Ὀεχάδον χε τον εχατοντάδον. 

Μετρόντας παρακάτο, περνάμε ςτις µονάδες τυ δέφτερυ 
πµίματος: ὃα µετρίυµε χατα χιλιάδες δεκάδες χιλιάδον χε 
θκατοντάδες Χχιλιάδον. Ι Χιλιάδες ι Ὀεχάδες τον Χιλιάδον χε 
: εχατοντάδες τον Χιλιάδον «χιματίῶν το δέφτερο τµίµα--- 
το τµίµα τον χιλιάδον. 

Τι χιλιάδα τον χιλιάδον, ίτε το εχατοµίριο το πέρνυν ος µο- 
γάδα τυ τρίτυ τµίατος, το οπίο επίεις περιέχι τρις τάκεις: 
τα θχατοµίρια (τις µονάδες τον Εχατοµιρίου), τις δεχάδες τον εχα- 
τοµιρίον, τις θχατοντάδες τον εχατομιρίον. 

Κατόπιν αχολυδι το τµίμα τον διςεχατοµιρίον--- 
το τέταρτο τµίµα, το τµίµα τον τριςεχκατοµι- 
ρίον-- το πέµτο τµίµα. ες 

9) 


Έτει «το δεχαδιχο «ἰστιµα τις αρίόμιςις: 

1) Δέκα µονάδες κάθε τάκοις αποτελυν τιν µο- 
νάδα τις ακόλυθις ανότερις τάκεις. 

9) Ι τάκοις ουνενόνοντε ϱ8 τµίµατα" πάδε τµίµα 
αποτελίτε απο µονάδες τριον τάκρεογ. λα 

1 «ιρα τις µέτριςις τον αριὂμον. αντιςτιχι µε τι «ιρα΄ τὸ αχό-- 
λυδυ πίναχα: 


1-ο τμὶµα --- 
μονάδες. 


9-ο τμὶμα --- 


ὃ-ο τμὶµα --- 
χιλιάδες: 


Εχατομίρια 


δ-ο | 4-ο 
τμιμα τμῖμια 
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: Ολι ε αριὓµι γράφοντε µε τι βοίδια λί- 
δ 4. Ἀρίῦμιςι. | Ίον «ιµίον. Τά ειµία αφτα ονοµάζοντε πςι- 
φία. Όλα τα πειφία (νε δέχα ---ενέα «ιµα- 
ντικα πειφία, 1. 2, 8; 4, δ, 6, Ὅ, ὃν ὃν 
χε ένα πειφίο 0 ----το µίδενιχο, 

Για να παραςτίςυµε έναν αριθμο µετα ποιφία, 
γράφυµε τυς αριὺµυς τις κάθε τάκεις τον έναν 
ίστερα απ᾿ τον άλο, αρχίξοντας απ’᾽ τιν ανότερι τάκου 
ότοι, όστε ν µονάδες τον ανότερον τάκςεον να στέ- 
κοντε αριστερότερα απ’ τις µονάδες τον κατότερον 
τάκσεον. Αν κάπνα τάκοι { τµίµα, δεν όχι µονάδες, 
τότε στι δέςν αφτίς τις τάκεις πρέπι να βάδυµμε 
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µιδενικο, οτι δέςυ τν τµίµατος-- τρία µιδενικα. 
1. Τράπκαµε τον αριὓμο: 8085. Ο αριδµος αφτος αποτελίτε 


-απο (ϐ) µονάδες, (8) δεκάδες χε (8) χιλιάδες. Ἐχατοντάδες δεν 


έχω τι δέςι τις τρίτις τάχςις---τον εχατοντάδον----«τέχετε µιδε- 
νιχο. ΑΝ δε βάζαμε το µιδενικο, τότε ὃα σχιµατίζαµε τον αριὺ- 
µο 886. ῄπυ απανχέλετε ος χεις: τριαχόςια ογδόντα 
πέντε. 

2. Τράπκαµε τον αριὓμο: 4 000 286. Στον αριθμο ἄφτο δεν 
ιπάρχυν όλες ι τρις τάχεις τυ τμίµατος τον Χιλιάδον, μ) άλα λό- 
για---λίπι το τµίµα τον χιλιάδον. 

Τια να µπορέευµε έφχολα να απανχίλυµε τοὺς πολιπείφιυς αριὸ- 
µυς, τυς Ἰράφυμε χορίζοντας τοένα τµίµα απο το ἆλο µε μικρα 
διαςτίµατα. 

Στον αριδμο 15 900 χμ το τµίµα τον Ἰιλιάδον (νε χοριζµένο 
απο το τµίµα τον µονάδον. 

3. Απο τιν αλαι τις Όέεις τον πειφίον αλάζι χε ι ειµακία 
τυ αρι»µυ. Έτει ι αριῦµι: 15 900: 156090: 19 500: 51 009--- 
ἰνα διαφορετιχι: το πειφίο Θ «τον πρότο αριὓµο σιµένι 9 εχατοντάδες᾽ 
«το δέφτερο---Θ δεκάδες «τον τρίτο---θ Χιλιάδες' «τον τέταρτο---9 
µονάδες. ) 

Ἱ Ίραφι τον ἀριµον ςτιρίζετε πάνο «ε διο κανόνες: 

1) 1 οιµασία τον µονάδον, συ οιµιόσαµε µε πςει- 
φίο, εκςαρτάτε απο τιν δέρι, στιν οπία βρίσκετε 
το αποιφίο αφτο. 

Το πειφίο, πυ βρίσκετε στιν πρότι Ὀέει απο τα δεχεια στ 
ποιςτερα, δίχνι τις µονάδες, στι δέφτερι δέςι---τις δεχάδες, «τιν 
τρίτι---τις εκατοντάδες το πρότυ τμίµατος έπιτα αρχίζυν ι µονάδες, 
ι Ὀεχάδες χε ι εχατοντάδες τυ δέφτερυ τµίµατος. Το ἴδιο γίνετε χε 
για το τρτο τέταρτο κ άλα τµίµατα. | 

9) Ἀν «το τµίµα δεν ιπάρχυν µονάδες κάπιας 
τάκοις, τύτε στι δέοι-τυς βάξυµε μιδενικο. 

0. αριὓμος, πυ παραςτένετε µε ένα πειφίο, ονοµάζετα µονο,- 
πςίφιος, ο αριὓμος, πυὺ παραςτένετε µε διο πειφία, ονοµάζετε 
διπςίφιος αιτ.λ. 1 διπείφι, τριπείφιι κ.τ.λ. αριὓμι ονοµάζοντε: 
πολιπςίφιι. 


1 Το μιδενιχο αβαδικα λέγετε ςιφρ 


Π.χ: 9---ο µεγαλίερος µονοπείφιος αριόµος. 
805 ---- τριπείφιος αρίνμος. 
6400 --- τετραπείφιος αριόμος. 
100 ---ο μικρότερος τριπείφιος αριΏμος. 
999 ----ο µεγαλίτερος τριπείφιος αριῦµος. 


ατα τιν απᾶνχελία τον Ύραφτον αριὓμον, απανχέλυµε χςθ- 


χοριςτα τις µονάδες χάῦε τµίµατος, προςὈέτοντας τιν ονοµαία τ' 
τµίµατος, π.χ: 917 χιλιάδες, 459 θεκατοµίρια. 
Στις µονάδες τυ πρότυ τµίµατος τιν ονομασία τυ τµίµατος 


αφτυ δεν τιν λένε αλα τιν Ενούνε. Ἆτι δέςι-τις απανχέλυν τιν ονο- : 
µαςία εχίνον τον αντιχιµένον πυ μετρύνε. Ἠτει, π.χ. απανχέλων:.. 
846 ατµοµιχανες, αντι να πύνε 94ὔ μονάδες ατµο- Ὁ 

μιχανον. 0 αριὓµος 40 989 µ απανχέλετε έτει:ςαράν τα χὶ- .. 


λιάδες διαχόςια τριάντα ενέα μέτρα. 

1 ροµέι για να παραςτίυν αριῦµος ὁς τὰ 
χίλια µεταχιρίζονταν τα αχόλυθα βακικα πειφία: 
Ί--1. Χ--- 10’ 6 -- 100: Μ --- 1000. 

Έχτος απ᾿ αφτα ἴχαν χε ἆλα ενδιάµεςα πειφία: 

«Τ--5. 1---50. 0 --- 500. 

Αν έγραφαν ὃιο ίτε τρία µια βαεικα πειφία το ένα χοντα «το 
ἆλο, τότε ο αριδµος πο ςχιματίζονταν ικοδιναμύςε µε το ἀΌριζμα 
τον µονάδον αφτον, π.χ. 

1-9. ΧΧΧ -- 90. ΜΜ -- 2000. 


Όταν έγραφαν τι µονάδα τις κατότερις τάχεις «τα ὄεχεια τον 
µονάδον τις αγότερις τάχεις, αφτο «ίμενε αριὓμο ίοο µε το ἀθριζμα 
τον «ιµιοµένον αριῦµον, π. χ. 

ύΙ--6. ΧΧΙ--- 21: ΜΌ --- 1500. 


Αν όµος έγραφαν τι µονάδα τις Χατύτερις τάχεις µπροςτα, 
λιλ. «τ΄ αρικτερα τον µονάδον τις αγότερις τάχςις, ἄφτο σίµενε αριῦ- 
µο («ον µε τι διάφορα τον παραςτενόμενον αριὓμον, π. χ. 


ΙΥ- 4 ΙΧ- 9. χο--90: οὐ -- 400. ΟΝ --- 900. 


ξ 5. Λατινι- 
κα ποιφία. 


1 παράςταει τριπείφιον τε τετραπείφιον αριὓμον μ᾽ αφτον τον 
τρόπο τις Ίραφις ἴτανε πολίπλοχος. Γι’ αφτο τόρα χριςιμοπιύνε «πά- 
νια τα λατίνικα πειφία: «τι «ιµίοςι τον χεφαλέον τον βιβλίον, τον 
τόµον τον «ινγραµάτον, ςτι χρονολογία τις καταςχεβις κάπιυ µνι- 
µίυ κ.τ.λ. 


ΙΙ. ΜΕΤΡΑ. ΜΕΤΡΙΚΟ ΣΙΣΤΙΜΑ. 


Κατα τυς µαδιµατιχυς ιπολογιζµυς έχυµε 
1. Μενέδι! Ὁὰ χάνυµε µε τα μεγέδι, | 
νι ωμό. Οριέςμος. Μέγεῦος στα μαῦι- 
τριςσί-τυς. ματια ονοµάξετε κάθε τι, πυ µπο- 
| 1. ρύμε να ευνκρίνυµε «κε να Χαταµε- 

τρίςυµε. 

Το µίκος, το βάρος, ο όνχος, ο βόνος (νε μεγέδι. 

Για τιν καταµέτριςι τον μεγεῦον πρέπι να έχυµε µετραι μά- 
νάδα. 

Λογυχάρι το μέτρο, το ςαντίµετρο ίνε µονάδες ια τιν χατα- 
µέτριςι τυ μίχυς' το Χιλιόγραμο, το Ὑραμάριο ίνε µονάδες το βάρυς’ 
τόρα, το δεφτερόλεφτο ίνε µονάδες τὺ χρόνυ. 

Οριῖμν. Ἱ. Μετρικι µονάδα ονοµάξετε εκίνο το 
µέγεβος µε το οπίο κατα τιν καταµέτριςι οννιιοί- 
νυν όλα τα µεγέδι, πὺ ίνε οµοιδι μ΄ αφτι τι μονάδα. 

Π. Να καταµετρίςυµε το μέγεθος, οιµένι να ουν- 
κρίνυµε αφτο µε άλο µέγεῦδος οµοιδες, πο παραδε- 
χτίκαµε για µονάδα. Διλαδι να µάδυμε απο πύςες 
µονάδες, ίτε μερίδια αφτις τις µονάδες, αποτελίτε 
το δοµένο µέγεῦος. 

Τ βακικες µετριχες µονάδες ίνε: τυ µάχρυς --- το «αντίµετρο, 
τυ βάρυς---το Ἰραµάριο, τὸ χρόνυ ---- το δεφτερόλεφτο. 

Ος αποτέλεῦμα τις χαταµέτριεις ὃα προχίπει αριθµος, π. χ. 
το βάρος τὺ αντιχιμένυ, πυ ισοροπίτε µε τρία χιλιόγραµα. Το πα- 
ραςτένυµε µε τον αριὺμο ὃ. 


; Το «ίνολο τον µονάδον, πυ χρισιμοπιόµε 
8 2. Μετρι- ια τιν χαταµέτριςι όλον τον µεγεδον, ονοµά- 
{ Ί ἵν ρ 2 
Νο οιρτιμᾶ ] ζετε µετριχοςίςτιµα. 
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Με τιν ανάπτικει τις Τθχνικις παρυειάζετε περιςότερι ανάνχι 


να χαταµετρίςυµε ΄µε µεηαλίτερι αχρίβια χε µε «ταὈεροπιιμένες µο- . 


νάδες χαταµέτριεις. 

Σ) όλες τις εποχες τίὃονταν το ζίτμα Ύια τι δινατότιτα τις 
έβρεεις «ταῦερον µονάδον χαταµέτριες απ᾿τι Ἱίρο-μας Φίε. Έτςί 
ςχιματίςτικαν ιν µονάδες τὸ Ὑχρόνυ: έτος, ιμερονίχτιο. Άφτες ι 
µονάδες αντιςτιχυν «ε οριζµένες χε παντοτινα επαναλαμβανόµενες 


στι φίςι Ετίειες χε ιμερονίχτιᾶς χινίεις τις Ίις. ἵ µονάδα τυ µάχρυς. 
πυ Τένίχε δεχτι «τιν Επιςτίµι. το μέτρο, ςχετίζετε µε τις διαςτάεις. 


τις Τις. - 
Στι ΤΓαλία. «τον χερο τις Ταλιχις ακτιχις Επανάςταεις «τα 
1796. ος µονάδα µάχρυς έχυν παραδεχτι το µάχρος τυ ενος 
Ῥεχάχις εκατοµιριοςτυ τυ τέταρτυ τὺ µεςιµβρινυ τον Παριςίον. 


Ἐτιμάςτιχε ιπόδιγµα --- το µέτρο---το οπίο χε τόρα φιλάγετε | 


«το διεῦνες Επιμελιτίριο τον µέτρον χθ βαρον «το Παρίςι. 

Ίςτερα απο αχριβις Εχςθλένχεις φάνιχε, πος το µάχρος τυ µέτρυ 
ίνε λίγο μικρότερο απο το πραγματικο. Όκτόςο, το ιπόδιγµα αφτο 
πυ µέτρυ ςε διεῦνι «ιµφονία έγινε δεχτο ος µονάδα τυ µάχρυς. Διο 
αντίτιπα τὸ µέτρυ αφτυ φιλάγοντε «8 µας: «τιν Αχαδιμία τον επι- 
ςτιμον χβ «το Ἀγότερο επιµελιτίριο τον : µέτρον χε βαρον τυ Δε- 
νινγραντ. 

Στα 1918 στις 14 Σεπτέβρι, «ίμφονα µε απόφαςι τον Σοβιετ 
τον Λαιγον Ἐπιτρόπον, έχι ικαχθι ι ιποχρεοτιχι χριςιµοπίιει τυ 
µετριχυ «ιςτίµατος «τιν ἨΣΣ.λ. Το µετριχο «ἰίςτιµα βαςίςτιχβ πάνο 
στο Ύαλιχο «ἰςτιµα αρίνµιςις. Ἑϊτει λ. χ. το µέτρο περιέχι: 10 ντε- 
τείµετρα. 100 «αντίµετρα. 1000. µιλίμετρα. 

Στο µετριχο «ίςτιμα, πυ χάδε µονάδα ανότερις τάχεις περιέχι 
10. 100. 1000 κ.λ.π. φορες, ἰνά πολι χατάλιλο «τυς µαθιμα- 
τιχυς ιπολογιζµυς. 


65. Παρά- Με τιν απόφαςι τις ἴδιχις επιτροπις τον µέ- 

ρταςι τον τρον έχυν ιαχΌι «ἰντομες παραςτάεις τον µε- 

µονάδον. τριχον μονάδον. | 
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 ΠΙΝΑΚΑΣ ΤΟΝ ΜΕΤΡΟΝ. 


1 Χιλιόμετρο (χμ) --- 1000 µέτρα (μ). 
1 µΞ 10ντµ-- 100 «µ --- 1000 μμ. 
Ίντ-- Ίθεμ-- 100 μμ 

Γεω 10 μμ 


|. Μέτρα 
τυ µάκρυς. 


1 τετρ.χµ-- 1000000 τετρ. µ--- 100 εχτάρια (2γτ): 
1 εχτ --- 100 αρ (α)-Ξ106 000 τετρ. µ. 
1 ᾱ-- 100 τετρ µ 
1 τετρ. μ---]00 τετρ. ντμ-10 000 τετρ. ϱμ. 
1 τετρ. ντµ-- 100 τετρ. «μ. 
ο. Έτετρ. αμ -5 10θτετ. μμ. 


ΙΙ. Μέτρα 
επιφάνιας. 


1 κιβ. µ--Ι1000 κιθ. ντμ-ξ1 000 000 κιβ. «µ 


ό 1 κιβ. ντμ--- 1000 κιβ. «μ. ΞΞ1 000 000 κιβ. μμ. 
Πι. Μέτρα όνκυ. Γκιβ σμ- 1 000 κίβ.μμ. 


ως 


1 τόνος (τ)--10 τςέντνερα (τς)-Ξ 1000 
ΙΝ. Μέτρα βάρυς. | χιλιόγραµα (Χ1)» 1 τς-100 γή 
ἱ 1 χΊ:ΞΞΙΘΟΟΘ γραμάρια (1): 


Ύ. Μέτρα χοριτι- 
πότιτας χιτον κε 
ιγρον ςοµάτον. 


1 λίτρα (λ) ίνε χοριτικότιτα 1 χιβικυ Υτμ 
1 εκατόλιτρο (εχλ.)---100 λ. 


“ 
, 


μ.Σ έσι ετακςῖ [Το θάρος ] χιβ. µέτρυ νερυ «ε 4 ΚΞ- 
: ρ µέτρυ νερ 

τον µέτρον τὺ {» » Ἱ αιβντεζι ν ν η- 

ὀνκυκετυβάρυς!ι» » Ὦ ν Τμ ντ. 


Η ΠΡΟΣΘΕΣΙ ΚΕ ΑΦΕΡΕΣΙ ΑΚΕΡΕΟΝ. 


Στο πρόβλιμα αφτο τιδιέτερι αριθµι (νε ι προςδετέι χε το γενιχο: 


ΑΡΙΘΜΟΝ. έίνολο (νε το ἀθριζμα αφτον τον προςὈετέον. Λίνοντας το πρόβλι-- 
μας Μετρόντας μπορύμε να προςθέυµε τος ἅμα βρίςκυµετο άθριζ μα χάµμποςον προςῦετέον, 
δ πρός αριθμ: ο. | . ὀρίσυμε αριῦμο, ο οπίος περιέχι τόςες µονάδες, όςες περιέχυν: 
. 1. Ένα πεὀι πίρ απ᾿το σχολιο ὃ τε- λε ι δοµένι αριόµι, μαζι παρµένι, 
2. Ένας χολχόζνικος τον πρότο Ὑρόνο, πυ µπίχκε «το χολχόζι 


τράδια. 1 αδερφί-τω πίρε ἵ τετράδια. Πόςα 
- πίρε έναντι τον ερατοιµερόν-τυ ἀΌτς ειτάρι. Μετα 1 χρόνο πί- 
ϱς κατα 15 τς περιότερ. Πόσα τεέντνερα Ππίρε το δέφτερο 
χρόνο; | 
Λίει. 28” 1ὅ-- ὃ8τς. 
Ἐδο έχυμε διαφορετικο πρόβλιµα, πυ λίνετε µε πρόςῦεςι. Έδο. 
πρέπινα αφχςίςυµε τον αριῦμο χατα χάµπο- 
«ες µονάδες (15). 
Κε ς᾽ αφτιν τιν περίπτοςι ι αριὺμι (28 κε 156), πυ πίραµε 
Ίια να προςδέςυµε. ονοµάζοντε προςθετέι, το ΕκςαἸόμενο τις πρός- 
ἒεις διλ. το 38 ονοµάζετε ἀθριζμα. 

Με τιν πρόςὃεςι λίνοντε εκίνα τα προβλίματα 
τα οπία πρέπι: - 
1.) Να βρεδι αριόµος, ίςος µε όλους τ ό 

υς δοµένυ 
Γυς μοι ᾿ µ 5 τυς δομέγυς 
2.) Να αφκειδι ο δομένος αριθμο 
) κατα κάμπο- 
ες µονάδες. κ. τν 


τ 
Σιµμίοςι. Κε τα διο προβλίματὰ (να πάντα δινατα, Τι) αφτο µπο- 


; ; : ; : 
ρύμε να πύμε, πος ι πρὀςθεςι γε πράκςι, πυ πάντα µπορι να εκτελεςθι.. 


τετράδια πίραν μαζς 

Για να λίυμε το πρόβλιμα, πρέπι να μετρίυµθ΄ όλα τα Τε- 
“τράδια πυ πίραν: το όλο---16 τετράδια. ν 

ΓΡραφιτις λίεις: 8 τς 18 τετράδια. 

Στο παράδιγµα αφτο απο τὺς διο δομένυς αριθμης έπρεπε 
να «χιματίςυμε νέο αριῦμο, πυ να δίχνι, πόςο το όλο: μονάδες 
έχυν αφτι ἰ αριόµι. Τέτια πράχει ονοµάζετε πρός ὃεςι. 

2. Νπορύμε να προςὑέυμε 18 χάµποκυς αριθμος: 

98 -Ι- 88 -|- ΙΤ -ἴ- 40 --- 128. 

0. αριὓµος 1325 ονοµάζετε ἀδριζ μα τον πεςάρον αριὸμον 
98, 98. 17 κε 40. ας 

Οριζμος. Τυς αριόμυς, πυ προςθέτυµε, τὺς 
ονομάξδυµε προςδετέυς. Ο αριῦμος, συ προκίστ 
απο τιν προόςῦεοι, ονοµάξετε άδριξµα. | 

το πρότο πρόβλιμα µε τος δοµένυς προςὈετέυς (5 18 Τ) σχι 
ματίςτικε το ἀδριζμα (15). 

Στιν περίπτοςι αθτι τον διο προςἈετέον (8 Γτ”- 15) χαμε: 
Ἡρότο προςθετέο -ἵ- δέφτερο προςθετέο-- άδρισμα 

Τιν πρᾶκσι αφτι μπορύµε να τιν γράπευµε πιο «ίντοµα µε τα χρά- 
-ματα το αλφάδιτυ ἆ ---ὂ Ξ- 6, όπυ ο πρότος προςθετέος παραστένετε µε τ 
“γρὰμα ᾱ, ο δέφτερος προςθετέος µε το Ίράμα ῦ, το ἀθριζμα µε το χράµα 6 

Αθριζμα μπορύµε να ονομάςυμε όπος το 6 ἐτοι Χ το α--ῦ. 

1. Ένα χολχόζι ἴχε τα αχόλυθα έςοδα: 
, Απο τιν πύλιςι τον «ιτιροὺ «το χράτος 656 σ08 ο ιο όνά ο , : 
62.ΠροβΛλί-| Άποτιν πύλιςι προιόντον τὸ λαχανόκιπυ 99 085 ϱἡις ἆλι -- ο. . ας ες ον πα. ο 
: 2 


Ί. Απο το επίτι-μας ὁς τι µια ἀχρι τυ 
55. Νόμι Ὀρόμυ πρέπι να χάνι κανένας 90 µ, ὁς τιν ἁλι 
τις πρός-| ἁχρι ὄδμ. Να βρεθι το µάχρος τυ δρόμυ. 

ᾗ ὃερις. ὶ . έςι. Το γενιχο µάχρος ὃα ίνε: 96 -ἵ- ὅλ-- 


ατα, πυ ' ; ί 
ο ποντὴ με Απο τιν πύλισι προιόντον χτινοτροφίας ὃ 99 ϱἘκκαρτάτε απο τιν αλαγι τις Όέεις τον προςὓετέον 
| πρόδθεςι Απο άλυς ᾿χλάδυς τυ νιχοχιρὸ. ο» 42416ρ Άνγτ ιμεταθετικος νό τη : 
α όὅμος τις πρός- 
ο11Ί20ββεςις. Απο τι µετάδερι τον προςῦετέον το άδρι- 


τν νι 


Το όλο ἔχε έςοδα το χολχόςι . 
μα δεν µεταβάλετε. 
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Παραςτένοντας τυς προςθετέυς µθ τα γράματα ὤ κ ῦ, µπορόε να ᾿ 


πράπευμε το νόµο ἄφτο ο θκοῖς: α-]-ὐ-- ὃ -|-α. : 


0 νόµος αφτος αλιδέβι χι αν αχόµα έχυµε ἀδριζµα τριον ἔ κα ΄ 


περιςότερον προςὈετέον. 

2, Να Άρεθι το ἀδριομα: 

48 -]- 65 -|-28 --98--65-|-48-- 65 -|-45 -|-26--- 196. 

Ἰ µεταδέεις τον προςὑετέον το παραδίγµατος αφτυ δεν αλά- 
ζων το ἀδριζµα. 

ΊΏραφι µε τα Ἰράματα: 

α- ΓΕ ὑ---ο--ὃ-ι-α-ἱ- οἝ-ο-Γ ᾱ-ἷ- ὂ--α-]-ο -Γ ὂ. 

3. Έγχτος απο τον αντιμεταῦετιχο νόµο. χατα τι λίσι προβλι- 
µάτον πρόςῦεεις σιχνα χριιβοπιον Ἡ5 ἆλον αχόµα «νόμο --- τον 
«ινδιαςτιχο. 

Σινδιαστικος νομος. Για να βρούμε το 
άδρισζμα κάµποςον προοςδετέον, μπορύµε να τυς χο- 
οίσυµε ςε οµάδες 8 να πάρυµε χοριρτα το ἄδρι- 
ἔμα κάθε ομάδας προςθετέον. Στο τέλος προςθέ- 


ϱ 


τυµε όλα τα αδρίςματα. 


0. τρόπος αφτος απλοπιι τιν έβρεςι τὸ αὑρίζματος πολον προ- 


σθετέον. 
4. να προςτεῦυν: 15 -|-9δ-|- 93 -|-8 -Ι-46 1-9. 


Λίσι. Χορίζωμε τυς προςθετέυς «ε οµάδες, ι οπίες δίνυν 


ἀδριζμα «τρονχιλης αριδμος: 


15-96 -:-22-1-8-|- 16:19-- (15-55) 05-:8)-- (461-9)”- 


--0.1-90-μ85 --196. 


Παρα τίριςι. 1 παρενθέςις δίχνυν, πος τιν πρόςθεςι µέςα στις 
παρενθέσεις πρέπι να τιν κάγυμε Υορίτεα. Τα εκςαἸόμενα τα προς: 


θέτυµε ἵίςτερα. 


Κατα τυς αριθµιτικυς λογαριαζµυς οιχνᾶ εποφελύντε τόσο ΤΟΥ. 


αντιμθταθιτικο όσο Χθ του «ινδιαςτικο νόµο, 


5, Να βρει το ἀθρισμα 45 -|-Τ9 «68 το ἀδριομα, πυ προ-- 
αίπτι ἱνε 190. Μπορύμε όµος να διεφχολίνυµε το λογαριαζµό-μας. ᾖ᾽ 
Έπιδι το ἀδριζµα (60 -ἰ- 7 -ἰ- 1) αντικαβιετα τον αριὸμο 68. φέ” 


γετε κςεχάδαρα, Ίος αλιθέβι κε το αντίθετο τον αριθμο 68. (ν 
δινατο να τον αντικαταςτίυµε µε Το ἀδριομα 60 ἡ-7Τ-ε]. 
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λίςυµε χατα διο τρόπυς. 


/ 
Ας χορίςυµβ τον αριῦμο 668 ς) αρτὺς τὺς τρις προςῬετέυς χθ 
ας τὺς βάλυµε «τι δοµένι παράςταςι: 


«9 --Τ9/- 68 --- 49 -«-79-Ι- θ0 - | --7. 
Τόρα ας χορίευμε «Ε οµάδες όλυς τυς προςθετέυς, πυ πίραµε: 


49 -|-Τ9 -Γ-60-/- 1 ---7-- (48 --- 7) --- (9 :60 -- 
ον 18ο 1όο αν 


Καθένα προςῦετέο μπορύ 
: ἤ Ἰ οὖύμε να τον αντικατα- 
οτίσυµε µε άλυς πάµποςυς προςῦετένς, πυ να δό- 
ςύνε το ἴδιο άδοισµα μ᾿ αφτον. 


1 νόµιτις πρόςῦεςις µας επιτρέπυν να προ- 


6 4. Πός ςὈέςυμε ἀδριζμα διο προςὈετέον, προςὈέτοντας 

ποοςθότυ-, ὉἜ προςὈετέυς, αντι τυ αὈρίζματος 
µε άθριῖμα 1. Εϊνα κολχόζι παράδοςε «ιτάρι «το ελδ- 
σ6 έναν βάτορ µε παρτίδες. ΊΤιν. πρότι φορα παράδοςε 
δ45 τς «ιτάρι, έπιτα έδοςεε θθτςο χε Τδτς. 


αριθμο. 


Πόςο σιτάρι παράδοςε το όλο το χολχόζι; 
Δίςι. Το πρόβλιµα αφτο μπορύμε να το 
'1). Προςθέτυμε όλυς πυς αριὓµυς: 

845 -|- 80 -Ι- 76 -- 950 τς. 


τιν περί 9 ί ή : 
τιν περίπτοςι αφτι βρίςχυµε το ἀΌριζμα, προςθέτοντας κςθ- 


χοριςτα τὺς προςῦετέυς. 


2) Μπορύμε όµος να βρύμε το βάρος τυ «ιταριυ, πυ φέρανᾶ-- 


τελεφτέ ςὓέ ή 
φτέα χβ να το προςὈέςυμε µε το βάρος τις πρότι παρτίδας: 


90 -{- Τὸ -- Ι0δτς, δ45 -|- 105 --- 960 τς. 


ι { ὼ / 
Έιχι προχίπει το ἴδιο ἀθριζμα. Ας γράπευμε τόρα τιν ικότιτα 


αφτον τον αὐριζμάτον µε παρενθέςις: 


845 -|- (30 -|- 76) --- 845 -|- 80-75 -- 950. 
Για να προςῦέςυμε ς᾿) ένα οπιοδίποτε αριῦμο 


άθριξμα αριῦμον, μµπορύ ὄ 
: µε να απροςδέσυ 
αριῦμο αφτο τον καθένα αν ο. .. 


Ας Ἱράπευμε Χον κανόνα αφτο µε τα Ἱράματα: 
α -(ὁ --9)Ξ-α-]- ῦ --ο, 
159 


ϱ. κανόνας τις πρόςδεεις τυ αὑρίζματος αλιδέβι κε Ίια το ἀδρι- 
μα οκονδίποτε προςῦετέον. 
2. Μα βρεδι το ἀδριζμα: 58 -|- (42 -|- 65 -|- 27 -ἰ- 58). 
Ἁιξι 
88 -Ι- (45 -|:65-1- 27 -|- 8) -- 38 -|- 45 -Ι- 66 -- 27 -|- δὲ -- 255. 
Κέροντας τις ιδιότιτες τυὺ αΌρίζματος, μπο- 
 Ἱ ρύμε να εχειγίευµε όλυς εκίνυς τους τρόπυς, τς 
| 5 5. Πρός- οπίυς µεταχιριζόµαςτε χατα τιν πρόςῦεςι τον 


Όεσι ο αχέρεον αριῦμον. 
ο αρ 1. 1 πρόςὃεει μονοπείφιον αριὓμον, το 
ο” ἀθριζμα: τον οπίον ὃεν ιπερβένι τα δέχα, γίνε- 
τε ος εχςίς: 2 
8-|-δς- 8. 


2. Ἰ πρόςθεςι µονοπείφιον αριῦμον, το ἀδριζμα τον οπίον (περ- 


βένι τον αριδµο 10 Ίίνετε έτει" 
ΕΤ --8--6-Γ5)--8--2--δ--(δ-Ι-2)-6--10-δ--1δ. 
Έδο αντιχαταςτίσαµε το Ἀέφτερο προςὈετέο µθ !διο προςῬετέυς 
χθ προςὈέςαμε το ἀδριζμά-τυς, εποφελύµενι το «ινδιᾶςτιχο νόµο. 
Ὁ ένας προςὈετέος πρέπι να ειµπλιρόςι τον πρότο προςετέο 
ός τα 10. 
3. Κατα τιν πρόςθεει πολιπείφιον αριὓμον εποφελύμαςτε χε 
τον αντιµεταῦετιχο κᾶ το «ἰνδιαςτικο γόµο. 
4386 -|- 9907 -- 4000 -/-800 -- 80-1- 6 -Ι-2000 4200-90 -ΓΤ-- 
-- 4000 --- 9000) -ἲ- (900 -1- 209) -Ι- (50 -- 80) -{- (ὅ -{-7)--- 6000 -ἵ- 


800 -Ι- 17ο -- 15 -- 6000 -|- 500 -{-- 100 -- 70 -{- 10 --- 2 --.6000-:- Ἶ 


-Ί- (500 -|- 100) -Ι- (70 -- 16) - 2-- 6000 -Γ 600 -|- 80 -|- 2-- 66582. 
Απο το παράδιγµα αφτο φένετε.. πος Τι να βρύμε το ἀδρι- 
Ὅμα, προςὈέτυμε χοριςτα τις µονάδες χάδε τάκεις. 
Τι Ίραφτι διατίποςι μπορύμε να τιν ειντοµέπευμε: 
4985 
ΙΓ λοἳ 
6682 
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Αν το ἀθριζμα τον µονάδον, πυ προχίπτι απο τιν πρόςθεςι., 
ιπερβένι τον αρι). 10, τότε το µετατρέπυµε τε µονάδες τις αχόλυ- 
δις αγότερις τάχεις χε τις Ἰράφυμᾶ ς᾽ αφτι τιν τάχει, τα τις σιμιό- 
νοµε χε τις προςθέτυμε «το ἀΌριζμα τον µονάδον τις αχόλυθις 
ανότερις τάχεις. 

Για να προςθέςυµε κάµποςσυς αριΏµυς, γράφυµε 
ΤΟΝ ενα κάτο ἄπο τον ἁλο, έτοι όστε ιν µονάδες 
καὔεμιας τάκρις να βρεῦυν ςε µια οτίλι. Προςδέ- 
τὺμε τις µονάδες, πυ αποτελυν τι δεµονα οτίλι κε 


πάτο απ’ αφτι γοάφυµε το εκςαγόµενο, αν ίνε µι- 


πρότερο τυ 10. Αν όµος ίνε µεγαλίτερο ίτε ἴςο µε 
το 10, τότε γράφυµε μονάχα το ποιφίο τον µονά- 
δου-τυ πθ τις δεκάδες τις προςδέτυµε στι οτίλι τον 
δεκάδον, έπιτα προςδέτοµε τις δεκάδες κε εχτελύ- 
με το ίδιο ακριβος, ότι κε µε τι τοίλι τὸν µονάδον: 
έτοι εκςσκολυδύμε τιν πράκοι, οσότυ να τελιόςυν 
όλες ν οτίλες. Κάτο απο τιν τελεφτέα οτίλι γράφυ- 
με όλο το εκςαγόµενο, αδιάφορο αν ἵνε µεγαλίτε- 
ϱ0 ἴτε μικρότερο απο το δέκα. Ο αριὸμος,πυ προ- 
κίστι «το τέλος, ίνε το Σιτύμενο ἄδριδμα. 


1. Ένας µιχανο-τραχτοριχκος «ταῦμος έχι 


6 6. Ἀφέ- 86 τράχτορα. Έκτιλε απο αφτα ὙἹια τι µετα- 
ρεςι. φορα φορτίον 17 τράχτορα. Πόςα τράχτορα 
ἔμιναν για τις άλες δυλιες; 


Δίςι. 96 -- ΙΤ -- 19. 

Ἰ πράχει αφτι ονοµάζετε αφέρεςι. Αν προςθέευμε το 19 

κ το 19. ὃα έχυµε ἀδριζμα 96: 

19 -|- 17 --- 96. 

Το 96 (νε ἀθριζμα" το 19 χε ΙΤ (νε προςθετέι. ἹΚςέροντας το 
ἀδριόμα (86) χε ἕνα προςὈετέο (17). βρίκυµε µε τιν αφέρεςι το 
θεφτερο προςῦετέο, (19). 

Οριζμο -ἳ Ἀφέρεςι λέγετε ι. πράκςι εκίνι µέ- 
ϱον τις οπίας απο το άδριξµα κε ένα γνοςτο σπρος- 
δετέο βρίσοιιµε τον άγνοςτο προσθετέο. 

: Οταν χάνουμε τιν αφέρεςι, δεν ονοµάζυμε τυς αριῦµυς ἀθριζμα 
ἴτε προςὈετέυς, αλα τυς δίνυµε διαφορετιχες ονοµαςίες: 
3 Ποποφ. Αριθµιτιχι, ὅ-ις κα θ-ις τάκςὶς. 17 


Ι. Ο αριθµος, απο τον οπίο αφερύµε τον άλο, 
ονοµάζετε µιοτέος. | 

Ἡ. Ο αριΏµος, τον οπίο αφερύµε, εονοµάδετε 
αφερετέος. 

ΠΙ. Ο αριθµος, πυ προκίπτι ος εκσαγόµενο τις. 
αφέρερις. ονόµαζξετε ιπόλιπο ἴτε διαφορα. 

Στο πρότο πρόβλιμα βρίκαµε 56 -- 17 --- 19. Το 96 (νε µιο- 
πέος. Το 17 (νε αφερετέος. Το 19 {νε ιπόλιπο, ἴτε διαφορα. 


Μιοτέος -- αφερετέος --- διαφορα. 


1 γραφτι διχτίποςι τις αφέρεςις µε Ἱράµατα: α-- Ὁ Ξ- 6. 0 α πα: | 
ῥαςτένι το µιοτέο, ο ὃ τον αφερετέο, ὁ 6 τι διαφορα. 
Διαφορα ονοµάζετε όπος το 6, έτει χβ το ο --- 0. 


ν 7. Ι σρο- Ι πρόςθεςι χε ι αφέρεςι (νε πράχιις αμι- 
οὗερι δίΙ βέα αντίςτροφες. 
αφερεςι 
ίνε πρά- 840 -|- 950 -- 590 κε 590 --- 250 --- 840. 
ποις αμι- : 
Ξ - ή τον αριὓμον, 
ιν ω- ιω ώς 
Ε τυὺς οπις τ Ἡ : 
στροφες. | ἵ Ξ β 
Κατα τιν πρόςδες: ] Κατα τιν αφέβρεςι, 
50ο | - το ἀθριζμα ο µιοτέος 
250 ο ἑνας προςθοτέος ο αφερετέος 
840 ο ἆλος προςθετέος | 1 διαφορα 


...ου υ-ἴ--υ---------- 
Πορίξματα. 1. Ο µιοτέος ιούτε µε τον αφε- 
οετέο ϱιν τι διαφορα. 


2. Ο αφερετέος ισύτε µε το µιοτέο, πλιν τν δια- 


φορα. 

ῥρΞτέο χθ το µιοτέο, όταν αφτι ίνε άγνοςτι. 
1) ϱ-- 5-3. 
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- Ι 


Τα πορίζµατα 1 κ 3 µας ΑΕπιτρέπον να βρίςχυµε τον ἀφε- 


Ο µιοτέος ἵνα το 3 ς | 
: Ἡ 0ο α τεος το ς / 
μ. φρερε ὅ, τι διαφορα το 9. Βρί- 


ϱ. 59 -δ' α-- 14, 
1) σὅ --ᾱ-- 8. 


Ἐλο το 4 {νε ἀ . σας. 
ο πας νθ ἄφερετεος, το 8 (νε µιοτέος, Το ἃ {νε διαφορα. 


α--δ-- δ. α-- δ. 


8) Ένα επιβατιχο τρένο αποτελίτε απο 14 βαγόνια. Ἔτο εταὶ - 
μο Ξ ὃνας τάβροεις τε «το τρένο Ὁ βαγόνια χα χςεγατζό- 
κανε ὁ, πὺ ἴταν προοριζμένα Ίιαφτο τοςταὺ 
ο αμάν γιαφ' µο. Αλακςε ο αριὓµος 

Λίςι. 14 --2--δ--Ιά βατόνια. 

Το ατα Ἡ5 το κςεγάτζοµα τον βαγονιον µπορύαμε να 
το σχτε έευµε κε χατ άλο τρόπο. Ίἴταν δινατο πρότα να χςεγατζόςυ- 
µε διο Βαχόνια, χε κατόπιν να Ἱατζόςυμε λα διο. Σ) αφτι τιν πε- 
ρίπτοςι « Τβαφτι διατίπος: τις λίεις ὃα ἴχε τι µορφι: 14--- 2 -|-2 -- 14 
Το εκςαγόµενο (νε το Ίδιο. | 
: Ας οδε αφτυ τυ προβλίματος µας επιτρέπι να ορίσουμε τῖν αχό- 
υδι μ τιτα τις πρόςῦεςις κ αφέρεεις ος αντίςτροφες πράχεις: 
.. ιο. έναν αριῦμο προςθέςυµε άλον αριὺμο, κε 
ετερᾶ αφερέσυμε τον ἵδιο αριῆμο, τότε θα προ- 
Φέποι ο πρότος αριῦµος. | . 

Ἔνσι, ι µια απο τις διο αμιβέ ί 

τις µιβέα αντίςτροφες πράχςις ζ 
το αποτέλεζµα τις δέφτερις πράκςις. ο 


1. Ένα κολχόξι κςόδεπςε το όλο 46838 


68. Προ- ρύβλια. Απ᾽αφτα, τα 27 958 χςοδέφτιχαν για 
βλίµαταπυ 9ο Νοχιριο. Τα ιπόλιπα χρίµατα δόδικα έναντι 
λίνοντε µε Ὁ Χρέυς στον τράπεζα. Πόςα ρύβλια πλίροςε : 
αφέρεςι. το χολχόζι στιν τράπεζα: 


έςι. 36 189 --- 27 955 -- 18230 ρύβλια 

ΜΒ το Ἱπρόβλιμα αφτο το άδρι - 

προςΏετέον "νε 36 185 χε ο ένας απο Με το ο. π ο 

αμ ἀδριζμα τον διο αριὓμον χε απο τον ένα απο ος να” 

Ἱ.. ὅρ .. πρόβλιμα αφτο λίνετε µε αφέρεςι. Βρέδικε 

το τοῦ ἦ 

8 χριμ ᾱ- πυ πλίρος το χολχόζι «τιν τράπεζα. 
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2, Το εφιρι, το Χινύμενο µε ἀτμο, εφιριχατόντας εκκαρτίµατα 
βγάζι «κάρτα 40 περίπυ εκςαρτίµατα τιν ἱμέρα. 1. μπριγάδὰ, πο 
δυλέβι «το «φιρι αφτο, αποφάειςε να ελατόςι τον αριὸµο τον ςκάρ- 
τον κατα ΊἸδ. Να βρει το όριο το αριθµὺ τον «κάρτον, πυ ε ᾿ 
µπριγάδα Όεορι ανεχτο. | 

Λίει 40-- 16 -- 25 εκκαρτίµατα: 

Στο πρόβλιμα αφτο πρέπι να ελατόσυµε τον αριὓμο 40 χατα 
18. µονάδες. 

Το πρόβλιμα λίνετε µε αφέρεςι. σ εν 

8. 1 χτίκτες, χτίζοντας 'τίχοι επιθέτανε 8060. τύβλα τιν ιµέρα. - 
Ένας υντάρνικος άφχεις τον αριῦμο αφτο ός 19060 τύβλα. Πόκα 
περισότερα τύβλα Επιδέτι ο υντάρνικος απο τυς ἁλυς χτίςτες: 

Λέςι. 1900 --- 800.-- 500 τύβλα. 

Στο πρόβλιμα τύτο «ἰνχρίνοντε διο αρῖῦμι:. µαδένυμε χατα πό- 
«ες µονάδες (νε μεγαλίτερος ο ένας αριῤμος απ’ τον ἁλο. 

Ἐι αφτο το πρόβλιμα λίνετε με τιν αφέρεςι. | 

Ι αφέρεοι χριςιμοπιίτε όταν χοιάξετε: 

1) να βρίςκύμε ένα προς Ώετέο, κσέροντας το 
άθριξµα διο προςθετέον κε έναν απ᾿ αφτυς. 

ϱ) να ελατόςυµε τον αριῦμο κατα κάµποςες 
µονάδες (να αφερέσυµε µερικες µονάδες). | 

8) να µάδυµε, κατα πόςες µονάδες ένας αριῦ- 
μος ἴνε µεγαλίτερος ίτε μικρότερος απο έναν άλο 
(σίνκριςν διο αριΏμουν). 

Σιμίοςι Ἱ. Το δέφτερο πρόβλιµα αφέρεσις δεν (νε πάντα δινατο, 
Άφτο ὃᾳ µπορι να λιθι, αν θέλυμε να ελατύυµε τον αριθμο ατα αριδ- 
μο, µεγαλίτερο το μιοτέυ, 

Ῥιμίοςι Π. Αν ο µιοτέος ίνε ίζος µε τον αφερετέο, ι διάφορα 


κας: Πόσο πανε το Ίενικο βµβαδο «το πβότο «χέδιο χθ 

ατα πόσο ἆλακεο «το δέφτερο «χέδιο ιὁ ῥκὖν 

Ἀςι. Σίμφονα µε το αρχιχο σχέδιο το Ίενιχο εμβαλο ικόνταν: 
ἐ6--]15--7τετρ. µ. 


Ἀφφχεάνοντας τον ένα προςῦετέ 
| ; ς ῥροςὈετέο χατα 12 τετρ. µ αφχςάνυ- 
Φὲ χε όλο το ἀθριζμα χατα 19 τετρ. µ κε ος σα 


ὅθ -{- 15 -- 12 -- 68-:- 15 --7Ι -Ε- 18 -- 88 τετρ. µ 


1. Ἂν αφκοίςυµε τον ένα απ 6 | 
Ί ροςὔετέο µε οπιοδί- 
ποτε αριθμο, τότεκετο άθρι ΐ 
το τς ΑΑΦΑΑ Ακ. οιομα αφκςάνι κατα τον 
2. Το βάρος ενος αφτοχίνιτο {νε 4200 
ος .. Το βάρος 
ο 4500 ΧΥ. Πόςο ζιγίζι το αφτοχίνιτο Β .. αν 
ός αλάκει το ΊΕνιχο βάρος τυ φορτοµένυ αρτοχίνιτυ,΄ αν το 
ο Ἴ φορτίυ ελατοῦι κατα 200 ΧΥ; | 
σι. Το βάρας το αφτοχινίτυ ίο ί 
ο µε το: φορτίο {νε 4200 -|- 
Ὅ 4500 Ξ- 9000:ΧΥ. Ἀν το φορτίο Ελατοῦι χατα 200 χΥ. το 
Ῥάρος το φορτίυ ὃα (νε 4800 -- 300 -- 4600 χγ χε το βά ος 
ο µε το φορτίο ὃὓα ίνε 4200 -|- 4600-- 8800 ΧΥ ὃ 
λαδι, το βάρος το ἀφτοχινίτυ ς το 
ο ος φ μαζι µε το φορτίο ὃα ελατοῦι 
Ε ἆτοςι τ - θετέ 
ος τν κατα τιν Ελάτος το Ένος προςθετέυ Ελατόνετε χε το 
ον 1. Αν έναν απ΄τυς π 6 

... ς προςθετέυς τον ελατόςυ 
φατα έναν αριῦμο, τότε κε το ἀδριξμα ἃὃα ών» 
Όι πε τον ίδιο αριθμο. 

«8. Ἑνα αφτοχίνιτο ζιγίζι 49500 χΥ. Πάνο ς᾽ ΄αφτο ή 
να φορτόυµε 4500 ΧΥ. Πός ὃα αλάκει το βάρος ς ών» 
με τοφορτίο, αν ελαφρόςυµε το αφτοχίνιτο χατα 200 χΥ. χε αρχεί- 
τυµε όµος το φορτίο χατα 200 χΥ; .. τς 

Ἆίςι. Το προι]ύμενο βάρος το αφτοχινίυ µε το φορτίο: 
4200 τς 4800 --- 9000 ΧΥ. 


Το νέο βάρος: 4200 -- 900 -|- 4800-|- 500 -- 4000 
4 ο 5000 --- 
. ΧΥ. ὰ 
ῶο Ύενιχο βάρος το αφτοχιέτω µθ το Φορτο μαζι ὃεν αλάζι. 
2ἱ 


ίνε τι µε µιδενιχο, Παράδιγμα: ὃ-- 5-0. 
Πόριζμα. Αν διάφορα διο- αριῦμον ούτε µε 
µιδενικο, ν αρνΏµι σφτι ίνε ίςι. πα. 
1. Μια. χοπερατίβα χτίζι εχςοχικο σπίτι για 
| 6 9. Μετα- τυς εργάτες. Το χατιχίσιµο εμβαδό-τυ πρέπι να {νε 
βολι τυ α- 66 τετρ. µ. Το βοιδιτικο εμβαδο 15 τετρ. µ. 
μ Ἱζατα τιν επιχίρςι το ςχεδίυ αποφάςιςαν ναι 
ὑρίσδματος. κ. . 
αφκείευν το Χατικίςιμο, εμβαξο τυ σπιτι χατα 
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ες 


᾿δίποτε αριῦμο, τότε κε ν διαφορα ελατόνετε πατα 


Βτει, το ἀδριζμα δεν ἆλαχςε, όταν αφχεἰζαµε τον ένα προςδετόο χε 


τον ἆλο τον ελατόςαμε χατα 200 ΧΥ. 


ΙΙ. Αν ς έναν απο τυς προςθετέυς ἁπροςθέου- - 
µε οπιοδίποτε αριΏμο, κε οινάµα απο τον άλο προ- 
«Όετέο αφερέςύμε τον ίδιο αριῦμο, τότε τὺ άδρι- 


ἵμα δεν αλάξι. 


µα αλέβρυ 82.τς. Πίρε µονάχα 34 τς. Πόσα 


ο ας τοέντνερα άλεβρα πρέπι να πάρι αχόµα 1 κο- 
διάφορας περατίβα;. 
λίςι. 8--24-- 8τς. 


Στο παράδιγµα αφτο ο αριθμος 90 {νε ο 
µιοτέος, ο αριὓμος 24 ο αφερετέος. ο δ ίνε το ιπόλιπο. 

Πός ὃα αλάκει τὸ ποςο ἄφτο, αν ὃα (νε ανάνκι να αφχκίοι Ἡ 
κοπερατίβα το απόδεµά-τις χατα θτς; Να τα ελατός κατα 6 το; 

Όταν .ο µιοτέος αφχεάνι κατα 6 τς, τότε χε ἰ διαφορα ὃα αφ- 
χειδι χατα 6 τς; Ενοίτε πος ι ελάτοςι τυ µιοτέυ χατα 6 τς 9λα- 
τόνι χε τι διάφορα χατα 6 τρ. Ἐδο έχυµε παραδίγµατα ελάτοςις χε 
άφχειεις τυ µιοτέυ. 

Ι. Αν αφκείςυµε το µιοτέο κατα ένα οπιοδίπο- 
τε αριθμο, τότε χει διαφορα αφλράνι κατα τον 
ίδιο αριῦµο. 

Π. Αν ελατόρυμε το µιοτέο κατα ένα οπιοδίπο- 
τε αριῦμο, τότε κει διαφορα ελατόνετε κατα τον 
ίδιο αριῦμο. 
το 2. Ἠός αλάζι το ποςο τον αλέβρον, πυ έχε να πάρι τ Χοπα- 
ρατίβα (προιγύµενο παράδιγµα). αν δόςυνε «᾿ αφτι 8 τς περιςότερο: 
ίτε ὃ τς λιγότερο; ο αν 

Στιν πρότι περίπτοςι ο αφερετέος αφχείδικε Ἄατα 8. Μπορύμε 
να βεβεοδύμε, πος Ι ὃιαφορα Όα ελατοθι χατα 3 χε ὃα αποτε- 


λέει ὅ το. Στι δέφτερι περίπτοει ο αφερετέος ὃα ελατοῦι κατα Ὁ, 


ενο ι διαφορα ὃα. αφχειθι χατα ὃ. χε Όα αποτελέςι 11 το. 
Ι. Αν αφκείςυµε τον αφερετέο κατα ένα οσιο- 


τον ίδιο αριῦµο. : 
Π. Αν ελατόςυµε τον αφερετέο κατα ενα οπιο- 
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1. 1 κοπερατίβα ἰνε ανάνχι να έχι απὀθε- 


Ὁ δίποτε αριΏμο, τότε ι διαφορα αφκσάνι κατα 


τον ίδιο αριῦµο. 
3. Να βρεθι ι διαφορα 1200 --- 800. Πός ὃ) αλάχει ι διαφορα 

αν ὃα αφχείςυµε «ινάµα χε το µιοτέο χε τον αφερετέο χατα ένα 
οπιοδίποτε αριθμο; διαφορα απο αφτο ὃεν αλάζι. Ἐπίεις δεν 
- αλάζι χε απο τιν Βλάτοςι τὺ µιοτέυ χθ αφερετέυ χατα 


ίδιο ἀριμο. 
1200 --- 800 --- 1500 --- 900 --- 1000 --- 600 --- 400. 


ένα χε τον 


Ἐδο στιν Ἰρότι περίπτοι χε ιδιο αριὓµι έχουν αφκειδι 
ατα 100. ενο στι δέφτερι περίπτοςι όχυν ελατοῦι χατα 200. 

Αν αφκοίσυµε ίτε ελατόςυµε το µιοτέο κε τον 
αφερετέο κατα ένα κε τον ίδιο αριόῶμο, ν διαφορα 


δεν αλάξι. 


1. Απο τα 2950 ρύβλια πυ πίρα. πλίροςα 


2344 αδρί. Τια το δάνιο 26 ρύβλ. χε αγόρακα 60 ρυβλ. πρά- 
ο... µατα. Πόςα Χρίµατα μυ έµιναν, 
Πρόςθεοι Λέςι. 1 λίσι µνορι να γίνι µε διο τρόπυς: 

κε αφέρεσι) «ὴ - αφερύµε απο τα 250 ρὐβλ. το Ίενιχο 
διαφορας. ἀθριζμα τον εχςόδον. 


950 --(95 -/- 50) -- 950 --76 -- 175 ρύβλ. 
2) αφερύμε τον ένα χατόπιν τὸ άλυ χε τὺς διο αριΏµυς: 
250 --- 25 --- 50 --- 175 ρύβλ. 


1 { { / 
Γράφοντας τιν ιςότιτα τον διο εχςαγοµένον. Όα έχυµε τον χα- 
/ ή 
νόνα τις αφέρεςις αὈρίζματος: 


950 --- 25} 50) -- 950 ---95 ---δ0-- 178. 

-]1. Για να αφερέσυμε απο ένα οπιοδίποτε αριῦ- 
µο το άδριξμα αριῦμον, μπορύμε να αφερέσυµε 
απο το δοµένο αριῦμο τον καθένα προςθετέο Χο- 
οιστα, τον ένα ίςστερα απ’ τον άλο.. ΄ 

Άφτο µε γράματα Ἰράφετε: ἆ --- (0 -- ϱ) --α-- ὂ --- οι 
0 τελεφτέος κανόνας διεφχολίνι τιν αφέρεςι, όταν πρέπι να 
αφερέςυµε χάµποκυς αριὺμυς απο ένα χε τον ἄφτο αριθμο. 
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2. Να αφερεῦυν: 420 ον 108 --65 --- 42 --- 17. 

Αίει. θα αφερέευµε το ἀθριζμα όλον τον αριὓμον, πυ πρθ- 
πι να αφερεδυν. 1 πράχει αφτι ὃα αντικαταςτίει τεςθρες διαδοχι- 
χες αφερέεις: 

490 --- (108 -1- 66 -|- 42 -- 17) -- 0 --- 257 -- 195. 
Στο ἴδιο αποτέλεῦµα ὃα χαταλίκευµε, αν τον ένα χατόπι τυ 
ἁλυ αφερέσυµε χε τυς. τέςερες αριὓμυς: ἳ 
400 --108.-- 65 -- 42 --- ΙΤ -- 195. 

3. Ένας «οφερ πίρε 250 ρύβλ. µιςδο, 80 ρύβλια βραβία χε το 

χρατίσανε Ίια το δάνιο 36 ρὐβλ. Ἠόκα ρύβλια πίρε µετρτα 
Λίςι, Μπορύμε να λίςυμε το πρόθλιμα αφτο µε δίο τρόπους: 

1) 250 -|- 80 --- 25 -- 905 ρὐβλια. 

ϱ) 950 -:-(80 --- 25) -- 250 -|- 55 --- 906 ρύβλια. 

Ἅτιν. τελεφτέα λίςι αµέςος προςῬέαμε τι διαφορα . το βραβυ, 
πυ πίρε, χε χίνα πυ τυ χρατίανε. Καταλίκκαμε -το ἴδιο αποτέ- 
λεζμα. ' ῥ 

Η. Για να προςδέσυµε ς έναν οπιοδίποτε αριῦ- 
µο τι διαφορα διο αριΏμον, μπορύυµε να προςθέ- 
συμε «τον αριθμο αφτο τον µιοτέο κε να αφερξ: 
συµε τον αφερετέο. | 
Άφτο µε Ἱράματα Ἰράφετε: α -{-(ὐ---ϱ)-- α Ι-ῦ ---- 


Αν ἁλάχευμε το πρόβλιμα, τότε μπορύμε να έχυμε τον χα- 


νόνα Ύια τιν αφέρεςι τις διαφορας. 

4. Πλιρόσανε ς᾿ ένα τραχτορίτα 250 ρύβλ. μιςὃο, 40 ρύβλ. 
βραβίο χε τυ χρατίανε ϐ0 ρύβλια ια προιόντα, πὸ πίρε. Πόςα 
ρύβλια πίρε µετριτα; 

Δίςι. Ἰ τρόπος: 250 --- 60 -{- 40 --- 250 ρὐβλ. 

Ἡ τρόπος: 250 --- (60 --- 40) --- 250 ρύβλ. 


Κατα τι δέφτερι λίι αμέςος αφερύμε τι διαφορα τον βραβίον 
κ τις χρατίεις. Ἐε ιδιο τρόπι δίνυων το ἴδιο εχςαγόμενο. 
950 --- (60 --- 40) -- 250 --- θ0 -|- 40. 
ΠΠ. Για να αφερέςυμε απο ένα οπιοδίποτε 
αριθμο τι διαφορα διο άλον, αφερύμε απο τον 
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αριΏμο αφτο τον µιοτέο κε προςδέτυµε τον αφε- 
ρετέο. Φιωῤ ον εφ ν 
Άφτο µε γράματα γράφετε: α ---(ὃ --- 6]--α ---ὐ -ἰἷ- ο, 
1. Των αφέρεςι οπιοδίποτε αριθµον .τιν κάνυ- 
6 12. Αφέ-Ι Ὁ «ίµφονα .με τὺς χανόνες τις αφέρεεις το 
οεςι ακέ- αὑρίζματος. 
ρεον αριΏθ- | 9496 -- 5989 -- 8426 --- (5000 -{- 300 -1- 10 -|- 
μογ. 9) -- 8456 --- (2 -Γ- 190 -|- 800 -Ι- 5000) -- 
τσ --8426- -ὂ--- 10 --- 500---5000---8424-..10-- 
-- 900 ---- 5000 --- 8414 --- 900 --- 5000 --- δΙ14 ---- 5000 --- 8114. 


Σίντομα Ἱράφυν τους αρι)μὺς τον ένα χάτο απ’ τον ἆλο χε 
αμέςος χάνυν τιν αφέρεςι χατα τάκςι. 
δ426 
στ 9812 
9114 
Διςχολίες απαντύμε μονάχα τότε, όταν ο αριὓµος τον μονάδον 
χάπιας τάχεις τυ µιοτέυ (νε μικρότερος απο τον αριὓμο τον µονά- 
δον τις ίδιας τάκεις τυ αφερετέυ. . 

2. Να αφερεῦι: 6948 --- 5175.. 

Ἐδο απο τις 4 δεχάδες τυ µιοτέυ πρέπι να αφερεῦον ι 7 δε- 
κάδες τυ αφερετέυ. Άφτο δεν ίνε δινατο να Τίνι. Τότε δανίζοντε 
µια µονάδα απο τι Τιτονιχι ανότερι τάχει το µιοτέυ, ς᾿ αφτι τιν 
περίπτοςι µια εκατοντάδα, τιν χάνυνε δεχάδες χε προςῦέτυν αφτες 
στις 4 ὀεκάδες τὸ µιοτέυ: ; 
Τότε έχυμε: 10 --ᾱ--Ι4 δεχάδε, αφερυ: 14-- Τ--τ 


ατα τω Ίραφτι διατίποςι τιν πράχει αφτι τιν κάνουν απο μνί- 
μις, χε Ἠίνα, πυ δανίζοντε, τα «ιµιόνην µε τελία πάνο «το Πειφίο 
τις τάχεις, απο τι οπία δανιςτίχανε τι µονάδα. ζατόπι αφερύνε 
τι µια εχατοντάδα τὺ αφερετέυ όχιαπο τις Ὁ, ἆλα απο τις 8 εχα- 
τοντάδες τυ µιοτέυ. 
Να πὀς το Ἰράφυν: 
6948 
απ 
1775 
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Έδο απο μνίμις προςέκαμε 10 δεχάδες «τις 4 δεχάδες το 
µιοτέυ χε αφερέζαµε Ί εχατοντάδα απο τις εκατοντάδες τυ μµιοτευ. 
ϱ. µιοτέος απ᾿ αφτο δεν άλαχςε. 

Ας δόςυµε αχόµα παραδίγµατα αφέρεςις. 


1. 1058 
στ ϱΤ98: 


1905 


Έδο ανανκαζόµαςτε να προςθέυµε μια χιλιάδα. τε 10 εχα- 
ποντάδες, στις εκατοντάδες τὺ µιοτέυ χε να ελατόςυµε' χατα µια 
χιλιάδα τις Χιλιάδες τυ µιοτέυ. 

2. 140 02 
56 901 
- --..--. 
8Ι 681 


Έδο δανιζόµαςτε απο τις 4 δεχάδες τον Ἰιλιάδον µια δεκά- 
ὃᾳ χιλιάδον χι απ᾿ αφτι µια χιλιάδα, δι. 10 εκατοντάδες προς- 
θέτυµε «τις εκατοντάδες, κε τις ἱπόλιπες Ὁ χιλιάδες ---- στις χι- 
λιάδες. 

Για να αφερέςὺυμε διο αριῦμυς, γράφυμε τον 
αφερετέο κάτο απο το µιοτέο, έτοι όςτε νµονάδες 


κάθε µιας τάκεις να βρεῦυν στιν ίδια σοτίλι. Γνα 


να βρύμέ το ποιφίο τον µονάδον οτι διαφορα, ἄφε" 
ρύμε τον αριθμο τον µονάδον τυ αφερετέυ απο 
τις µονάδες τυ µιοτέυ τις αντίςτιχις οιρας. Αν όµος 
ι µονάδες τυ αφερετέυ δεν αφερύντε ἆπο τις µο- 
νάδες τυ µιοτέν, τοτε στις µονάδες τὺ μιοτέὺυ προ- 
«θέτυμε 10 κε ελάτόνυµε κατα 1 τον αριῦμο τον 
µονάδον τις γιτονικις ανότερις τάκοις (τον δεκά- 
δουν). Ετοι εκςακολυθδύµε τιν πράκοι µετις δεκάδες, 
εκατοντάδες κ.τ.λ. ός το τέλος. 


Δοκιμι τις πρόςὃεςις µε 


τ 7 ο Για τιν δοχιµι τις πρό- 
δ 15. Δοκι- αν πρός Όδοι ἴ οκ 
: «Όεεις µε τιν πρόςθεςι ἸΧριιμοπιων τον αντι- 


ν σα ιά µεταῦετικο νόµο τις πρόςθεςις ος εχεις: προ-. 
- θις᾽ εὈέτυν αχόµα µια φορα όλυς τυς προςδετέυς, 
αλα µε ἁλι «ιρα. Πρέπι να βρεὺι το ίδιο ἀδριζμα. 
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Κάνετε τι δοχιµι τις πρόςθεςις: 927 -- 516 --- 849. 
Δέςι. Μεταέτοντας τυς προςθετέυς, έχυµε: 
δ16 -|- 907 -- 849. 

1. πράχςι ένε ςοςτι, Επιδι ἔχυμε το ίδιο ἀθριζμα. 

Για να κάνυµε τι δοχιµι τις πρόςδὃερσις µε τιν’ 
πρόςῦεςι, πρέπι να κάνυµμε ἁλι µια φορα τιν πρό- 
«Όερι µεταθέτοντας τος προςθετέυς. 

«Δοχιυμι τις πρόςὃεςοις µε τιν αφέρε- 
σι. ἴα βρεδι το ἀριζµα κε να γίνι ι δοχιµι τις λίεις: 957 ὃ --- 8949 

Λέςι, 9575 -ί- 8949 -- 12 522. 


Δοχιμι. Ἰκέρυμε, πος ι πρόςῦεςι χ6 ι αφέρεει {νε πράχεις 
αµιβέα αντίςτροφες. Γι αφτο, αφερόντας απο το ἀθΌριζμα τον ένα 


-απο της προςὈετέυς, πρέπι να βρίςχυµε τον Ἀέφτερο προςθετέο. 


12 522 --- 9075 --- 8949. 


Γ ια να κάνυμε τι δοκιµι τις πρόσδεσις µε τιν 
αφέρεςι, πρέπι να αφερέςυμε απο το ἀθδριξμα τον 
ένα προςΏετέο κε τότο πρέπι να βρύµε τον ἆλον 
προςῦςστέο. 


Θεορόντας τιν πρόςθεςι χε αφέρεςι ος αμι- 


6 14. Δονι- βέα αντίςτροφες πράχεις, βρίσχυµε απλυς τρό- 
µι τις αφέ-͵ ὅοχιμις τις αφέρει. 
ρεςις. Δοκιμι τις αφέρεςις µε 
τς πρός ῦεςι. δα βρεδι ι διαφορα χε να 


γίνι εδοχιµι τις ορδότιτας τις λίςις: 1080 --- 956. 
πα, 1080 --- 985 -- 145. 
ϱ τρόπος τις δοχιµις βακίζετε «το ότι ο µιοτέος ίνετο ἀδρι- 
Ὅμα. «νο ο αφερετέος χε ι διαφορα (νε προςθετέι. 
; ΠροςῬέτοντας τον αφερετέο χε τι διαφορα δι. 985 χε 145. 
πρέπι να Βρύμε το µιοτέο---- το ἀδριζμα 1080. 
965 --- 145 --- 1080. 


Για να κάνυµε τι δοκιµι τις αφέρεςις με τιν 
πρόςὃεσι, πρέπι γα προςδέςυμε τον αφερετέο κα 
τι διαφορα κε πρέπι να βρύµε το µιοτέο. 
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ΓΙ δοκιµι τις αφέρεςις µε αφέρεςι. 
Των ορβότιτα τις αφέρεςις μπορύμε να τιν Εχςαχριβόσυµε χκανα µε 
αφέρεςι Εποφελύμενι, το ότι ο αφθερετέος (ένας προςΏετέος) ἵνε {ςος 
µε το µιοτέο (άδριζμα) πλιν τι διαφορα (τον ἆλο προςἈετέο). 1 
τελεφτέα ιςότιτα δίνι τιν δοχιμι τις αφέρεςις με αφέρεςι. 

Για να κάνυµε τι δοκιµν τις αφέρερις µε αφέ- 
Θερι πρέπι να αφερέςυµε απ᾿ το µιοτέο το υπόλι- 
πο κε πρέπι να βρούμε τον αφερετέο. 


Ι αφέρεςι µθ «ιµπλίροςι «τιρίζετε ςτις ιδιό- 
6 15. Αφέ-[ τες τον ᾽αντίστροφον. πράκςεον. Άφτυς μπο- 
Τρεςι µε σἰµ- ρύμε να εποφελιθύμε τον χερο πυ χάνυµε λο- 
πλίροςι. γαριαζμο απο µνίµις, χε χατα τι Ίραφτι αφέ- 
ρεςι οπιονδίποτε αριῦµον. - 
Ας χάνυµε µε το᾽ σινιδιζµένο τρόπο αφέ- 
φΕςι χε πρόςθεςι: 


1. 849 δΙ4 
διά  Τβδο 
385 849 


Ἡπορύμε να χάνυμε τιν αχόλυδι σκέπςι: 

πόςες µονάδες πρέπι να προςθέςυμε στις 4 µονάδες, για να 
Ῥρύμε 9: Ίνε ολοφάνερο 5. Πόςες δεκάδες -τι Ί δεκάδα για να 
Ῥρύμε 4: Ίνε ολοφάνερο Ὁ. Ἠόςες εκατοντάδες στις ὃ εχατοντά- 
δες, ια να βρύμε 8: Ίνε ολοφάνερο 9. 

1 λίει γράφετε χατα το «ινιδιζµένο τρόπο. 

θα έχυμε μερικες διςχολίες ςτιν περίπτοςι εχίνι, όταν ο ; αριδ- 
Ἔος τον μονάδον χάπιας Τάχεις τυ αφερετέυ ίνε µεγαλίτερος το 
ματ τις ίδιας τάχεις το µιοτέυ. 


2. ᾖΤ5δ 


Στιν περίπτοςι αφτι ι Ερότιει µπένι έτει; πόςο πρέπι να προς- 
᾿Ῥέςυμε «τον δ, Ίια να βρύμε τον πλιςιέςτερο «τον 8 αριθμο, πυ 
γα τελιόνι «ε Ὁ:, Ἀπάντιςι: ὃ, επιδι ὃ -- ὃ-- 19. Στι δέςι τον 
μονάδον γράφυν ὅ, χε τι δεκάδα. που έχι προχίπει τιν έχυν ιπό- 
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πςι. Συνεχίζοντας, δα αφκείυµε τις ἃ δεκάδες το αφερετέυ -ὁς 4, 


χι όχι ὁς 5. 
Τον τρόπο αφτο τον εφαρµόζυν κε χατα τιν αφέρεςι κάµποςον 
αριθμόν. 


38. Τ ειµπλίροςι χάδε αριθμὺ ὀςπυ να φτάει µια µονάδα τις 
ανότερις τάκεις, Ἠίνετε τόκο απλα, ὀςτε το Εχεα]όμενο µμπορύμε 
να το Ἰβάπευµε απο τα αριςτερα. τα δεχεια. Κάὺδε πειφίο τυ 
αφερετέυ το «ιμπλιρόνυµε  ὁός το Ὁ. Εχτος απο το τελεφτέο πει- 
φίο, πο οπίο ειμπλιρόνυµε ός το 10. 

Μ΄ αφτον τον τρόπο ας Χάνυµε τις αχόλυδες κο. 


1000 --- 475 -- 525, . 
1 000 000 --- 512 097 -- 487 908, 
100 000 --- 8δΙ 965 -- 18057, 
10 000 -- 5920 -- 4080. 


ϱ. πλιδιζµος τον πόλεον τις ἘΣΣΔ αφκεάνι 

816. Στρογ” γλίγορα. Παράδιγμα ας πάρυµε το Μπανκυ, πὺ 

κίλεµα τον | «τα 1918 ἴχε 998 958 κχατίχυς, ετα 1920 

αριθµον. | 966 666 κατίυς. «τα Ι926 --- 458 888 κα- 

ο π οπώνο τίχυς, τα 1984 --- 689 684 κατίκυς. δα βρει, 

πιά απο τις παραπάνο περιόδυς τούς τιν. µεγαλίτερι άφκειςε τον 
χατίχκον το Μπαιυ. 

Για να λίκυµε το πρόβλιμα, δεν [νε ανάνχι να πάρουμε αχρι- 
βις αριὓµυς, πυ΄ έχουν δοῦι -«το πρόβλιμα. Έχτος απο αφτο. αχόµα 
χι αφτυς τὺς αριθμυς δεν μπορύμε γα τὺς λογαριάυµε αχριβις. 
Γι αφτο Όα (νε πιο «οςτο να Χάνυμε το λογαριαζµό-μας µε τις 
χιλιάδες, χορις να δόςυµε προςοχι «τις εχατοντάδες, ςτις δεχάδες 
χθ στις µονάδες, Επιδι ι αριὸµι αφτον τον τάκςεον, όταν λογαριά- 
ζωμε τυς χατίκυς µιας τέτιας μεγάλις πόλις ταν το Μπαχυ, ταλαντέβετε 
απο μέρα «8 μέρα. Ένας τέτιος τρόπος αντικατάςταςις ενος αριὸμυ; 
µεάλον αριῦμο, πυ να περιέχι λιγότερα «ιµαντικα πειφίὰ, ονοµάζετε 
κτρονχίλεµα. 

Στρονχιλέβοντας τυς αριὓµυς τυ. προβλίματος ςε Χιλιάδες, θα 
έχυμε: 

1919 --- 984 000 κατίκυς, 1920 --- 256 000 κατίκυς, 1926. 
-- 459 000 κατίχυς, 1981 --- 590 000 κατίχυς. 
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Απ᾽τα 1918 ὁς τα 19956 ι κάτιχι αφχςίθικαν κατα 119 000 
ανδρόπυς. τα 

Απ᾽τα 1926 ὁς τα 1981 ι χάτιχι αφκείδικαν κατα 197 000 
ανθρόπυς. 

τιν τελεφτέα περί 
ότι ςτιν πρότι περίοδο. 

Στα προβλίματα µε «τρονχιλυς αριὓµυς πάντα πρέπι να ιποδί- 


εδο ο πλιδιζµος άφκεενε Ἰλιγοβότερα απ᾿ 


Ἓνθτε, ς6 µονάδες πιάς τάχεις έχι «τρονχιλέπει ο αριόµος. Πολες 
χνετει µ ρ ρισμ. 


φορες τ ιπόδικει αφτιιπάρχι µέτα «τως όρυς τυ προβλίματος. 

Ι. Κατα το «τρογκίλεµα ακέρεον αριῦμον ς8 µο- 
νάδες οπιαςδίποτε τάκοις, τα ποιφία όλον τον τά- 
κοθον, πυ βρίοκοντε οἵα δεκεια τις «τρονκιλεβό- 
µενις τάκςις, τα αντικαταστατένυνε µε µιδενικα. 

Αν το πρότο κπειφίο, πυ αντικαταρτένυµε µε 
µιδενικο, ίνε µεγαλίτερο τυὺ ὅ ύτε ίσο µε το ὃ, τότε 
το ποιφίο, πυ οτέκετε ςτ’ αριςτερά-τὺ το αφκςεένυν 
κατα µια µονάδα, αν ίνε᾽ μικρότερο τυ ὅ, τότε δεν 
αλάξυν το αριστερο πειφίο. - 

Παραδίγματος χάριν, ο αριὺµος 487 926 µετα το ς«τρονχίλεµα 
ςε χιλιάδες ὃα γίνι: 488 000’ ο αριὓµος 284 6981 µετα το «τρον- 
χίλεµα «ε Εκατοντάδες ὃα γίνι 284 600: ο αριὓμος 996 Τ64 µετα 
πο «τρονχίλεµα «ε εχατοντάδες ὃα «ΊΤίνι: 996 800. 

ϱ. πρότος αριὓμος ἐχι «τρονχιλέπει ὁς τιν τάχει τον χιλιάδον, 
ο δέφτερος χ8 ο τρίτος ός τιν τάχει τον θχατοντάδον. : 

ο Ἡ: Αν το πρότο πειφίο, πυ αντικαταςτένυµε µε 
µιδενικο ιούτε µε ὃ, κε ἅλα ποιφία δεν ακολυῦύ- 
νε, τότε το «τρονκιλέβυµε έτςει, όςτε το ποιφίο που 
βρίσκετε «τα αριςτερα τυ ὃὅ να µιν ἀλάκοι, αν ίνε 
΄ άρτιο (Έιγο), ίτε το αφκςένυμε κατα µια µονάδα, 
αν ίνε περιτος αριῦµος (μονο). 

;. Παραδίγµατος χάριν, ο αριὓμος 32486 ίςτερα απο το «τρονχ{- 
λεμα τον δεχάδον, Τἤίνετε 9450. 

0. αριὓμος 19 086. (ζτερα απ᾿ τον «τρονχίλεµα τον δεκάδον. 
γίνετε 19 640. | 

Παρατίριςι. Για να Ἀίκευν ιςότιτα κατα προςένκιςι διο αριῦµον 


ίτε παραςτάςεογ, τις ενόνυν µε τοσιµίο ’ π.χ. ῶ ο” 1800 διαδά- 
ζετε έτει; το 2 κατα προςέγκιςι ισύτβ µε το 1800. 


Ιν. ΠΟΛΑΠΛΑΣΙΑΖΜΟΣ ΚΕ ΔΙΕΡΕΣΙ ΑΚΕΡΕΟΝ. 
ΑΡΙΘΜΟΝ. 


1. Ένα εργοςτάςιο αφτοχινίτον έβγαλε τιν 
8 1. Πολα- πρότι μέρα μες 107 να Χ8 
πλασιας- | τι δέφτερι µέρα 127 κ. υ, κ. «8 διάστιµα δ ιµε- 
μορ. ρον θρ]ακίας. Πόςα αφτοχίνιτα έβγαλε το θργὸ- 
«τάειο ς᾿ αφτες τις δ ιµέρες; 
Λέςι. Για να λίυμε το πρόβλιμα αφτο, πρέπι να επαναλά- 
βύμε οχτο φορες τον αριὶμο 137. σαν προςὈετέο. Σίντομα το 
γράφυμε έτει: 


127 Χ8-- 1016, 


δι. ο 1217 πολαλπακιάζετε επι 8. 

Ῥέτια πράκςι, πυ «ιντοµέβι τιν πρόςῦεςι, ονοµάζετε πολα- 
πλαςιαζμος. 

Ο αριμος 127 ονοµάζεε πολαπλαςιαςτέος, ο αριὺ- 
µος 8 πολαπλαςιαςτις χο αριὓµος 1016 γινόμενο. 

Οριξµμος. Το να πολαπλαειάξυµε ενα δοµέ- 
νο αριῦμο επι οπιοδίποτε ἆλον ακέρεο αριῦμο, ϱι- 
µένι να επαναλάβυµε τον πολαπλασιαςτέο ος προς- 
Δετέο τόσες φορες, όςες µονάδες περιέχι ο πολα- 
πλασναστις, κε να βρύμε το εκςαγόµενο άδριςµα. 

Ος «ιµία πυ πολαπλαςιαζμὺ Χριςιμέβυν: 

1) Ο πλάγιος «ταβρος: 42 Χ ὃ--- 126 κε 2) ιτελία: Ι6:7-- 112. 

Το σιµίο τυ πολαπλαςιαζμυ µπορι κε να µι µπι µπροςτα ζτυς παρά - 
ἴοντες µε τα Ίράματα, 

Γράφουν: 1) αὔαντις ο. ὐ' 2)5 πι αντις ὃ 40. 

Οριζμος. Πολαπλασιαστέο ονομάξυν εκίνον 
τον αριῦμο τον οπίο πολαπλαριάξυν. Πολασπλα- 
οιαςτι ονομάξυν εκίνον τον αριῦµο, επι τον οπίον 
πολαπλαριάξυν. Γινόμενο ονοµάξδυν εκίνο τον 
αριθμο, πυ προκίπτι απο τον πολασπλαςιαῖξμο. 

Σιμίοςι «Τον πολαπλαειαςτέο κ τον πολαπλακιαςτ, τυς 

ονομάζουν κ παράΊοντες, . 

Γραφτι παράσταςι τυ πολαπλαςιαζμυ µε χράµατα; α ρ-. 

Τα Ἱράµατα ο κε ὢ παραςτένον τυς παράγοντεο Χε το Ἰρά-. 
µα 4 το Ἰινόμενο. 

2. Να βρεδι το γινόμενο: α) 1:38, β) 7.1, Ὦ 171, ὃ 0.7. 

5 


/ 


Ἁίει ο Ἱ ὃὅ--α, οσα ο ο το --ῃ 5 0:7--0. 

1 λίες αφτες µας Επιτρέπυν να χάνυµε τα αχόλυθα «ιµπε- 
ράζµατα. 

Το γινόμενο τις μονάδας. επι οπιοδίποτε αριῦ- 
µο, κε οινάµα το γινόμενο οπινδίποτε αριῦμυ 
επι τιν µονάδα, ισύτε µε τον ίδιο αριθμο. 

Το γννόμενο ισύτε µε µιδενικο αν ένας απ’ τυς 
παράγοντες ίνε µιδενικο. 

Κα βρεθι ο όνχος τυ δοµατίυ, αν το µάχρος τυ δοµατίυ (νθ 


.δΜ, το πλάτος ὃμ χε το ἵπςος 4 µ. 


Δίςι: Στιν περίπτοςιαφτι για να βρύµε τον όνχο πρέτι να πο- 

πμ το µάχρος επι το πλάτος χε επι το ίπεος: 
(8: 5: 4) κιβ. µ. 

Για τιν έβριε το Ὑινόμενυ τριον δομένον παραγόντον. πρέπι 
να πάρυµε το Ἰινόμενο δ᾽ ὃ -- 24, χε κατόπι να βρύμε το Ἰινό- 
µενο 24" 4 --- 96. Τότε Ὀὑἄχυμε: 

8δ:5:4--96κιβ.μ. 

Οριζμος. Γινόµμενο τριον αριῦμον ονομάζουν 
τον αριῦµο εκίνο, πυ προκίπτι απο τον πολασπλα- 
οιαῖζμο τυ γινόµενυ τον διο αριῦμον εσπιν τον τρίτο. 


1. Σ’ ένα χολχόζι µαζέπςανε τα Χοχινογύ- 


[8 2, Προ: λια «ε 26 µέρες' χάῬδε µέρα κατα µέςο όρο | 
βλίµατα µαζέβανε απο 4 εχτάρια. Πότα . εχτάρια Χοχι- 
. ' νογυλιον έχυν µαζέπςι; 
πὺλένοντο Λίςι. 4" 26 --- 104 εχτ. Το πρόβλιμα λί- 
με σπολα- νετε µε τον πολαπλαειαζµο. Ἐδο ο πολαπλα- 
[λα ριαῖμο. ειαζµος αντιχαταςτένι τιν πρόςδεςι ἰςον προς- 


δετέον. 

2. Στο χολχόζι μπίκαν 190 νιχοκιια. Μετα ένα ἸὙρόνο ο 
πλημος τον νιχοχιβιον, πο µπίχαν «το χολχόζι, αφκςἰθιχε τρις φο- 
ρες. Πόςα νιχοχιρια νε τόρα «το χολχόζι; 

Κε αφτο το πρόβλιµα λίνετε µε τον πολαπλαςιαζµο: 120 9--δ60 
γιχοχιρια. 

Έδο αφκςίςαµε τον αριὓµο χάµποςες φορᾶς, 

Μέςον τυ πολαπλαςιαῖμυ επι ακέρεο αριῦµο, 
λίνοντε προβλίµατα οτα οπία πρέπι;' 1) Να βρεῦι 
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το άθριξμα κάµποςον έρον προςὺετέον' 2) να αφ- | 
ποιδι ένας αριῦµος Κάμποςες φορες. 

ἱ. Αντιμεταδετικος νό- 
µος. δα πολάπλαειαςετυν 1) 85. 9) 2:19:37. 


16 ὃ. [ νόµι Αν ὃα βρύμε το Ἰόμεγο µεταθέτοντας 
ο μν. µε όλυς τυς τρόπυς τυς παράγοντες χε παρα- 


᾽ αποτελέζματα Ὀἄχυμε: 
1) 9: ὅ--δ' ἃ-- 15. 

ἈἊν αλάκσυµε τι δέρι διο παραγόντον µετακςί- 
τους το γινόμενο δεν αλάξι. 


πλ 


Άφτο µε Ἱράματα Ἰράφετε α. ὐΞ-Ξ0τ1α. 

Ο ἴδιος Χανόνας ιςχίι χε για περικότερυς παράγοντες: 

9) 918 .:Τ--0.1.8--7:8:39--8:9.:Τ--Τ. 9: 9--δ 'Τ.9--49. 
Άφτο µε Ἱράματα μίας α 0 6ξ4.ο. ὐΞ0:σ".ο-- 
ῥ'ο.αξϱ α.ῦξο" ες 

2. ο ὀνάρκ των» νόμος τυ πολαπλα- 
σιατ μυ. Πόςες λίτρες πετρέλεο χορι « ορδογόνιο δοχίο µά- 
χρυς 4 µ, πλάτος ὃ µ χε ἵπεος 2 µ) 

Για να βρύμε τι χοριτικότιτα το δοχίυ πρέπι να χάνυµε πο- 
λαπλατιαζο χε΄ να βρύμε το Ἰινόμενο 4: 5᾽2. Ας βρύμε πρότα-το 
Ἰινόμενο 4" ὃ χξ ας το πολαπλαειάυµε επι 2. θα έχυµε: 

(4: 8) «9 -- 24 κιβ. ... 24 000 κιβ. ντµ -- 24000 Λλ. 

Ας πολαπλαειάςυµε τόρα τυὺς αριὓµυς αφτυς µε όλι σιρα: 

2. 4) -- 94 Ν9β. μ. 

Το βκκα]όμθγο ίνε το ίδιο. 

Το γινόμενο πολον παραγόντον δεν αλάξι, αν 
ενόςυµε τυς παράγοντες σε οπιερδίποτε οµάδες. 

Άφτο µε Ἰράματα Ἰράφετε: οὐ. ο--α" (ὁ"ο)Ξ(α”0).ο 

3. Το αχόλυθο παράδιγµα θίχνι, πόςο απλυςτέβι κάποτε τυς 
λογαριαζμύς- µας ι ιδιότιτα αφτι τὸ Γναμρ, 

.9.9:9:5" « 

Λίςι: Αν θα γάνυμε τον πολαπλαςιαζµο με τι «ἰρα αφτι, ὃα . 

έχυµε Ἰινόμενο 600. Ας χάνυμε τιν ἴδια πράχει µε ἁλι «ιρα: 
(2: δ):(2:5):(2: 8) -- 10: 10:6 -- 600. 
ὃ ἨΠοποφ. Αριθμιτικι, ὅ κε ϐ τὰχςις, ὃ8 


Το εκςα]όμενο ἰνθ το ίδιο, µαι πράκεις-μας έχον διεφκολινδι. 

4 Επιμερινςτικος νόμος. Πόσα χιλιόγραµα 
τενεχε χριάζετε, Ίια να «χεπάκυµε τι στέγι αποὺίχις, πυ έχι. τρις 
πλαγιες: µε διαςτάεις 2 τετρ. µ, 12 τετρ. µ. χε 2 τετρ. µ 
(1 τετρ. µ φίλο τενεχε ζιγίζι ὅ ΧΥ): 

Δίςι. Το Ίενιχο εμβαδο τις «τέγις: 2 -|- 12 -Ι-2-- 1θτετρ.µ. 
Για να βρύμε το βάρος τὸ Τ8ΝΞΧ8, πρέπι να πολαπλαειάςυµε το 
βάρος το 1 τετρ. µ επι τον Ίενιχο αριδμο τον τετραγονικον μέ- 
τρον: 9 16 -- δ0ΧΥ. 

Το πρόβλιμα αφτο μπορύμε να το λίσυµε χε χατ᾽ ἆλο τρόπο: 
να βρύµε ῄτο βάρος τυ τενεχει που ἱνε ΄ απαρέτιτος για χάδε 
πλα]ια τις «τέχις, χε κατόπιν να προςὈέσυμε τα Εχςαγόμενα.θἄχυµε: 

9:5-.19:5-9:5-- 10-- 60 -|- 10 -- 80 χι. 

Το αποτἐλεῦµα {νε το ἴδιο: 

5, Ας πολαπλαειάυµε (27 -{- 18 -Ι- 4) ' ὃ µε διο τρόπος: 

1) προςθέτυμε όλυς τυς προςὈετέυς τις παρένθεεις χε το άδρι- 
Ὅμα το πολαπλαειάῶμε επι ὅ. 

ϱ) πολαπλαειάζυμε χάδε προςὈετέο χοριςτα επι ὅ χε προςὈέ- 
τυµε τα εχςαγόµενα τὺ πολαπλακιαζμυ. Τε ςτις διο περιπτόςις έχυ- 
'με το ίδιο εκςαγόµενο: 2920. 

Για να πολαπλασιάςυµε άθριῖμα επι οπιοδίποτε 
αριθμο, αρκι να πολαπλαςιάςυµε καθένα προςῦε- 
τέο χοριστα επι τον αριῦµο κε να προςθέσυμε τα 
εκσαγόµενα. 

Άφτο µε Ἰράµατα Ἰράφετε: (ᾳ -|- ὐ). ο-- αὐ --- 0ο. 

1. Να βρεδι το βάρος τον τύβλον ενος τί- 
χυ, πυ έχι διαςτάις ὅ µ, 8 µ χε ὁµ χε το 


ος βάρος 1 ιβ. µ τύβλον {8 τς. 

ἔμο αρα . Δίςι. Τια να λίυμε το πρόβλιμα αφτο, 

. .. . πρέπι να πολαπλαειάςυμθ το βάρος 1 κιβ. µ 

απλα τίχυ Επι τον αριὸμο τον Ἀίβικον μέτρον το 
σιαῖμος όνχυ. 

γυνοµένυ. | 18:5:8:2--90:8:9--Τ20"2-- 140 τς 


Τι λίςι το προβλίματος αφτο μπορύμε 


να τι Ἰράπευμε χε αλιότιχα. 
94 ἱ 


Βρίσχυμε πρότα τον όνχο τυ τίχυ: 5:8.:9 --80ΧΙβ. µ, έπι- 
τα το βάρος-τυ: 18" 80 --- 14401ς. . ο 

Τα εκκαγόµενα {νε (κα: 18:5:8:9-- 18:80, όπυ ο 80 (νε 
Ἰιόμενο τον αριὺμον 58”. 

Για να πολαπλασιάςυψε έναν αριῦμο επι το γι- 
νψόµενο άλον κπάµποςον αριῦμον, αρχι να γράπςυµε 
τον πολαπλαςφιαςτέο σαν παράγοντα στο γινόμενο 
κο κατόπιν να πολαπλαφιάςυµε οίμφονα µε τον 
κανόνα τις έβρεευς τὺ γινομένυ κάμποσςον πα- 
ραγόντον. 


Παρατίριςι, Γράφοντας τι λίςι το πβοβλίματος, βρίκαµε το 


Τινόμενο Ι8.5:8"2 -- 1440. ἨΤινόµενο ογοµάζετε τόςο το δεκςιο, 
όςο Κε το αριςτερο µέρος τις ιςότιτας. 


2. Να βρεθι το Ἰινόμενο (3: 5 6)" 8. 

Ἡ αρατίρ εςι» 1 παρενθέςις δίχνον, πος ι πράκεις, πυ δρίσκοντα 
µέκα ς᾿ αφτες, πρέπι να Τὶνυν προτίτερα απο τις άλες πράκςις. 
Λίςι. Τον πολαπλαειαζμο αφτο μπορύµε να τον γράπευμε 

χε Ος Εχεις: 


(9:5:6):8--5:5:(6:8)--5:(5:8):6--(9:8):5:6--720. 
Τα γινόμενα ς᾽ όλες αφτες τις περιπτόςις Όα {νε (ςα. 
Για να πολαπλακιάςυµε γινόμενο κάµποςον αριῦ- 
μον επι οπιονδίποτε ἆλον αριῦμο, αρκι να πολα- 


πλασιάσυµε επι τον αριὸμο αφτο έναν απο τυς πα- 
οάγοντες, αφίνοντας όλυς τους άλνυς όπος ίνε. 


Τον χερο πὺ µανέναμε τις ιδιότιτες τον 
πράκςεον, «ιχνα Ἰράφαμε το ἀδριζμα. τι διαφο- 


6 δ. Πολα- 
πλασια- ρα χε το Ὑιόμενο, χορις να τελιόνυµε τιν 
ἔμος αθροί- πράχςι. 
1. Να Ίραφι: το ἀθριζμα τον αρι) 
“6 ριζµ αριῦμον 289 
ἅματος κε χε 15 να πολαπλαειαςτι επι 6. . 


, διφορας. Λίςι. (25 -Γ- 18) :6-- 58: 6-- 228. 


Ἠποφελύμενι τον επιµεριςτιχκο νόµο τυ πο- 
λαπλαειαζμυ μπορύμε να κάνυµε τέτια λίςι: 


ὃς 085 -Γ16):6:-25:6-|- 15:6-- 198 -|- 90 -- 228. 
8ε ὃ5 


2. Να Ίραφι:ι ὃιαφορα τον αριῦμον 97 χε 14 να πολα- 
πλαςιαςτι επι 9. κ ΑΒ πιά δν 

Λέςι. (27-- 14:19:26: 9 -- 207. | 

Παρατέριςι, Τις παραςτάςις (25-15) κε (57--.143) τις ονο- 

μάζυμε θριζμα κε διαφορα. Γι αφτο τιν παράκταςι (25 -]- 15) 6, 

µπορύμε να τιν ογομάςυμε Πινόμεγο αδρίζµατος επι τον αριθμο 6, χε 

τιν παράσταςι (97 --- 14) ' Ὁ μπορύμε Υα τιν ονομάςυμε Ἰιόμενο 

διαφορας επι τον αριθμο νε ῖ 

8. Ας δίκευµε πός να πολαπλαςιάκυµε διαφορα επι οπιονδίποτε 
αριθμο: 
{7--4).:95ςοὸ5:9Ξ27, 
πι Π-4:9-τ':9--:9--68--56--27. 

Σινκρίνοντας τις λίεις μπορύμε να γράπευμε: 

ἴ--4).9--Τ.9--4:9. 

Για να πολαπλασιάσυµε τι διαφορα διο αριῦμον 
επι έναν οπιοδίποτε αριῦμο, αρκι να πολασπλασνά- 
ςυμε αφτον τον αριθμο χοριςτα επι το µιοτέο 6 
χοριςτα επι τον αφερετέο κε να αφερέσυµε απο 
το πρότο γινόμενο το δέφτερο. 

Άφτο µε Ἰράματα γράφετε; (α --- Ὁ) ' ε-- αὖ --- ὃο, 

4. (6-:-8--9):4--5δ:4Ξ- 20, | 

(6-:-8--9):4--6:4:-8:4--9"4 -- 24 -Γ-δὲ --- 86-- 20, 

Για κειλυργιχες εργαείες χριάζοντε 12 -α- 

νίδια" τιν πρότι φορα δόςανε «ανίδια 4μ οκ 


δ 6. Πός Χ96ςοµμΧδ ο χε τι δέφτερι φορα ςανίδιο: 

αλάξι το 4μΧ»2ῦ 6μΧ6 ϱµ. Πόςες φορες µεγάλοςε 

ο μονο το ποζο τον «ςανιδιον, πυ δοδίκανε τι δέφτερε 
όταν αλά- φορα «χετιχα µε τιν πρότι; 

ξυν νσα- Λέσι Ο όνχος τὸ ενος ζαγιδιο απο τιν 
| θάγοντᾶς. | πρότι παρτίδα: 


400 Χ 25 Χ 8 -- 80000 Ν.β. ο. 


ς ΕΝ 
Ο. όνκος τὸ ενος «ανιδιυ τις δέφτερις παρτίδας: 


4095 Χ6-- 60000 ιβ. οµ- 
96 ᾧ 


ες χε Όα Ἰίνι δεχάδα, κάθε 
ἔχυμε 96 δεχάδες, ι οπίες ιεύντε µε 860. 


:Ῥλέπυμε, πος απο τιν άφχειςι τὸ Ενος παράγοντα χατα 2 φο- 
ρες αφκείθιχε κ το Ἰινόμενο Ὁ φορες. ον η 

Αν μις στι Όέι τω ὀνχυ 400 Χ25Χχκ6--θ0000κιβ. 6µ 
πάρυµε τον ὀνχο 400 Χ 325 Χ ὃ -- δ0000Νιβ. ϱµ. ὃα δύμε, πος 
απο τιν ελάτόσι 8νος παράγοντα ατα Ὁ Φορ, ελατόνετε όλο 
το. ινόμενο Ὁ φορες. 

Ι. Οςὲς φορες αφκςάνυµε τε ελατόνυμε έναν 
απ’ τυς παράγοντες, τόςες φορες αφκςάγχι, ίτε ελα- 
τόνετε κε το γινόμενο. 

Αν αντις ςανίδα απο τιν πρότι παρτίδα πάρυµε δοχάρια χον- 
πίτερα χατα διο φορες κε χοντρότθρα χατα διο Φορες, τότε ο όνχος 
το ὃοχαριυ Όα ιεύτε µθ τον όνχο τυ σανίδι. 

Έε τότε στι Όέοι τον 400Χ25Χχ ὃ-- 80000 κιβ. ϱµ. ὃα 
ἔχαµε ὀνχο: 200 Χ 96 Χ 6 --- 90 000 κιβ. οµ. 

Π. Αν αφκείςυµε τον ένα παράγοντα κάµποςες 
φορες κε ελατόςυµε τον ἆλο τόσες επίοις φορες, 
το γιγόµενο δεν αλάξι. 

1. Τον πολαπλαςιαζμο µονοπείφιον αριὶ- 
μον τον χάνυν «ἴμφονα µε τον πίναχα το 
πολαπλακιαζμυ. 


δ 7. Πολα- 


ο 2. Ας δίχευµε, πός Ἰένετε, ο πολαπλα- 
µε ένα οι- σιχζµος επι αριῦμο, πυ έχι µονάδα κε µιδενικα. 
μαντικο Παρ ά διγµα. Τεχνιχι ατμόσφερα ονο- 
πριφίο. µάζετε ι πίεοι πυ Έχκασχι 1 ΧΎ πάνο ςε τετρα- 
Ίονιχο ςαντίµετρο. Ἰ πίει µέκα «το χαζάνι 


ιύτε µε 56 ατµόςφερες. Πόκα χιλιόγραµα απο- 
πελι ε πίεει αφτι «ε χάδε τετραγονικο μέτρο; 
Όπος φένετε, πρέπι να πολαπλαειάςυμε 3ὅ επι 10 000. Τια 


να βρύμε το Ἰινόμενοας πολαπλαείαςυµε πρότα τον 85 επι 10. Αφτο 


σιµένι πος χάδε µονάδα το αριμύ-μας ὃα επαναλιφδι 10 φο- 
δεχάδα ὃα Ἰίνι εκατοντάδα χε ὃα 


Απο τιν εκςοτεριχι µορφί-το το γινόμενο διαχρίνετε απο τον πα- 


λαπλαειαςτέο, μονάχα πυ έχι ένα παραπανίσιο µιδεγιχο «το τέλος. 


ἵνε ΕΦχολο να δύμε πος χατο τον πολαπλαςιαζμο επι 100 πρέπι, 


πια να Ἀρύμε το Ἰινόμενο, να Ἱράπευμε «το τέλος τὸ πολαπλαια- 
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ετέυ ὃδιο µίδενικα, κατα τον παλαπλακιαζμο επι 1000 να Ἱράπευ- 
µε τρία µιίδενιχα, χ.υ.Χ. 

Στο παράδιγµά-μας δἄχυμε: 55' 10000 -- 350000 χγ «: 
Ι τετρ.µ. 

Για να πολαπλασιάςυµε ακέρεο αρῦμο επι 10, 
100, 1000, αρκι να γράπςυµε στο τέλος τυ πολα- 
πλασναστέυ προς τα δεκσια τόσα µιδενικα ὅςα όχι 
ο πολασπλαριᾶρτις. 

Τον πολαπλαςιαζμο πολιπείφιο αριὸμυ επι µονοπείφιο τον 
χάνυµε ος Εχεις: 
9437 : 6 -- (2000 -|- 400 -Ι- 50 -|-7):6-- 

9000: 6-]-400:6-1-20:6--Τ:6-- 
ἕ- 19 000 -Ι- 2400 -|- 180 -- 42 --- 14 622, 

Έδο αντικαταςτένυµε τον πολαπλακιαςτέο µε ἀδριζμα προςῦ8- 
τέον χε βρίςχυµε το Ἰινόμενο τυ αὑρίοματος επι τον πολαπλαςιαςτι. 

Τον πολαπλαειαζμο τον αρχίζυνε απο τις Χατότερες τάχεις χθ 
γράφυνε έτει" 

04327 Πρότα πολαπλαειάζυµε Τ επι 6" βρίσχυµε 44 µονάδες” 
Χ ϐ6 Ἱράφυμε το πειφίο 9 χθ χρατύμε τις 4 δεχάδες Ίια να τις 
14622 προςθέευμε κατόπι «το γινόμενο τον δεχάδον. Πολαπλα- 
ειάζυµε τις ἃ δεχάδε επι 6, βρίχυµε 168. Προςδέτυμε τις 4 
δεχάδες, βρίςκυµε 25 δεκάδες. Το. πειφίο 2 γράφουμε ςτι δέςι τον 
δεχάδον, χε κρατύµε τις 2 εχατοντάδε. ἨΠολαπλακιάζυμε τις 4 
εκατοντάδες επι θ. Ἀρίσκυμε 24. Ἡροςθέτυμε τις Ὁ χρατύµενες 
Εκατοντάδες’ βρίςκυµε 26 εκατοντάδες τις ϐ Εκατοντάδες τις γράφυμε 
στι- Δέει τον εχατοντάδον χβ χρατύµε τις διο χιλιάδες, Πολαπλαςιά- 


ζυμε τις 2 χιλιάδες Επι ϐ χε «το Ὑινόμενο προςὈέτομε τις χρᾶ- ͵ 


τύµενες 2 χιλιάδες. Βρίσχυμε 14 χιλιάδες. Τις γράφυμε στι δέει 
τον Χιλιάδον. Βρίσχυμε 14 625. ἃ 
1. Να βρέδι το Ἰινόμενο 955 ' 500. 


Τράφυµε: 

5 8.Πολα- ρᾳ, θ0ῦ.-- 958. (8: 106) -- 958: 8" 100 -- 

πλαφιαξµος!  ᾗ (358: 8): 100 -- 9894: 100 -- 982 400. 
αριῦμον, Κατα τι Ἴραφι οαριὸµος 800 ἐνε «αν γινό- 
που τελιό- µενο διο παραγόντον. Τια να πολαπλακιάςυμθ 
τον ο Επι Ἰινόμενο 8 100 μπορύμε πρότα να πολα- 
µιδενικα. πλακιάςυµε επι 8 χε έπιτα επι 100. 

δα 2. Να πολαπλακιαςδυν: 1900 : 000. 


Δίέςι, 1900:7000 -- 419" 100) π(: 1000) -- 
Ξ:19:100:7: 1000-19: 7): (100 10060) - 
-- 199 " 100 000 --- 15 900 000, 
-ὓἳ-ἳ Ί. δα πολαπλαςκιαςδυν 718” 248. 
6 9, πολα- | Δίςι. Βακιζόμενι «τον επιµεριςτιχο νόµο 
πλασναῖμος| Ἰβάφυμε τιν. πράχει αφτι ος εχεις: 


πολιποί- 718: 948 --- 945 718 --- (200 -|- 40 -|- 8). 
ον ρα 718: 40 μα 
αριθμον. τς 128720 -|- 2 164 --- 174 474. 


Για «ιντόµεφςι γράφυν τυς αριὸμυς 
ς«ε στίλες: Χ Αγ) 
Ίο 2154 ἰνε Ἰινόμενο το αριὺμυ τσἱδ επι ὃ' ---στα 
πο 28 20 (νε Ἰινόμενο τυ σ18 επι 40" το Ἰινόμε- ον 
νο 149 600 ἰνε Ἱινόμενο το ᾖΤ18 επι 200. Άφτα Ἅή143600 
ονομάζοντε µεριχα Ἰινόμενα. Το δέφτερο µεριχο γι “τακτά 
νόμενο ἰνε Ἰινόμενο πυ ΤΙ8επιτις δεχάδες. 

Το µερικο αφτο Ύινοµενο πάντα τελιόνι «ε µιὂενιχο, γι αφτο δεν 
ράφυνε το 0. αλα Ἱράφυν το µεριχο Ἰινόμενο έτει, όςτε το τᾶ- 
λεφτέο «ιµαντιχο πειφίο να βρεδι χάτο απ΄ τις δεχάδες. ἵραφτι 
διατίπος:: 


Πολαπλαςιάζοντας Έπι τις εκατοντάδες βρίςκυµε μα 
ΤΙ8: 200. Ο αριὓμος 1486 θα (νε ο αριΏµος τον εχα- {» 3245 
τοντάδον, γι) αφτο τον γράφυμε έτει, -όςετε το τελε- 2154 
φτέο «ιµαντικο πειφίο-τυ να βρεὺι χάτο απ΄ τις εκατο- | αι . 

: τάδες. τση πσᾳ 
Τα µιδενιχα «το τέλος τον µεριχον Ἰινομένον δεν ο. 
γράφοντε. 
ο ο 2. Να πολαπλαειαςῦυν: 507 : 428. 

Λίςι. Ἐπιδι «τον Ππρότο αριὓμο (νε λιγότερα κ 428 
ςιµαντιχα πειφία, Τι αφτο τον Ἱράφυμε ος πολαπλαςια- δ07 
στι. Ο πολαπλαειαςτις δεν έχι δεχάλες, γι’ αφτο χε λίπι 2996 
το δέφτερο µεριχο γινόμενο. Το αχόλυῦο µεριχο γινόμε- δν .. 


νο το γράφυν χατα διο τάχεις αριςτερα. 

Για να πολαπλαριάςυµε πολιπείφιο αριῦὃμο επι 
πολιπείφιο, πρέπι τον πολαπλασναςτέο να τον πο- 
λαπλασιάσυμε ἆχορισοτα επι τις µονάδες, δεκάδες, 


εκατοντάδες τυ πολασπλαφιαςτι κε να προςδέσυµε 


τα γινόμενα, πυ βοίκἀμε. 
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3. Να βρει το ινόµενο 15" 2756. 
Δίςι. Πρέπινα πολαπλακιάυµε το 18 επι τον 2756. Κςέρα- 
ντας όµος πος το Ἰινόμενο δεν αλάζιαπο τιν µετάδεςι τον παρατόν- 


τον, πολαπλαςιάζυμε τον 2756 επι 19. Αφτο {νε καταλιλότερο. 
2756" 18 -- 49 608 


Αν ι. παράγοντες δεν έχυν τον ίδιο αριῦµο ϱι- 
µαντικον σποιφίον, τότε ίνε κπαταλιλύτερο να πά- 


θύµε γία πρλαπλασιαςτι εκίνον τον αριῦμο, πυ. 


έχι λιγότερα ςιµαντικα ποιφία. 


] ο Όταν έχυµε να πολαπλαειάςυμε {υς πα- 
810. Ενιά ] ράγοντες μπορύµε να απλοπίέυµε τι Ίραφ.. 
τις δίναµις 1. Έχυμε τα γινόμενα: 

τυ αριῦμυ. 1) 9:39, 9)9:9"0, 8) 9:38:88, 
.. 4 δ:9:5-5, ϐ) 10: 10: 10, 


Για τέτια Ἰινόμενα ιπάρχι ιδιετέρος τρόπος Ίαφις: 


}89.9--31-.9. 9)9:9:0--08-.8, 8)9:3 9.8 -- 
--ᾱὲ--δΙ, 4)5:5:5:ὅ--δἱ--655, 8) 10:10: 10--105--1000, 

Ο. πολαπλαειαζμος ἰςον παραγόντον ἴνε νέα (πέµτι) πράχςι--- 
ίπςοςιςτι δίναµι. Τοπαράδιγµα 83, πο φέραµε, διαβάζετε 
έτει: το τρία να ιπςοὺι στι δέφτερι δίναµι, ἴτενα βρει το γινό- 
µενο διο παραἸόντον, χαθένας απο πυς οπίυς ιαύτε µε τον ὃ᾽ 
2} 2" 2, διαβάζετε έτει: τον αριὸµο 3 να τον (πςόςυµε ςτιν 
πρίτι δίναµι., ἴτε να θρύµε το Ἰινόμενο τριον παραἸόντον, πο χα- 
Ὀένας-τυς ιεύτε µε 2. 

2. Αν ὃα χάνὺµε τις πράχκεις: 25, 83, 4ἱ, τὸ πρέπι να 
βρύμε 90, 81, 64, 948. 

Στιν παράςταςι 55 --- 92, ο αριδµος 2 ονοµάζετε βάςι τις 
δίναµις, ο αριῦµος ὅ --εχδέτις τις δινάµις. 

ὁοριζμι. Ι. Βάςι τις δίναµις ονοµάξετε εκίνες 
ο αριθµος, τον οπίον πρέπι να ιπςόςυµε οτι δί- 
ναμι. 

Π. Ο αριῦμος, πὺ δίχννι πόςες φορες πρέπι να 
παρῦι ι βάσι ος παράγοντας, ονοµάξετε εκθέτις 
τις δίναµις. 

Σιχνα, για να απλυςτέβον. τι Ίραφι το αριὸμο µε μιδενικα 
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᾿ «πο τέλος, Ἰράφυν αφτον τον αριὺμο µε τι βοίδια τυ εχθέτι τις 


δίναµις «τον αριὓμο 10: 


1) 100 --- 105, 1000 --- 165, 10 000 --- 104 
9) 6000 --- ὅ’1000 --- δ- 105, 8) 4000000 -- 4 109. 


τη Διέρεςι ονοµάζετε πράκςιαν- 
6 Ι. Διέ- ών ας αι λες Ἡ 

ϱ56/. 1. Ένα κολχόζι έςπιρ 800 Εχτ. λοχινο- 
γύλι χε πίρεςοδια 405 τς απ᾿ τοχάδε εχτάρι. 
Πόςο ῄοχινογύλι πίρε το χολχόζι, 

Λέςι. 3425" 800 -- 940000 τς. 

Το πρόβλιμα αφτο λίνετε µε τον πολαπλαςιαζμο. 

Ας λίυµε αντίθετο πρόβλιμα. 

2. Ένα χολχόζι έςπιρε 800 εΕχτ. κοχινογύλι γε πίρε ςοδια 
840 000 τς. Πόςι ταν ι µέφι «οδιχ τὸ ϐνος εχταρυ «το χολ- 
χόζς ο 

Δίςι. 340 000 : 800 -- 425 τς. 

Στο αντίῦετο αφτο πρόβλιμα βρίςκυµε ένα άγνοςτο παράγοντα 
(495) απ᾿ το ἤνοςτο Ἰινόμενοδιο παραἸόντον (540 000) κε απ᾿ το 
Ίνοςτο δέφτερο παράγοντα (500). 

Για τι λίςι το δέφτερυ προβλίματος χάνυµε διέρεςι. 

Οριζµμος. Διέρεοι λέγετε ι πράκει, µε τιν 
οπία βρίσκετε ένας απο τους παράγοντες, ὅταν (νε 
γνορτο το γινόμενο κε ο δέφτερος παράγοντας. 

1 δοµένι αριδµι χε χίνι, πυ έχυν προχίπει απο τιν ὃδιέρεςι, 
έχυν διχές-τυς ιδιέτερες ονοµαςίες: 

1) το δοµένο Ἰινόμενο δίο παραγόντον ονοµάζετε διερετέος, 

9) ο δοµένος παράγοντας ονοµάζετε διερέτις, 

ϐ) ο ζιτύµενος παράγοντας ονοµάζετε σιλίκο. 

Για να βρύµε το πιλίχο, διερύµε το διερετέο δια τυ διερέτι. 

Οριζµος. Διερετέος ονοµάξετε εκίνος ο αρι- 
ὃμος, τον οπίο διερυν. Διερέτις ονοµάζετε εχίνος 
ο αριῦµος, µε τον οπίον διερυν. Πιλίκο ονοµάξετε 
εκίνος ο αριῦµος, πυ προκίπτι ος εκςαγόµενο τις 
διέρεςεις. 

ἵριτις διέρεσις (να {(:) ὃδιο τελίες ίτε ι Ίραμι τυὺ χλά- 


ζμάβδς. 
μπε ϱλ 


} : 4] 


ὃ. Παραδιγµα. Το 192 να διερεδι δια 4. Το γράφυμε έτει: ἃ 


ολ νὰ κα, 
. 
(διερετέο) : (διερέτι) -- (πιλίκο) να Ξ- πιλίκο. 


Αν παραςτίςυµε το διερετέο µε το γράμα , τον διερέτι µε το Ἰρὰ- - 


μα ὂ, το πιλίκο---με το γράμα 4, τότε μπορύµε «ιµδολικα να γράπευµε 
τι διέρεςι µε τα γράματα: 


 ᾱ 
σα: ὃξαᾳ, ἴτε κ κ) 


όπυ χε τὸ αριςτερο µέρος (0: ϐ) κε το δεχςιὸ (() τα ονοµάζον πιλίχο. 


Απο τον οριζµο τις διέρεςις φένετε, πος 


| 
δΙ12.Οπο-| ι διέρεςι τον αριθµον έχι «χέςει µε τον πολα- 
λασλαςνα- πλακιαζµο. Γι) αφτο χατα τιν διέρεςι διπείφιον 
Ὅμος πει | τε µονοπείφιον αριὓμον δια µινοπείφιον, χριει- 
διέρεσι ΥΞ]  μοπιώνε τον πίναχα τυ πολαπλαςιαζμυ. 
αµιβέα αν- 1. Να διερεδι ο 3θ δια τυ 9. 
τιετρύφες Λέςι: 96:94, επιδὶ απο τον πίναχα 
πρώλρῦς, | το πολαπλαειαζμυ κεέρυµε, πος 4 9 -- 86. 


Ι διέρεςι κε ο πολασπλακιαξμος 

ίνε πράκοις αµιβέα αντίςτροφες. 
2. Μια κοπερατίβα χυβάλιε «το «ταῦμο διο παρτίδες εµπό- 
ρεβµα χάὺε µια απο [60 χιβότα. Το εµπόρεβµα αφτο το φόρ- 
τοζαν Εχείυ «Ἑ ὅδιο βαγόνια. Πόςα χιβότια φοβρτόςανε «το χάδε 


βαγόνι; 
Λίςι. 160: 2 --- 520 χιβότια, 520: 2 --- 160 χιβότια. 


Με τις παρενθέεις μπορύμε να γράπευµε τι λίςι έτει: 
- (160: 2) : 2 -- 160 κιβότια, 
Μπορύμε αχόµι να χριςιµοπιίσυµε χε το ἆλο «ιµίο τις διέρεςις, 


16032 
2 


Ο αριδμος 160 δεν άλακςε, όταν «άναμε μ᾽ αφτον δίο αμι- 


Ξ- 160 κιβότια. 
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βέα αντίςτροφες πράκεις---οτιν αρχι πολαπλαειάςαμε ἔπι ὁ, κε 
χατόπι το Τινόµενο, πυ βρίχαµε, το διερέςαµε δια 2. 
Απο τον πολαπλαειαζμο χε τιν διέρει, πυ χάναµε διαδοχικα 


-με το 2, δεν άλαχςε ι αρχιχι ακεία. το αριθµυ. Ύι αφτο χε «το 


εκςαγόµενο ἴχαμε 160, ανεκςάρτιτα απο το αν πρότα, ίτε ίστερα 
τον πολαπλαςιάζυµε, {τε τον διερύµε µε 9, ίτε χθ αντίστροφα. 
Ἀν τον δοµένο αριῦµο τον πολαπλαριάςυµε επι 
άλον οπιονδίποτε κε ἵοτερα το γινόμενο, συ βρί- 
οκυµε το διερέςυµε δια τὸ ίδιυ αριΏµυ, τότε προ- 


κίστι «το αποτέλεζξμα, ὁ ίδιος αριόµος. 


Ας Ἰράπευμε τιν ιδιότιτα αφτι µε πειφία κε γράματα: 


15: 7 


α.ὂ 


« 1 τέςερις χιριότερες αριῦμιτιχες πράκςεις ίνεε 
6 19. Πρά- | ανα δίο αντίςτροφες ε µια προς τιν ἁλι; ι αφέ- 


ποις δια- ρεςι αντίςτροφι µε τιν πρόςδεςι, ιδιέρεςι ---- µε 
φορον τον πολαπλαςιαζμο. 
βαὺμίδον. Έχτος απ᾿ το χςεχόριζµα τον πράκςεον «8 


στ - αμιβέα αντίςτροφες, διακρίνοντε αλόμα χε πρά- 
κςις διαφόρον βαῦμίδου: 

1 βαὺμίδα --- πρόςῦεςι χε αφέρεςι’ 

Π βαθμίδα --- πολαπλακιαζµος χε διρεςι. 

ΠΠ βανμίδα ---- ἴπεοςι «τιν δίναµι. 

Στιν απλύςτει µορφί-τις ι πράχει τις ανότερις βανμίδας (νε 
απλύςτεπει τις πράχεις τις προιγόμενις χατότερις βανμίδας. Ώτει - 
τον πολαπλαειαζμο δ᾽ ὅξ- 15 μπορύµε να τον γράπευµε πιο Εχτε- 


ταµένα µε τιν πρόςῦεςι: 


8 --8--5:-5--8 --δ, 


ἩΜπορύμε επίεις να μάδυµε. πόςες φορες ο ὃ χορι «τον 15. 
διλαδι 16: 5 -- δ, µε τιν αφέρεει 1ὅ-- ὃ--δ-- 5-- 0, διλ. να 
αφερέςυµε Ὁ φορες απο δ. 

Μ) ἆλα λόγια, πολαπλαειαζµος επι αχέρεο αριῦμο, (νε πρόςὃε- 
ι ἴκον προςὈετέον χ8 1 διέρει Ἆια αχέρευ αριθμυ, (νε διαδοχικε 
αφέρεςι ενος χε τυ ἴδυ αριὸμυ. Τον πολαπλακιαζμο χε τι διέρεςε 


µπορύµε να αντιχαταςτίυµε µε τιν πρόςδεςι χε τιν αφέρεςι Τιν 
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πρόςῦεςι χε αφέρεςι τις ονοµάζυν πράχκςις πρότις βαῦμί-. 


δας, Ενο τον πολαπλαειαζμο χε τιδιέρει ---πράχςις δέ φτε- 
βρις βαὺνμίδας. 

Με παρόµιο τρόπο αντικαταςτένυν τιν εχτεταµένι Ύραφι τυ πο- 
λαπλαςιαζμυ {σον παρα]όντον µε πιο «ίντομι Ίραφι τις πράχεις ίπςο- 
φις «ε δίναμι. 1] (πεοι «ςε δίναμι ς᾽ αφτιν τιν περίπτοςι 
{νε απλύςτεπει το πολαπλακιαζμυ: 

2.39"9".2" 2 -- ού --- 82, ο. 

Ο πολαπλαςιαζμος {νε πράχειρδέφτερις βαθμίδας χε 

4 ἔπεοςι «ε δίναµι ---- πράχει τρίτις βαθμίδας. 


14. Πρι κέρυμε, πος  διέρεςι ἵνε πράχςι αντίςτρο- 
ὃ 14. Προ- φι µε τον πολαπλαειαζµο. Γι) αφτο το χιριό- 
βλίµατα, 


τερο πρόβλιμα απο χίνα που λίνυν µε τι διέρ6- 
σι νε : έβρεςι τυ ἄάγνοςτυ παράγοντος, όταν 
[να Ύνοςτο το Ἰινόμενο χξ ένας απ΄ της πα- 
Ἀ ράγοντες. 

1. Το γινόμενο ἵνε 646. ο ένας απ᾿ τος παράγοντες 15. να 
“Ἄρεδι ο ἆλος παράγοντας. 


645 
Δί ν «ο άν. 
ςϊ 15 


πυ λίνοντε 
µε διέρεςι. 


Το πρόβλιμα λίδιχε µε τι διέρεςι. 


2."Ίο Σεπτέβρι το 1999 στιν Αμεριχι λιόκανε 8661 χιλ.τ 


μαντέμι µετα δίο Ὑβόνια, πο Σεπτέβρ τυ 1981, έχι λιγοςτέ- 
πει το λιόςιμό-τυ κατα ὃ φορᾶς. Πόκι τόνι µαντεµω λιόθικαν το 
Σεπτέβρι τυ 1981 στιν Αμεριχι: 
Δίςι. Για να λίυμε το πρόβλιμα πρέπι να λιγοστέπκυµε ἃ 
φορες τον αριῦμο 9061: 
9061 :5 -- 1187 χιλ. τ. 


Άφτο (νε Ἀέφτερος Ἰίπος προβλιμάτον, πυ λίνετε µε τι 
διέρεςι.. 

3. Ένα χολχόζι πρέπι να πλιρόςι 4595 θργατοιµέρες, γι αφτο 
ορίανε 96 900 ΧΎ «ιτάρι. Ἠόςο ὃα πλιροθιι εργατοιµέρα; 

Δίςι: Ἠπιδι χάδε µια εργατοϊµέρα πλιρόνετε εχείςυ, γι αφτο 
πια να λίυµε το πρόβλιμα χριάζετε να διθρέςυµε το 96 300 «ε 
4555 ἰςα µέρι: 
96 200: 4505 --δ χΥ. 
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Έε αφτο το πρόβλιμα λίνετε Επίςις µε διέρεςι. εί 

4. Σε χάδε αφτονίνιτο μπορύνε να χαδίκυνε 2ὔ ἀγὂροπι. Πό- 
κα τέτια αφτοχίνιτα χριάζοντε για 800 αννρόπυς; | 

Έδο πρέπι να βρύμε πόςες φορες ο αριὓµος 25 Χοράι «τον, 


᾿ αριὺμο 900. ΆΑφτο το βρίσκυν µε τι διέρεςι. 


Δίςι: 500: 25 «- 12 αφτοχίνιτα. 

3. Διο οµάδες εργατον χςεφορτόνυν τύβλα. Ἰ µια ομάδα κατα 
τιν εργασία-τις Κάνι 94 τύβλα «χάρτα ςτι Χιλιάδα, ι ἁλι 19 κὀ- 
μάτια. Πιά οµάδα χάνι πΠεριότερα τύβλα «κάρτα κ πόςες φορες; 

Αέςι. Για να λίυµε το πρόβλιμα αφτο, πρέπι να διερέυµε 


πον αριὓμο 24 δια τυ 19, ὃα έχυµε 24:12 -- 2, διλ. ι πρότι 


ομάδα χάνι διο φορες περιότερο «κάρτα, ἴτε ι δέφτερι ομάδα ὃιο 
φορες λιγότερο. 
το πρόβλιμα αφτο «ινχρίνοντθ ὃιο αριὺµι µέςον τις διέρεςις. 


Έτοι λιπον: 


Με τι διερέςι λίνοντε προβλίματα όταν πρέπι: 

1) Να βρεῦι ο άγνοςτος παράγοντας, κςέροντας 
το γινόμενο κε τον ένα παράγοντα. 

2) Να ελατοῦδι ο αριῦμος κάµποςες φορες. 

ὃ) Να διερεδι ο αριθµος ςε ίσα µέρι. 

4) Να «ινκριθυν διο αριΏµι µετακςεί-τυς: να βρε- 
ὃν πόςες φορες ο ένας αριΏµος χορις τον ἅλο (πό- 
σες φορες ο ένας αριῦμος ίνε µεγαλίτερος, ίτε µι- 
κοτόερος απ’ τον ἁλο). 

Παρατίριςι ]. ΄ Τα προβλίματα τις διέρεςις δεν ίνε δινατον 
να λιθυν πάντα, έτοι πυ το εκςαἸόµενο νᾶνα αχέρεος αριθµος, 

6. Να ελατοῦι ο αριὓµος 1 χατα 7 φορες. 1 λίει το προβλί- 
µατος ὃν µπορι να παραςταὺι µε αχέρεο αριῦμο. 

Το 16 επίεις δεν µπορι να διερεῦι «6 Ἔ ίσα µέρι, πυ να πα- 
ραςτένυν αχέρεο αριῦµο, ίτε παραβάλοντας το 15 χε 7 µέςον τις 
διέρεεις να παραςτίυµε το εχςαἸόµενο τις «ἶνχριςις µε αχέρεο αριὸµο. 

Παρατίριςι Π. Με τιν πρὀςθεςι χε τον πὀλαπλαςιαζμο επι 
αχέρεο, εµις ἀφκεέγυμε τον αριθμο. 1 αφέρεςι χε ι διέρεςι δια αχέρευ 
χριςιµέβυν ια να ελατόςυµε τον αριθμο. Όςτόςο ιπᾶρχι διαφορα στο 
χαρακτίρα τις άφκςιςις χε τις ελάτοςσις αφτις; ςτιν οπία πρέπι να 
δόςυµε ιδιέτερι προςοχι, 

Με τιν πρόςθεςι αφκςὰνυν τον αριθµο κατα κά µποςες µο- 
γνάδος, 
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Ο πολαπλαςιαζμος επι αριὓμο 'μεχαλίτερο τις µονάδας επιτρέπι 
γα αφκςἰκυμα τον αριθμο κάµποςες φοβες. : 

1 αφέρεςι επιτρέπι να ελατὺςυμε τον αριθµο κατα κάμπο: 
«ες µονάδες. ᾿ 

Ι διέρεςι δι αριθµυ µαγαλίτερυ τις µογὰδας, επιτρέπι να ελατὸ- 
ςυμβ τον αριθμο κάµποςες φοΡρΒς. 


1. Ἑνὰ εργοςτάςιο ανταλαχτικον Ίια τρά- 
τορα, µπορι να β]άλι τιν (μέρα κατα µέςον 
]. τακοι τον όρο προιόντα ο, μι . ρύβ. Πόςι (νε ι 
ἡ ς αχξία τον ανταλαχτιχον ΊΤια μέρες; 
| ΜΑΜΑ Λίςι. 11 ροὐ 15 -- 168 000 δα 
νον κατα Ας χάνυµε αντίθετο πρόβλιμα. 

Ίπον πολα- 2. Μέκα «ε 15 ιµέρες το εργοςτάςιο έβγα- 
πλασιαῖμο | λε ανταλαχτικα Ύια τράχτορα ακέίας 168 000 
κε τι διέ- | ρυβλίον. Ἠρέπι να βρει πάνο ςτι βάςι αφτον 

| ρεςι. τον δομένον { αχξία τον ανταλαχτικον «8 

| µια μέρα. : 

Δίςι, 168 000: 15 --- 11500. ρύβλια. 

Ἠκεετάζοντας τι λίει αφτον τον διο προβλιμάτον, βλέπουμε, πος 
χςέροντας το Ἰινόμενο 168 000 ρύβλια χε έναν απ΄ τυς παράγον- 
τες, τον 16, μπορύμθ να βρύµβ τον ἆλο παράγοντα «ίμφονα με 
τον αχόλυθο κανόνα: 


ΥδΙ5.Ι εκςά» 
Ἰ ϱτιοι µε- 


Ι. Ένας απο τὺς διο παράγοντες ισύτε µε το 


γινόμενο, διερεµένο µε τον δέφτερο παράγοντα. 
Ας Ἰράπευμε το ςιμπἐραζµα αφτο µε Ἰράματα: 
Αν α  ὑ-- ᾳ (0, τότε α -- (10, ἰτο ὃ --- (ΙΤ. 
1 πρότι ιςότιτα (1) δίχνιπος ο διερετέος { ιςύτθ µε το γινόμενο τυ διε- 
φέτι επι το πιλὶχο (6 χε ϐ). 


Ας δοχιμάκυμε «το αχόλυδο παράδιγµα τιν αλίδια τις Εκςάρτι- 


εις αρτις. 


ν ον ΟΜΩ 
Ὁ, Ηρέπι να διερέςυµε Χθ να χάνυµε δοχίμι τις διερεςις: ο 
οϱ0. Ὁ. 
Δίςι, ος 


Δοχιμι. Το 860 Ἠπρέπι να ιύτε µε το 24:15, ὁπυ το 
860 (νε ο διερετέος το 24 ο διερέις χε το 16 το πιλίχο. Κε 
πραγματικα: 

900 --- 24" 19. 


Π. Ο διἐρετέος ισύτε µε το διερέτι πολασπλα- 
οιαςμένο επι τυ πιλίκο. 
ἹΜπορύμε τι δοχιµι να τιν χάνυµε αλιότιχκα, µε τι διέρεςι: 


960: 15 -- 94. 


Διερόντας το διερετέο δια τυ πιλίκυ, βρίςκυν το διερέτι. 

ΠΠ. Ο διερέτις ιςσύτε µε το διερετέο, διερεµένο 
δια τυ σπιλίκυ. 

Τα «ιμπεράζματα, πυ κάναμε. µας επιτρέπουν να βρίχυµε τον 
ἀγνοςτο παράγοντα, τον άγνοςτο διερετέο ίτε το διερέτι. 

Στα παραχάτο παραδίγµατα πρέπι να βρει ο άγνοςτος αριὺ- 
ος, πυ «ιµιόνετε µε το γράµα «Ὁ. 

1. 405 -- 280. 


Δίςι. Στο παράδιγµα αφτο (νε άγνοςτος ένας παράγοντας. 


-Ἔνοςτι ίνε το γινόμενο χε 0 ἆλος παράγοντας. 


Σίμφονα -με τον πρότο κανόνα: 


2. ὦ' Τ0 -- 95ο. 

Δίςι. Το παράδιγµα αφτο διαφέρι απο το προιγύμενο χατα 
πύτο, ότι ο άγνοςτος παράγοντας «τέκετε «τιν πρότι Ὀέει. 1 λίςι 
ἰνε ι ίδια: 


3. ποπ 15, ίν ἆ.Ίδ.ς (9, 


Λίςι. Το παράδιγµα αφτο μπορύμε να το λίυµε, εποφελύ- 
µενι τι δέφτερι ιδιότιτα: « --- διερετέος, 16 --- διερέτις. 12 --- πιλίκο. 
ἅπ 12. 16-- 192. 

4. 187: 4--Τ], ἵνε αντ -- 1. 
α 


Λςι. Στο παράδιγµα αφτο (να Ύνοςτι ο διβρετέος χε το πι- 
λίχο, χε πρέπι να βρεῦι ο διερέτις. 
Ι τρίτι ιδιότιτα δίνι τιν αχόλυδι λίςι: 


χω στο ὤ9 ας]. 
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Μπορύμε «το παράδιγµα αφτο νὰ δόςυµε ἁλι εχκίγισι, πέρνον- 
τας τον  χᾶ τον 11 «αν παράγοντες, χθ το 187 «αν Ἰινόμενό- 
τυς, 1 µετάδεςι τον παραγόντον ὂεν αλάζι το μέγεδος τυ Ίινομέ- 
νο χαθος κ το μέγεθος τον παραγόντον. 

111 2-- 157" μπορύμε να βρύμε τον άγνοςτο παράγοντα: 


πρ ο.. ' 


η, 


1 κανόνες τις προιγύµενις παράγραφυ δίνυν 
απλυς τρόπυς ὃοχιμις τὸ πολαπλακιαζµυ χε τις 


6 16. Δοκι- 


το διέρεςις: | 
- ο... α- 1. Πρέπι να Τίνι ι δοχιµι τυ πολαπλακια- 
5 ζμυ: 
ἔμυ κε τις 
διέρεςις. 406: 78 --- 81 668. 


Δοχιμι: 9] 665: 406 --- 7δ. 


|. Για να κάνυμε τι δοκιµι τυ πολαπλαςναξμυ 
μπορύμε να διερέςσυµε το γινόμενο µε έναν απ’ 


τυς παράγοντες κε το εκσαγόµενο πρέπι να δόςν. 


το δέφτερο παράγοντα. 
2. Να Ἰίνι ι δοχιµι τις διέρεςις: 16 050 : 642 --- 25. 
Δοχιμι, 1) 642: 2 -- 16050, ίτε 2) 16050 : 25 -- 642. 


Π. Για να κάνυµε τι δοκιµι τις διέρεσις (χορις 
κατάλιπο) μπορύμε: 


1) να πολαπλαριάςυµε το πιλίκο επι τον διερέ-. 
τι, ΧΕ το εβριςκόµενο πρέπι να δόςι το διερετέο.. 
2) Να δνερέςυµε τον διερετέο δια τυ πιλίκυ κε 


το εβριςσκόµενο πρέπι να δόςι τον διερέτι. 
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Ἱ. Πόκα ανιχτα βαγόνια χριάζοντε ια τι 
µεταφορα 16 χιλ. τ µαντεµμυ -αν κάδε ανιχτο 
βαγόνι πέρνι 16 τ; 

Λίςι. 16000: 16 -- 1000 αν, βαγόνια, 


2. Πόκα ανιχτα δαγόνια τις ίδιας χοριτικότιτας χριάζυντε ια 
τι µεταφορα 48 χιλ. τ. µαντεμυ; 

Λίςι. 48000: 16--- 3000 αν. βαγόνια. 

Σινκρίνοντας τε λίσι τὸ προβλίματος αφτυ µε τι λίει το πρό- 
το, βλέπυμε, πος αφχεένοντας το φορτίο ὃ φορες, αφχκεένι χε ο 
αριῦµος τον βαΊονιον επίςίς ἃ φορες. Ο διερετέος χε το πιλίκο ἆλα- 
κσαν: χε ι διό-τὺς αφκςίθιχκαν ἃ φορες, Ἱ 
ας αφκσένυµε, ίτε ελατόνυµε το διε-. 

ο, φορες αφκσένι ίτε ελατόνε 
ΜΑ «τονετε κετο 

ϱ. κανόνας τις Ελάτοςις ὃα (νε αντιλιπτος, αν αλάκευμε τι δέ- 
σι ολ προβλιμάτον ἱ χε Ὁ χε αν «ινχρίνυµε τις λίσις-τυς. 
.. Πόςα μεγάλα ανιχτα βαγόνια πρέπι νᾶχυμε Ίια να µετα- 


6 17. [ αλα- 
γι τυπι- 
λίκυ. 


/ 


-. φέρυµε 45 χιλ. Τ. μαντεμυ αν ςξ χαθένα βαγόνι χορυν 48 τ; 


Δίςι: 48 000: 48--.1 000 αν. βαγόνια. Ας «ινχρίνυµε το πρό- 


οί βλιμα τύτο με το πρόβλιµα Ὀ Στιν περίπ . ος 
' : : ρίπτοςι αφτι το βάρ τὸ 
φορτίυ χάδε βαΊγονιυ ξεχι ας χςιδι ο. Ὦ λ 3 

| Μ άν . τα, Φ φορες, χε ο αριµος τον βαγο- 


ον. ο διερέτις γι) αφτο άλαχςε χε το πιλίκο. 

.Ἂν αφκείσυµε το διερέτι κάµποςες φορες, τό- 
τε τόςες φορες ελατόνετε κε το ο ΝΑ λα. 
τόςυµε το διερέτι Κάμπορες Φορες, τότε τόςες φο- 


"θες αφκχρένι το πιλίκο. 


4, Πόςα βαγόνια χριάζοντε ια τι µεταφορα 144 χιλ. τ. 


. φορτίυ, αν «το χαθένα χορυν 481; 


Αι. 144 000: 48 --. 3000 αν. βαγόνια. 
Σινχρίνοντας τα προβλίματα 4 χε ὦ, βλέπυμε, πος ι άφχςιςι 


τυ διερετέυ 9 φορες ἀφκςῖςε κε το πιλίχο ἃ φορες, χε εινάµα Χάρις 
ΤΝ ἄφαςιςι το διερέτι τρις φορες, το πιλίχο ελατόθιχε 8 φορες χθ 
«το τέλος, έµινε το (διο. ι 
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ΠΙ. Αν αφκςίςυµε ίτε ελατόςυµε το διερετέο κε 
το διερέτι µε τον ίδιο αριῦµο, τότε το πιλίκο δεν . 
αλάδξν. 

Τον ἴδιο κανόνα μπορύµε να διατιπόςυµε χι αλιότικα. : 

1. Αν πολασπλακιάςυµε το διερετέο κε το. διε- 
ρέτι µε ένα κε τον ίδιο αριθμο, το πιλίκο δεν αλάδι. 

ο. Ἀν διερέςυµε το διερετέο κε τον διερέτι µε 
ένα κε τον ίδιο αριὺµο το πιλίκο δεν αλάξι. 


Διέρεσι τυὺ γινοµένυ. Ἱ. Να µιίρᾶ- 


ο τ--- 
5 18. Διό-] «βυν ςε διο (κα µέρι 10 Λ, βενζίνας κε να βρε- 
006 τν Ύςί Δι το βάρος κά ΙΛ. βενείνα ζηΐς 
νοµένυ κε] ὃ' το βάρος κάθε µικυ. βενζίνα ζηΐζι 
τυ αδρί-] 70 γ. αμ 

ἅματος. Λίσι. Μπορύμε να λίυµε το πρόβλιμα: 


µε διο τρόπυς. 
Ί-ι λέσι. Βρίκυμε το βάρος όλις τις βενζίνας χε ῄατόπι το 
βάρος τὺ µιςυ ποςυ. ας 
700: 10 ---70001., Τ000:2--- 5001. 
Θ-ι λίςι. Διερύμε το ποςο τις βενζίνας «ε διο κα µέρι 1 
βρίςκοµε το βάρος χάδε μιςὺ μέρυς. 
100: 10:9) ---Τ00: 5 -- 3500 τ. 
Το εχςαγόµενο {νε το ἴδιο χε «τιν πρότι χ στιν δέφτερι περίτοτος:: 
(700: 10): 3 -- Τ00: (10:92) --- 9500. 
τιν πρότι περίπτοςι βρίσκυµε πρότα το Ἰινόμενο τον διο πα- 
ραγόντον χθ ἔπιτα το διερύµε δια 2. τι δέφτερι περίπτοςι διερύ- 


/ / 


µε δια 2 τον ένα απο τὺς παράἸοντεο έπιτα βρίςχοµε το γινόμε- 


νο τυ εχςαγόµενυ επι τον Ὀέφτερο παράγοντα. 
” 


Για να διερέςυµε το γινόμενο διο παραγόντον 
µε οπιονδίποτε αριῦµο, αρχι να διεορέσυµε µε τον 


ίδιο αριΏμο τον ένα απο τυς παράγοντες κε το 


πιλίκο να πολαπλασιάςυμε επι τον ἆλον παράγοντα 
η ᾿ α Ἴ ὺ 
Άφτο µε Ἰράματα Ἰράφετε: (6 ϱ) τη Ξς- εαν παν 
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ότο: | 780 


κας πω 
..- 61121812 τος -- 144, 


9119:8):12-8:6:8-. 819 -4--144, 
Ἅτον δέφτερο τρόπο διερύµε ὃ : 
ρῦμε ια τυ ὁ τον ἐν ς πα- 
8) αντις να διερέςυµε το ο ἐς 
ἆλ ον ρεςι το αὓρ ίσμα τος. δ. Ένας τραχτορίςτας 
: ρ ος σ πρότο μις τὸ µίνα 84 ρύβλ. χε για το δέφτερο --- 
91 ρύβ λπόσος θρ]άκιμες ιµέρες ἔχε ο τραχτορίςτας «το µίνα αφτο 
αν ος θέμα (μέρα κέρδιζε 7 ρύβλια: 
«ιτ. Το πρόβλιμα αφτο μπορύμε να το λί ρό 
| Ἴ συµε µε διο τρό- 
ΑΦ ῬΜπορύμε να προςὈέτυμε όλα τα Ὑρίματα πυ αλα χε να ο 
διερ ο δια τυ τν ἔτε να βρύμε χοριςτα τον αριὸμρ τον 1µερον, 
πο δύλεπςε το πρότο χε το δέφταρο έμιςι τυ µίνα. ος 
(84 -- 91) :Τ -- 116 :7 --- 95 µέρες. 


84:7--9Ι:7-- 19 --- 18 -- 25 µέρες. 
Σινκρίνοντας τα εχςαγόµενα, μπορύμε να χράπευµε τιν ἰςότιτα: 
: (84 -|-91):7--84:7-.91:7-- 19-18-96. 

ια γα διερέςυµε το άθριξµα ὃ 

Ἡ ιο αριῦμον µε 

. αριῦμο, αρκι να διερέςυµε μ. χον 
αρ Ἅ ) ἄφτον κάθε προςδΒετέο χοριστα κε να 
προσρδέρυμε τα πιλίκα, πυ βρίκαµε. 


: . 
μτθυ 


Άφτο µε γράµατα γράφετε: ὄτ ὃ θε αλ” --- ὃ, 
6 6 σ- 


7 ς ) [ή Ἡ ; ” ; 
κά - κ ΄ 5 


«ε Ύβνιχα πολον προςὑετέον. 


4. Ας διερέςυµε (140 -{- 250 -|- 360) : 10: 


(140 -Ι- 280 -- 960): 10 --- 140: 10 
«10 -ς 140 :10 -- 980 : 10: 960 :10 -- 
28 Γάδ-- τὰ, νι 

του μ---.ο4 Τδ. 
δι 


αι ρἰξὐ1”0λ4”ῥᾷυυ----ή 


Άφτο µε Ἱράματα Ἰράφετε: ρε πο 
ϱ ιᾱ 
ο το 


0 
Παρόμιος κανόνας ιπάρχι χε για τι διέρεςι τις διαφορας. 
Διέρεςσι τις διαφορας. 5. Να δερεῦι τδια- 


φορα τον ὃιο αριὓµον 976 χε 265 δια τυ 15. / 


| ο. 19 
Αέςιν Ὦ 76 ---256):18-- -ξ-- -- 8, ἴτο 


9) (915 -- 258): 15 -- (975: 16) -- 255 :18) --25-- 1Τ--8. 


Το αποτέλεζµα (νε το ίδιο, 


Γνα να διερέςυµε τι διαφορα ΄διο αριῦμον µε 
οπιονδίποτε αριῦμο, αθρκι να διερέςυμε χοριστα 
το µιοτέο κε τον αφερετέο µε τον αριῦμο αφτον κε 


απ’ το πρότο πιλίκο να αφερέςσυµε το δέφτερο. 


Παράςταςι τὸ κανόνα µε Ἰράµατα: 


Σιεμίοςι. 1 διέρεςιτυ αθρίζµστος χε τις ΄διαφορας δι σχέρεο ος 
μυ μονάχα τότε µπορι να διεκςαχθι µε τον τρόπο αφτο, όταν ! προς0ε- 


τέι, ίτε 9 µιοτέος χε οαφερετέος, διερὺντε δια το αριθµυ αφτο, δίνοντας 


μικέρεο αριθµο «το πιλίκο. , 


6 19. Διέ- 


056ι μὲ ρες µεγαλίτερος απ᾿ τον πβότο, πος ο αριὓµος 
αριΏμο, πυ | τον εκατοντάδον τυ πρότυ αριὺμυ αποτελι 
παραρτενὶ | τις χιλιάδες τυ δέφτερυ, ο αριὓµος τον δεχά- 
τι μονάδα | δον--τις εχατοντάδες, τον µονάδον---τις δεχά- 
με µιδε- δες, ίτα ότι πρέπι να πολαπλαςιάυµε τον πρό- 


μες το αριὓµο επι 10 Ίια να βρύμε το δέφτερο. 

Αν Ἱράπευμε τυς αρι»μὺς αφτος µε αντί- 

δετι «ιρᾶ---χατα τι «ΙΧ τις θλάτοςις τον μεγεθόν-τυς: δ410, 5410 
τότε ο αχόλυδος αριὓµος ένε µιχρότερος πο προιγυµἐνυ-το, Ἡ) αφτο 
τον προιγύµενο αριδµο ρέπι να τον διερέσυµε δια ον Τια να 
βρύμε τον αχόλυδο: κατα τι διέρει δια 10 αχέρευ αριόμο μθ 
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Αν «ινχρίνυµε τυς αριθµυς δ41 χε 5410. 
ὃα δύμε, πος ο δέφτερος αριθµος ἐνε 1Ό φο-.. 
αμαον,πυτε- 
Γλιόνυν ςε 


πιλίκο δεν αλάζι. 


µιδενικα «το τέλος, (κατα τιν ελάτοςί-τὸ 10 φορες) (ταν ανάνιι. 
γα εχκαλίπευµε ένα µιδενικο. ον η. 
Ῥατα τε διέρεςι 8νος αριδµυ δια 100 πρέπι να διερέςυµε τον 
αριΏμο αφτο δια 10 χε το πιλίκο, πυ ὃα βρύμε, να το διερέσυµε 
αχόμι µια φορα δια 10 (να ακςαλίπευµε διλ. διο µιδενιχα απο το 


πέλος). Το ἴδιο κάνυµε χι όταν διερύμε µε 1000, 10 000, Ίενιχα 


µε χάῦε αριὃμο πυ έχι τι µονάδα µε τα µιδενιδα «το τέλος, διλ. 
δια τις δίναµις τω αριῦµυ 10 ὃα Ἀιερέευμε διαδοχικα δια. 10.. 
1) 4 515 000: 100--[4 519 000 : 10) : 10---481 800: 10--45150, 
2) 356000: 1000 -- (956000: 10): 19:10 -- (95600: 10): 
:10 --- 5560: 10 --- 856, 

Στα παραδίγµατα αφτα ο διερετέος τελιόνι ςε µιδενιχα χε ο διε- 
ρέτις ἵνε αριᾶμος, πυ παραςτένι τι µονάδα με µιδενιχκα. Κατα τι 
διέρεςι ὃα µπορύςαμε αµέςος να Εχςαλίπευµε «το «διερετέο τόσα 
µίδενικα, όςα ιπάρχυν «το διερέτι. διέρεςι µπόρεςε να Ὑίνι ολό- 
χλιρι Ίτατι ο διερετέος όχι «το τέλος-τυ τόςα µίδενιχα, όςα έχι ο 
διερέτις, ἴτε χε περιςότερα. 

Για να διερέςυµε αριδµο, που τελιόνι ς8 µιδενι- 
πα, δια αριΏμυ, πυ παραςστένι τι µονάδα µε µιδε- 
νικα στο τέλος-τυ, πρέπι να εκςαλίπουμε απο το 


διερετέο τόρα µιδενικα, όσα όχι ο διερέτις. 


} ακκία τις καδιµθρινις παραγογις τυ Εργο- 
| 620, Διέ- σταςίυ ΄ εχτιµάτε {128 000 ρύβλ. Το εργοςτά- 
αλ . ὃ-/ «Ὁ βγάζι 400 τ µαντέμ. Να βρει ι µέςι 
αχκία τυ 1 Τ µαντεµυ. 
Δίςι, ἙἩδο  ἍἨπρέπι να κάγυµε διέρεςι 
| 128 000 :400. μις όµος μπορύμε να απλυ- 
ετέπσυµε τι λίςι,΄ ελατόνοντας το διερετέο χ το 
διερέτι 100 φορες. Με τιν πράχει αφτι το 


µιδενικα. 


128 000: 400 --- 1280: 4 -- 890 ρύβλα. 
Για να βρύμε το πιλίκο οτιν περίπτοςι, κατα 


τιν οπία ο διερέτεος κε ο διερέτις τελιόνυν ϱε µιδενι- 
κα, ἄρκι να εκςαλίπςυµε απο το τέλος-τυς τον ίδιο 
αριῦμο µιδεγικον. Το πιλίκο απ’ αφτο ὅεν αλάζι. 


- 
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1. Να βρεδι το πιλίκο: 651 :217, 


δ 21. Διέ- Άίςι. Διερύμε μονάχα εχίνα τα πειφία. 
ϱεον οτιν | τα οπία μπορύμε να διερέςυµε «ίμφονα μα τον - 
περίσπτοςν, πίνακα το πολαπλαειαζμυ. Ἐν αφτο πέρνυμε 
πυ προκί- | τις µονάδες τις ανότερις τάχεις τυ διερετέυ κε 
πτι µονο- κε τις διερύµε. δια τον μονάδον τις ανότερις τά- 
πςίφιο σι- | χεις το διερέτι. το παράδιγµά-μας διερύµε 3 
λίκο. τον ϐ δια Ὦἃ χε βρίςχυµε: 6:2--5. Τότε 


--ἳ. 6561 :21Τς-5. 
Δοχιμάζυμε αν {να «οςτο το αποτέλεῦµα, 
πολαπλαειάζοντας το διερέτι Επι το πιλίκο: 


οι]: Ἀ αεδΗίν 


Αν το πρὀτο πειφίο το διερετέυ, ἵνε αριὓµος μικρότερος το 
πρὀτυ πειφίυ τυ διερέτ, τότε πέρνυµε τον αριδµο, πυ ςχιματί- 
ζετε απ᾿ τα ὃιο πρότα πειφία τὸ διερετέυ χε τον διερύµε δια τὸ 
πρότυ πειφίυ το διερέτι. 


2. 20595:4119 -- δ. 


Έδο διερύµε τον 20 δια το 4. Αν ι δοχιµι δίνι γινόμενο με- 
Ἰαλίτερο τυ διερετέυ, τότε «το πιλίκο πρέπι να Ἱράπευμε αριδμα 
μικρότερο ατα µια µονάδα χε χάνυµε κανα δοχιµι τις ιερείς. 
Έτει εχκαχολυδύµε τιν πράκςι, οεότὺ να βρύμε στο πιλίκο αριῦμο, 
τον οπίο πολαπλαειάζοντας επι τον διερέτι, να βρύμε γινόμενο µι; 
κρότερο τυ διερετέυ, ίτε (ο μ᾿ αφτον. 0 τρόπος ἄφτος τις διέρε- 
εις, Ίια να βρύμε µονοπείφιο πιλίκο, απετι ο λιερετέος να ὄχι τό- 
τα πειφία, όκα έχι ο διερέτις (αν το πρότο πειφιο τὸ Φιβρετευ πα: 
ραςτένι αριδµο μεγαλίτερο απο το πρότο πειφίο τὸ διερέτι). { 
χατα ένα. περικότερο (αν ο αριὓμος, πο παραςτενι το πρότο πςι 
φίο τυ διερετέυ, (νε μικρότερος τὸ διερέτι). 

πάρχι αχόµα ένας τρόπος, πυ Επιτρεπι να χαθορίςυµε Εχίνες 
τις Ππεριπτόςις τις διέρεεις, όταν «το πιλίκο βρίςκυµε μονοπείφι 
αριµο. | . 

Δόθιχαν διο αριδµι: διερετέος χβ διερέτις. Τράφυμε απ΄ τα 8 
ασια «το τέλας τυ διερετέυ µιδενικο. Βρίσχυμε νέο αριθμο, με]αλό 
τερο τυ διερέτι 10 φορε. Αν ο νέος ἄφτος αριδμος Ὀᾶνε µθ 


δ4 


Ἰαλίτερος τ διβρετέυ, τότε το πιλίκο απ᾿ τι διέρεςι τον διο δοµέ- : 
τον αριῦμον 9ᾶνε µονοπείφιο, αν ({νθ μικρότερος, πολιπείφιο. 
ο 
Τα. παραθίγµατα τις παραγράφυ αφτις µας δίνανε µονοπκίφιο 


υπιλίκο επιδι; 


2170 ὸΣ 661 κεά1 190 3» 20 5095. 


Για να βρύμε µονοπσίφιο πιλίκο, πρέπι να πά- 
ϱύμε το πρότο πειφίο τὺ διερετέυ κε να το δνερέ- 
ςυμε δια τυ πρότυ ποιφίὺυ τὺ διερότι. ἵετερα ασπ᾿ 
αφτο πρέπι να πολαπλαοιάςυµε το διερέτι επι το 
εκοαγόµενο µονοπαςίφιο πιλίκο. Το γινόμενο, πυ 
προκίπτι, πρέπι να ιςύτε µε το διερετέο. Αν το 
γυνόµενο αφτο ίνε µεγαλίτερο ασ’ το διερετέο, πρέ- 
πι να ελατόςυμε το πιλίκο κατα µια µονάδα. Ἐτοι 
εκςακολυῦυὺν, οςότυ το γινόμενο, πυ προκίστι, να 
ισύτε µε το διερετέο. Αν κατα τι διέρεςι µένι κατά- 
λιπο, τότε αφτο πάντα πρέπι να ίνε μικρότερο 
απο το διερέτι. 


Στις περιπτόςις εκίνες, όταν το πρότο ποειφίο 


Ὅτυ διερετέυ ίνε αριῦμος µικρότερυς τν πρότυ απςι- 


φίυ τυ διερότι, «το διερετέο πέρνυν τον αριῦμο, 
πὺ αποτελίτε απο τα διο πρότα πειφία τυ διερετέυ. 


Πάντα δεν ίνε δινατο να ἨΤίνι ι διέρεςι χο- 


ὃ 22. Διέ- | ϱρις χατάλιπο. 
ρεςι µε κα- 1. Ο πατέρας έδοςᾳ «το Τιό-τὸ 2 ρύβλ. για 
τάλιπο. να αγοράςι ιλεχτριχες λάμπες. Στο μαγαζι βρέ- 


πο  ἱ ΓὙὙᾱὙᾱᾖᾱᾖᾱῆὉ Όιχαν μονάχα λάμπες αχέίας Ὁὃ χαπ. ι χάδε 
µια. Πόκες λάμπες µπορι να αγοράςι το πθδι χε πόςα ῥέςτα ὃα πάρι; 

Λέςι, Διερόντας το 9200 ὃδια 5. Όα έχυµε πιλίχο ὁ χε 
ὃα µίνυν 60 καπίχια. Το πεδι µπόρεςε να αγοράςι ὃιο λάμπες χε 
τυ έδοςαν ῥρέςτα ὤθ0 καπ. Αφτα ὃα {νε το κατάλιπο απο τι διέρε- 
σι το 200 δια Τ5. 


Οριζμος. Αν ο διερετέος δεν διερίτε αχριβος 
δια τυ διερέτι, τότε ν διαφορα µετακοι τυ διερετέυ 
κε τυ γινοµένυ τυ διερέτι επι το πιλίκο, ονοµάξε- 
τε κατάλιπο. [ 
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Σεμίοςι, 1. Το κατάλιπο πρέπι πάντα να (νε μικρότερο πο 
τον διερέτι͵ λε ες 

2. πορύμε να πύµε, πος το χατάλιπο ιςύτε μ6 µιδεγιχο, αν ο 
διερετέος διερίτε ακχριβος δια τυ διερέτι͵ 


Ας χάνυµε τιδοχιµι τυ Ί-υ προβλίματος: για τις 9 λάμπες ηλι- 


ῥρόσανε 1 ρ. 60Χ. αν προςὈέευμε το ἱπόλιπο ὄθγχαπ., τότε ὃα 


βρύμε 2 ρύβλ. 
Άς ράπευµε τι ὃοχιµι «ίντομα: 


75: 2-- 50 -- 200 καπ. -- 2 ρύβλια. 


Βδο το 200 ἵνε ο διερετέος, το Τὸ ο διβρέτις, το 3 το πι- 
λίκο, το 0 το κατάλιπο. Σ)όλες τις περιπτόςις τις διέρεςις µε 
χατάλιπο έχυµε: μάς 

Ο διερετέος ιςσύτε µε το γινόμενο τυ διερέτι 
Επι το πιλίκο ουν το κατάλιπο. 

Παράκταςι τυ χανόνα µε Ἱράματα α--- ὐῃ -|-ςε, ἆ διερετέος, ᾖ διο- 
ῥέτις, ϱ πιλίκο, ϱ κατάλιπο, 

Τον ίδιο κανόνα µεριχες φορες τον διατιπόνυν αλιότικα. 

Ο διερετέος πλιν τυ ιπολίπν ιούτε΄με το διε- 
θέτι, επι το πιλίκο. 

Παράςταςσι τυ κανόνα µε Ἱράματα: α --- ὁ 2 ᾳ, όπυ { ἰνε διερετέος 
Ὁ διερέτις, 4 πιλίκο κε ὁ κατάλιπο. 


2. τν δίνι πιλίχο 11 χεκατάλιπο 8. ίτε (136 --8)--19: 11. 


Πολι έφχολα μπορύμε να βρύμε΄ το πιλίχο χε το κατάλιπο ςτιν 
περίπτοςι τις διέρεεις οπιυδίποτε αριθμ» µε ἆλον, πυ παραςτένι 
τι µονάδα µε µιδενιχα. 

3. Να βρεδι το πιλίκο χε το κατάλιπο: 

| 1) 87 596: 1000, -. 9) 197 881 : 10 000, 

Δ ἐςι. 1) 87 ὅδ6 -- 87" 1000 -|- 596. 


Ῥρίσχυμε πιλίκο 87 χε χατάλιπο 696. 
Το ίδιο αποτέλεζµα βρίςχυµε χορίζοντας µε Ίραμι ἴτε µε απὀ- 
«τροφο τις γιλιάδες απο τις µονάδες τον χατότερον τάκςεον. 
ος 87 586 --- 87’ 586. 


Στ) αριςτερα βρίςχυµε το πιλίκο 87. «τα δεχεια τοιπόλιπο ὅ8θ. 
Στο δέφτερο παράδιγµα διερύµε δια 10 000. Για να βρύμε 
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το πιλίκο πρέπι να χορίςυµε απο το διερετέο τις δεχάδες τον χιλιάδον: 
127 59] --- 197581. 
Το πιλίχο ἰνε το 19 χε το χατάλιπο το 7δ8Ι. 

ο. Για να βρούμε το πιλίκο κε το κατάλιπο κατα 
τι διέρερι ενος αριὂµυ µε άλον, που παραστένι τι 
µονάδα µε µιδενικα, πρέπι να χορίςυµε απ’ το 
δεκχοιο µέρος τὺ διερετέυ τόσα ποιφία, ὅσα µιδεγνι- 
πα όχι οδιερέτις «το τέλος-τυ.Ο αριῦμος πυ παρα- 
ετένι τα ποιφία, συ έµιναν δίχνι το πιλίκο, κε τα 
χοριξσµένα ποιφία δίχνυν το κατάλιπο. 


Ας εχςετάευµε τί «ιµβένι µε το κατάλιπο, 
όταν αλάχευµε το διερετέο χε το διερέτι. 

Το εργοςτάςιο έδοςε Ίια τιν αὖορα αφτοχι- 
νίτον 48 700 ρύβ.. Κάδε αφτοχίνιτο, πυ αγό- 
κ ῥαςε; Χόςτιςεε 8000 ρύβ. Πόκα αφτοχίνιτα αγό- 
ο ρας χε πόσα χρίματα έμιναν: 

Δίςι. Πρέπι να διθρέυµε τον 48 700 δια τυ 8000: βρίςκυ- 
“µε πιλίκο 6 χε χατάλιπο Τ00. 

ο Άλα για να απλυςτέπευµε τιν πράχει μπορύμε να διαγράπευ- 
µε τον ἴδιο αριδµο µιδενιχον κ απο το διδρτέο χε απο το διθ- 
. ρέτι. Το πιλίκο δεν αλάζι, αν ελατόυμε 100 φορες το διερετέο 
΄.Χθ το διερέτι, χε θα έχυµε 487: 80: το πιλίκο κςανα ὃα {νε το 
. 6, αλα χατάλιπο ὃα µένι 7. Αφτο ὃα ελατοῦι 100 φορες. 

Άπο τελίι τυ παραδίγµατος αφτυ βγάζωμε τον αχόλυθο κανόνα: 
οταν πολαπλακιάξυµε τε διερύµε το διερετέο 
Νε το διερέτι µε ένα κβ τον αφτον αριῦµο, τότε 
Κε το ιπόλιπο πολαπλαφιάξετε ίτε δνερίτε µε τον 
ίδιο αριῦµο. Το πιλίκο µ΄αφτο δεν αλάξι. 


6 98.1 αλα- | 
γν τυ κα- 
τάλιπυ. 


Ἅ 6 24. Διέ- τιν περίπτοςι αφτι ι διέρεει κςεχορίζετα 
Ἰ ρεςι κατα «ε ιδιέτερες διερέεις, ςτις οπίες διερέτις ὃα (νε 


ἆ τιν οπία ένας αριὓµος χε ο αριὓμος πυ προχίπτι ὃα (νε 
Ἱ. προκίστι µονοπείφιο πιλίχο. Το «ιµίο τις διέρεεις ὃα (νε 
πολιποί- ἱ. (ορδι γονία). 


1. Να διερεδι ο541 828 διατυ 645. Πα- 


Ίφιο πιλίκο. 
ῥράσταςι τις διέρεςις: 
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«δεχοια τυ πρότυ κατάλιπυὺ κατεβάξυν το ακόλυὺο 


ο 91808 645. ” 

1926 ια - 
3568 

2568 


Θα δόςυµε αχόµα ένα παράδιγµα διέρεςις. 
2. Να διερεδι 8τ 945 491 :945. 
Λίςι: 


ο 8Τ 949 491 048 
πο  α099Τ 
998 


2294 
1886 


9489. . 
ο ΡΕ, 


6601 
6601 


«Στο παβάδιγµα αφτο, Ἱράφοντας «το πρὀτο κατάλιπο 22 ἑνα 
πειφίο τυ διερετέυ, βρίχαμε τον αριὶμο 2258, πυ δεύ διερίτε ὃια 
πυ 948. Στις περιπτόεις αφτες πρέπι να βάζωμε µιδεν «το πιλί- 
κο. το οπίο χ χάναµε, χε τότε μονάχα κατεβάζυμε «το χατάλιπο 
το αχόλυθο πειφίο τὺ διερετευ. 

Για να διερέςυµε έναν αριὸµο µε άλον, χορίξυ- 
µε απ᾿ τα αριςτερα, αρχίξοντας ασπ᾿το πρότο πεςι- 
φίο τυ διερετέυ, τύςα ποειφία, όσα διερύµενα δια 
τυω διερέτι ὃα δόςυν µονοπςίφιο πιλίκο. Στα 


ποιφίο τυ διερετέυ, κ’ έτςι οχιματίξυν δέφτερο διε- 
ρετέο. Αν διερέςυµε αφτον τον δέφτερο διερετέο 
δια τυ διερέτι, τότε ὃα έχυμε το δέφτερο ποειφία 
τυ Ἐντύμενυ πιλίκυ, Νε το κατάλιπο ὃα (νε δέφτε' 
ϱο κατάλιπο: Ετοι, εκςακολυῦθυν να κάνυν το ἴδιο 
Νε µε το Ἀατάλιπο αφτυ, οςότυ να εκςαντλιῦυν 
όλα τα ποιφία τυ διερετέυ. Το τελεφτέο κατάλιπο 
ὃα ίνε το κατάλιπο τις διέρεςις. 


5δ 


ν. Ι ΣΙΡΑ ΤΟΝ ΠΡΑΚΣΕΟΝ. ΠΑΡΕΝΘΕΣΙΣ. 


Τα µαθιµατιχα «ιµία δίχνυν, πιές πράχκεις 
18 1. Τσιρα | χε µε πιά «ιρα πρέπι να τις χάνυµε πάνο στυς. 


σα σαν δοµένυς αριὓµυς. ἱ Ίραφι µε τα µαῦιµατιχα «ι- 
168 ν ία πρέπι να ἰνε απλι, αχριβις χε οριζμένι, 
βαθμίδας. μον ». ακριβ ριζμ 


Ἡροπάντον ίνα «πυδέο, να µιν Επιτρέπει τΊραφι 
αφτινα Εχειγίυµε όπος τίχι τισιρα τον πράχςεον.. 
«1. Τ πράκοις µιας κ τις αφτις βαῦμίδας εχτε- 
λύντε µε τι σιθα εκίνι, µε τιν οπία ίνε γραµένες: 
1) 689 --18-/-15--40--8--1:--29, 2) 80:25:56 :4:10--.5' 


Ας βρύμε τα εχςχ]όμενα, αλάζοντας τι «ἰρα τον πράχεεον: 
1) 68 --18-.15--40-Ε 8-ΓΙ--29 9) 80:2:514:10-ὅ- 
65-|-15--.40--- δ--Ι1δ--1:--29 80:2:5:10:4 ---5’ 


68--40-:- 8--18-Ι15-Γ1--50  δ8012110:5:4--5 
68-:- 1: 16δ--18--40--8--29 «80110:39:5:4--δ 
! 69--18--40-Ι- 1: 15--8--29 80:10:61214--δ 


Το εχςαἸόµενο ς᾿ όλες αφτες τις περιπτόςις µένι το ίδιο, 
2. Ιπάρχυν, οςτόςο, περιπτόςις, πυ χατα τιν εχτέλεει τον πρά- 
χςθον τις ἴδιας βανμίδας δέλων να αλάζυν τι «ρα τον πράκεεοΥ: 


1} Τ9--4δ--18-- 14, αλα 9) 72 -- (45 --- 19) -- 40. 


Στο πρότο παράδιγµα πρότα αφερύςαν τον 4ὔ. κ ἔπιτα αφε-- 
ρύςαν το 19. Στο δέφτερο ---- πρότα απο τον 46ὔ αφέρεςαν το 19. 
χ έπιτα το Εχςαγόµενο αφέρεςαν απο το Τὸ. Σ᾽ αφτες τις περι» 
πτόςις, όταν Ἀέλων να ιποδίκευν τι «ἰρα τον πράχςεον, Έχςον απ᾿ 
τα αιµία µεταχιρίζοντε τις παρενθέεις. 

Παρενῦέεις ιπάρχυν τριον δονυ: 1) απλες (15 ---7) 'Τ, ϱ) 
ανχίλες [ὅ -|-δ' (12 -- 8): 2, ϐ) πιχίλες (8: [5-9 2] 
41 5. 

Όταν εχτελύμε πράχεις µε παρενθέεις, πρέπι βαῦμιδον,να ανί- 
χςυµε τις παρενθέεις διλ. να χάνυµε τις πράχεις πυ {νε µέκα 
στις παρενθέεις χε στι Ῥέσι-τος να βάλυμε το εκςαἸόμενο. 

Σιμίοςι. Όταν ανίγυµε τις παρενθὲςις, πρέπι ν΄ αρχίζυμε 
απο τις εζοτεριχες παρενδέςις, 

3. Τράπετε χε βρέςτε το Ξχςαγόµενο: απο το 48 να αφερεῦι. 
το ἀδριζμα 19 χε 8. Ὑ 

59, 


Λέςι. 49 ---(19 -ἰ-8)--4δ-- 2ἱ -- 29, 

Ἐδο αν Ἰράφαµε το πρόβλιμα χορις παρενδέεις, ὃα παραµορ- 
φόνονταν το νόιμα το προβλίματος: ὃα βρίκκαµε 45---15--ὃ--ὐδ. 

Για να χάνυµε τις πράχεις τις ίδιας βαὺμίδας ι χριςιµοπίιςι 
τον παρενθέςεον (νε απαρέτιτι ς᾿ εχίνες τις περιπτόςις, όταν προςδέτυν 


ἅτε αφερυν τα Εχςαγόµενα τον πράκςεοὀν, πυ ιποδιχτίκανε, χορις να χά- - 


Ὕυνε αφτες τις. ίδιξς πράκεις. 
4. Πράπετε χε βρέςτε: 
«1) Στο 15 να προςτεῦι το ἀΌριζμα τον αριῦμον τ, 19,1εδ: 
15 --(7-Γ18-/-8) -Ξ15 --28 --- 48. 
2) Απο το 40 να αφερεδιι διαφορα τον αριὓμον 19 χε 12: 
. νο, ᾖθ εδ θςΤ. 


9) Στον 8 να προςτεῦι ι διάφορα τον αριμον τί χε 64: 


το μας ποσα δ ἵ ο δει. 

ο. . ο. ϱ. κανόνας τις «ιρας τον πράχςεον τις ἴδιας 
κςεον ο. βαὺμίδας ὃεν εφαρµόζετε «τις πράχεις τον δια- 
διαφόρον φόρον βαὺμίδον. Γι αφτες τις πράκεις ισχίι ο 

ν βαθμίδον αχόλυῦος κανόνας: 

: Ι πράκςις τον ανότερον βαῦμί- 


δον γίνοντε προτίτερα ασπ᾿ τις πρά- 
Φοις τον κατότερον βαῦμίδον. 


1. Να βρει: 72 --δ:δ. Αν ὃα χάνυμε τις πράχεις µε τι. 


««ιρα, όπος (νε Ἰραμένες, τότε Όα αφερέςυµε απο τὸ Τὸ το ὃ χε 
το ΕχςαἸόμενο Ἆα το πολαπλαειάκυµε Επι το Ὁ. Άλα «ίμφονα µε 


τον χανόνα. πυ ιποδίχνι τι «ιρα τις εχτέλεςις τον πράχςεον ς᾽ Εχί- 


γες τις περιπτόςις, όταν έχωυμε πράχεις διαφόρον βαῦμίδον, τις 
“πράχεις τον ανότερον βαῦμίδον τις χάνυµε «ε πρότι «ιρα. Μ᾽αφτο 
μπορύμε ν᾿ αποφίγυµε να γράπευµε τις παρενθέεις κατα τον .πο- 
λαπλαςιαζμο χε τι διέρεςι. | 

Δεν γράφυν: Τ2 -- (8 5), αλα γράφυν: Τ2-- 8: 5Ξξ 4δ. 

Στις περιπτόςις, πυ µπορι να «σιµβι παρεχκείγιι στι σιρα τον 
“πράκςεον τον διαφόρον βαὺμίλδον, Χριςιμοπιώνε τις παρενθέεις Κε 
«δο, όπος χβ όταν χάνυν τις πράκςις τις ἴδιας βανμίδας, «τις Ἱα- 
ρθνθέςις χλίνυν τα εκςαἸόµενα τον πράκςεον, πυ έχυν ποδιχτι, 
όχι όµος εχτελεςτι τελιοτικα. -- 
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πο αριῦμυ. 


2 Ιποθίχκετε χε βρέςτι: το άθριζμα τον ινομένον τυ αριῦμυ ὅ 
επι ϐ χε επι ὃ διερύµενο δια τις διαφορας αγτον τον ᾿ινοµένου: 


(6:6-:-5:8):(ὅ:6--.5” 8) -- (90-:- 16) :(90-- 1δ)--4δ:15-- 8, 
1 Ίραφι χορις παρενθέεις ὃα ἐδινθ ἆλο λανθαζμένο εχςαγό- 

μενο: 

5”6--5:5:5:6--9: ὃκςδ0--Ι8-- 15ς- 48. Ιδ-- 88. 


δΣιμ ίος ε. Το σιµίο τις διέρεςις µπορι να αντικαταταδι µε τι 
Ίραμι τὺ χλάζµατος, Ἰ Ίραμι αφτι αντικαταςτένι επὶςις κε τις πα- 
ρενθέςις, 


3. Να ὃιερεδι: (15 -- 25) : ὅ, Άφτο µπορι να Ίραφι κι αλιό- 
τιχα: 


δα σθδ- μα ας 


Υ]. ΔΙΕΡΕΤΟΤΙΤΑ ΤΟΝ ΑΡΙΘΜΟΝ. 


Αν ένας ακέρεος αριΏμος διερί- 
ὃ 1. Δνερᾶ-] το δια άλυ χορις όδιας. ο. 
ο ΤΟΝΙ πρότος αριθµος ονοµάξετε πολαπλά- 
αειόμον. ]. οιο τυ δέφτερυ αριθµυ, ο δέφτερος 
αριΏμος ονοµάξετε διερέτις τυ πρό- 


ϱ αριδµος 14254 (νε πολαπλάκιο το αριδµυ 4. Ὁ αριθµος 4 
ἵνα διερέτις το αριὸμυ 1454. 
Σιμέοςι, Όταν πλροχάτο θα πύμε, πος ένας αριθµος διερίτε 


µε κάπιον ἆλον αριῦμο, τότε πάντα ὃα έχυμε ιπόπει τέλια διέρες!. 
χορις κατάλιπο, 


Ας Ὑράπευµε µια «ιρα αχέρεον αριµου: 1, 2, 8. 4, ὅ, 6. 
7, δ, 9. 10, 11. 19... Ἑκέρμε πος αφτι ι «ιρα τον αριὸμον 


. ονοµάζετε φιςιχι ςιρα αριῦµον. 


Όλι ι αριῦµι τις φίςιχις «ιρας διερύντε µε τιν µονάδα. Διερύ- 


ντε αχόμα χβ µε τον θαφτό-τυς. - 


: Όλυς τυς αριΏµυς τις Φφισικις οιρας μπορύµε να 
τὺς δνερέςυµε ακριβος δια τὺ εαφτύ-τυς κε δια τις 
µονάδας. 

6ἱ 


Ανάµετα «τος αριδµυς τις φιειχις ιρας ιπάρχυν τέτιι αριῦµι͵ 
α οπίι εχτος απο τι µονάδα κε τον εαφτό-τος, έχων χε µεριχὸς άλυς 
διερέτες. Π. χ. ο αριὓμος 1ὅ διερίτε δια το 1. διὰ το. 15. δια τυ ὃ, 
χξ δια τυ δ' 1δ:1-- 15, 15: 15--1, 15 :5-- 5, 15: 5--- δ, 


16 2. Τιδιό- 
Ίτιτατυ αὓ- 


1 στιν οπία 
} οτιρίξοντε 
Ί τα οιµπε- 
ὶ οάξµατα 
τον Ύνορι- 
1 Ἐμάτον τις 
1. διερετότι- 
τας. 


ρίδματος, 


1 τρόπι, µε τυς οπίυς μπορύμε να µάδυμε, 
χορις να κάνυµε.τι διέρεςι, αν ένας αριὓµος ἴνε διε- 
ρέτις τὸ ἆλυ, ονοµάζοντε Ἰνορίσματα τις διερετό- 
τιτας. 

Το «ιμπέραζµα τον γνοριζμάτον τις ὃιερε- 
τότιτας «ςτιρίζετε «τις αχόλυδες Ιδιόττες το 
αὈρίζματος. : 

Ι. Αν κάδε προςῦετέος διερίτε 
ακριβος δια οπινδίποτε αριῦμυ, τό- 
τε κὶ όλο το άδρισζµά διερίτε δια του 
ίδιυ αριῦμµυ. 

Η. Αν όλι νπροςσδετέι, ἐχτος ενος, 
διερύντε δια οπιυδίποτε αριῦμυ, κε 


αφτος ο ένας προςΏετέος δεν διερίτε δια τυ ίδιυ 
αριθµυ, τότε κε όλο το άδριζμα δεν διερίτε δια 
τυ ίδιυ αριῦμυ. 
1. 90 -|- 50 -|- Τ00 -|- δ0--- 800, Ἆτιν περίπτοει αφτι ὁλι 
προςῦετέι διερύντα δια το 10.-χε το ἀδριζμα διερίτε δια τυ 10. 
2. 90 -|- 80 --- Τ00 -|- 49-99. Στιν περίπτοι αφτι ὅλι ι 


προςδετέι, εχτος θνος, --τυ 49 -- διερύντε δια το 10, χε το 


ἀδριζμα ὃεν διερίτε διχ τυ 10. 


δ ὃ. Τα 
Ἰ. γνορίςομα- 
Ἱτα τις διε- 
»ρετότιτας 
Ίδια τυ 10, 
δια τυ 100, 
δια τυ 
1000. 


02 


Απ΄ τυς χανόνες τις διέρεςις δια τον. αριὸ- 
μον 10, 100 χε 1000, πυ τελιόνυν «ε µιδε- 


| { ον ἀ 
νιχα, φένετε πος ο αριµος, πυ διερίτε δια 10 


χορις χατάλιπο, πρέπι να έχι «το τέλος ἕνα 
τυλάχιςτο µιδενικο, Επιδι ς αφτι τιν περίπτος: 
αφτος ὃα αποτελίτε απο ολόχλιρες δεκάδες. 

Ι αριὺμι 10, 50, 90, 100, 400, 1000, 
9500, διερύντε δια 10. 


Ι αριθµι 7, 28. 108, 51 916 δεν διε- 


ρύντε δια 10. 


-.δεχάδες διλ. να τελιόνι «6 µιίδενιχο 
δα 5: 


Δια τυ 10 διερύντε ι αριῦμι, πυ τελιόνυν ϱε 
µιδενικο. 


ΙΤ αριῦμι 200, 800. 16 000. διερύντε δια 100. ενο ι αριῦμι 
20. 440, 1250 δεν διερύντε δια τυ 100. 
Δια τυ 100. διερύντε ι αριῦµι, πυ τελιόνυν ςε 


Ἴδιο µιδενικα. 


Παρόμια μ΄ αφτο: 
"Ανα του 1000 διερύντε ι 


ο αριῦμι, πυ τελιόνυν 
σε τρίὰ µιδενινα. 


6 4, Τα Οριζμος. ολιι αριῦµι, πυ νε 
-.-- πολαπ]λάςιι τυ 2 ονοµάξοντε άρτιι 
τς δε. αριΏµι τε Ἐνγι. Ολι ν άλι αριὸµι 
ενος ογομάξοντε περιτι. 
ο δ Ο δέχα διερίτε χε δια τυ 9 κε δια τυ δ. 

ως 1019-85 19-5-- 3 
Οςτε, κάθε αριὓµος., πυ αποτελίτε απο ὃε- 


: χάδες, πρέπι να διερίτε δια 9 χε δια ὅ. Τε 

επιδι ι αριὓµι πυ αποτελύντε απο Ἀεχάδες έχυν «το τέλος µιδε- 
/ 

(Νικο, ε παρυία το µιδενικυ «το τέλος το αριῦµυ, Ἀίχνι πος ο 


3 αριδµος διερίτε δια ὃ κε δια ὅ. 
σα . απο τι οας. 5500: 5 --- 1160. 


Αν ο αριὓμος δεν τελιόνι «ε µίδενικο, τότε για να χαταλάβυν 
δν ί 9 μα / νὰ { 

αν διερίτε ο αριθµος δια ὦ ἴτε δια ὅ, τον χορίζυν «ε διο προς- 
Όετευς, απο τους οπίυς ο πρότος προςὈατέος πρέπι να αποτελίτε απο 
χε να διείτ δια ὁ κε 


2) 9δδ: ὃ --- (980 -|- ὅ) :5--- 880: ὅ -|- 5 :ὅ, το 386 διερίτε δια 5 
ῷ 748: 9 --- (740 -1-8):3 ---Τ40:3 18:13, το {48 ος δια 2 
) 92815 -ε(920 -Ι- 8): 5--- 990: 5 -Ι-8:5, το 928 δεν διορίτε δια 


- ὦ, γιατι ο δέφτερος προςθετέος δ δεν διερίτε δια 9. 


9) 671260 --7):2-- 60: 9 --- 7: 2, το 67: δεν διερίτε δια 2.. 
1 λίςι εκκαρτάτε απο το τελεφτέο πειφίο τυ αριθμυ. 
Έτει βρίςχυμε τα Ἰνορίζματα τις διερετότιτας τω αριθµμυ δια 


9 χά δια ὃ: 
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Άια 2 διερύντε ι αριθμι, πυ τελιόνυν ςε µιδε-' 


Νικο ίτε ςε άρτιο πειφίο (2, 4, 6, 8). 
Δια ὃ διορύντε ν αριῦμι, πυ τελιόννυν ςε µιδε- 
νικο ἴτε οε 5. . 


δ δ. Τα κάθε αριθµος, πυ αποτελίτε απο εκατοντά- 
γνορίξµα- δες, χορις να έχι δεχάδες χε µονάδες χε γι - 
τα τες αφτο τελιόνι «ε διο µιδενιχα, πρέπι να διερίτε 

δνερετότι- ο δια 4 χε δια 25. | 

τας δια τυ ὁ 

δα {4 10014 -- 25, 100195 --4, 620014 -- 
τυ 958, ΞΞ 1950, 1700: 25 --- 68. 


2) 9868: 4 ---(9δ00 -|- 68) : 4--- 9800 :4-{- 
-6δι4. Το 9868 διερίτε δια τυ 4. ; 


Χορίζοντας τον αριὃμο 88608. όπος χάναµε -τιν προιγόµενι 


παράγραφο, μπορύμε να τον παραςτένυµε µε δίο προςθετέυς, απο 
τυς οπίυς ο ένας Όα τελιόι «ε διο µιδενιχα χε Ίι αφτο ὃα διβ- 


ρίτε δια 4 χεδια 5. Απ᾽τιν τέλια διέρεςι τυ Ὀέφτερυ προςετέυ 
δια 4 χε δια 25 εχςαρτάτε χε ι διερετότιτα ὁόλυ ΄τὺ αριµυ δια 


4 χε 250. 


8) 875: 95 -- (800 -|- 76): 25 -- 800: 95 -Ι- 75:35: το 875 
διερίτε δια τυ 26. 


4) 917 :4 -- (900 -Ι- 17):4-- 900: 4-1- 17:4, τοθ17 δεν ὃι- 


ρίτε δια 4. Ίιατι ο δέφτερος προςῬετέος 17 δεν διερίτε ὃια τυ 4. 
ϐ) 1948: 25 -- (1900 -- 48): 25---1900:25 -|-45: 25" το 1945 

δεν διερίτε δια τυ 25. 
Ία Ἰνορίζματα τις διερετότιτας δια τυ 4 χε ὃὂια τυ 25. 


Δια τυ 4 διερύντε ι αριῦμι, πυ τελιόνυν «8 διο. 
µιδενικα, καῦδος κε ν αριῦμι, τον οπίον τα διο τε-. 


λεφτέα ποειφία παραστένυν αριῦμο, πυ διερίτε δια 
τυ 4. 
Δια τυ 25 διερύντε ι αριῦμι, πυ τελιόνυν ςε 


διο µιδενικα, καῦος κε ν αριῦμι, τον οπίον τα διο. 
τελεφτέα πειφία αποτελυν αριθμο, πυ διερίτε δια 
τυ 25. Διλ. ιν αριῦμι, πυ τελιόνυν ςε 25, 50 τε 75. 
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Ο 100. διερίτε δια 4 χα δια 20. Όςτε, - 


Κάδε αριθµος, πυ τελιόνι ςε τρία µι- 


ος δενιχα, αποτελίτε απο χιλιάδες. 
τα τις Μα το 1000 -- 8 Χ 125, διερίτε διλ. δια 
διερετότι- τυ 8 χε δια τυ 125. γι) αφτο χε το ἀθριζμα 
τας δια χάµποςον χιλιάδον διερίτε δια το ὃ χε δια τυ 


τυ 8. 195. Π.χ. 2500018 ς- 8195. 


1) Μπορι να διερεῦι το 4ὅ 828 δια τυ 8: 
Αν ανδλίευµε τον αριὓμο αφτον «ςε ἀδριζµα τον αρι»µου: 
45 000 -Ι- 32δ, το 45 000. διερίτε δια τυ 8, το 328: 8--- 41, χι) 
αφτο χε το 4ὔ 805 διερίτε δια πυ 8. 

2) 16245:8, 16242 --- 16 (00 -Ι- 249. Άλα ο δέφτέρος 
προςὈετέος 243 δεν διερίτε δια Β΄ Τι αφτο χε το 16 9345 ὅδεν ὃδιε- 
ρίτε δια 6. 

Δια τυ 8 διερύντε ι αριῦμι, πυ τελιόνυν ϱ8 
τρία µιδενικα, καθος κα ι αριῦµι τον οπίον τα 
τρία τελεφτέα πριφία αποτελὺν αριῦµο, που διερί- 
τε δια τυ 8. 


6 7, Τα 1. 1 αριὺµι 9, 99. 999. κ.υ.κ., πυ «χιμα- 


γνορίξμα- τίζοντε απο τον Θ. διερύντε ακριβος δια τυ 9 
τα τις χε τυ 9. 
ο ος Ίυς αριὸµυς 10, 100, 1000, 1090900, 
|. ν, μπορύμε να τυς ἸὙορίευµε «ε προςθετέυς χθ 
ον Ἡ έτει ὃα έχυµε τον αχόλυδο πιναχα: 
Ίδια δι 
100--  99--1 


1000-- 99911 
10000--- 999911 


ϱ πίνακας αφτος δίχνι, πος ο αριὓμος, πυ παραςτένι τι μο- 
νάδα µε µιδενιχα «το τέλος διερύµενος δια τυ 9 δίνι 


κατάλιπο 1. 


2. Ας µάδυμε αν το 4883 διερίτε δια τυ 9. 
Αναλίοντας τον αριὓμο 4882 τις ιδιέτερες µονάδες τον δια- 


φύρον τάχςεον ὃα έχυµε: 
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-4995 --- 1000 -|- 1000-1- 1000 -1- 1000 -- 
«Ε. 100--- 100 100-|- 
«10 10-- 10 -- 

ο. 
Αν παραςτίκυµε χάδε µια Χιλιάδα µε 999 -|- 1, κάθε µια 
θχατοντάδα 99 -{- 1, χάδε δεκάδα 9 -Ι-1, ὃα έχυµε: 


4990 --- 999 -|- 999 -Ι- 999 -|- 999 -|-4 
9 9 ον λα 
ο μας πες 


1 προςδετέι 999. 99, 9 διερύντε δια το Ὁ χθ δια τυ ὃ. 
Όκτε ι διερετότιτα τυ αριὸμυ αφτυ δια πυ Ὁ Χ8 δια τυ ὃ εχςαρ- 
τάτε απο το αν διερίτε δια το ϐ χε ὃια τὺ ἃ ο αριῦµος, πυ πα- 
ραςτένι το ἀδριζμα τον αριὓμον τον µονάδον όλον τον τάκςεον: 
4 -|- 8 -Ι- 5 -|- 2 -- Ι2. Άφτος ο αριδµος 192 διερίτε δια τυ ὃ, τὸ 
ἄφτο χε όλος ο αριῦµος διερτε δια το ὃ. Ὁ αριόµος 13 δια τυ 
9 δεν διερίτε, γι αφτο χε ο 4980 δε διερίτε δια το 9. ν 

3. Να Άρεδι, αν το 8610 διερίτε δια τυ 9 χε δια το 8. . 


ϱ. αριμος ὃ-Ι-δ-{-1 ΞΞ9 διερτε τυ δια Ὁ χε δια τυ ὃν. 


Ἱ) αφτο χε το 8510 διερίτε δια τυ Ὁ χε δια τυ ὃ. 


ὤλΛΔια τυ ἃ διερύντε εκίνι ι αριῦµι, τον οπίον 


το άδριξµα τον ποιφίον διερίτε δια τυ ὃ. 

Δια τυ 9 διερύντε εκίνι υαριῦμι, τον οπίον 
πο άδριξμα τον ποιφίον διερίτε δια τυ 9. 

4. Να βρεδι αν διερύντε δια Ὁ χε δια ὃ ι αριὺµι: 1) 14 955 
9) 2760, ὃ) 1945. 

1) 14 885 ---το ἀθριζμα τον πειρίον-τυ ίνε 18. Όστε ο 
αριθµος 14 9855 διερίτε δια ὃ χε δια 9. 


ϱ) 9700 --- το άθριζμα τον πειφίον-τυ ίνε 16. Όςτεο αρι-. 


ος 2760 δεν διερίτε δια τυ Ὁ, διερίτε όµος δια τυ δ. 


8) 1845 ---το ἀδριζμα τον πειφίου-τὺ {νε 198. Όστε οἱ 


αριδµος 19456 δεν διερίτε ὑτε δια Ὁ ύτε χε δια τυ 9. 
ο Όταν καθορίςον τιν διερετότιτα δια το Ὁ, µπορυν τα πειφία, 
πυ διερύντε δια τρία να τα παραλίπευν απ᾿ το ἀδριζμα χαῦος χθ 
τα αὈρίζματα, πυ διερύντε δια ὃ. 

Όταν καβορίζυνε τι διερτότιτα δια το Ὁ παραλίπον το 
αριθµυς χε τα αὈρίόματα, πυ διερύντε δια το 9. | 
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ο αριθµος .-. διερίτε δια τυ ὃ; 
βίσχυµε το ἀὐριομα: δ--6--5--4--1--7, κ 
πρόςὃεςι παραλίπυμε το ϐ, ἍΆΊιατι {να Ύὔνοςτο πος διερίτε κ. Μ 
ον ο τα Ὃ σι ὃ -ἰ- ἰ, κε 4 -Ι-δ. Μένι µόνο το 7 Το 
εν δεν διερίτι 
ο. ερίτα δια Ὁ, ὁόςτε ο αριδµος 865 417 ὃεν διερίτ δια 
6. Να βρεδι, αν το ϐ8 729 186 διερί 
ρίτε δια τυ 9. Β 
το ἀθριζμα ϐ6-|-ὃ -|-Τ-:-2-:-9-Ε1 --δ --- δ. Κατα τιν κε. 
νι ας το χε τα αὑρίζματα: 6-:- 9 χε 7 -- 2. όν. 
--95--5-9. Οςτε ο αριὓµος διερίτε δια τυ 9. 5 


πα κ πλην Τυς αριὓµυς τις φιειχις σι διερύ 
 «ἴρας τυς διερύµε 
δ δ. Δριῦμι] «ε διο οµάδες: 1) «ε πρότυς ίτε ες 
πρότι 8 αριὓμυς χε 9) «ε ς«ίνὃετυς αριθ. 
οίν ὃετι. μυς, - 
ΙΓ πρότι αριῦµι διερύν 
ς τε μονάχα 
να δια τις µονάδας κε τυ αφτος 
κα, ο ση διερύντε όχι : µονάχα δια τις 
η) 8 . ΄ ρ 
οὐκ ώη αφτύ-τυς, αλα κε δια κάπιυ άλν 
Τα Ὑνορίζματα τις διερετότιτας ς 
µας επιτρέπυν να χςεχορίςυ- 
με ας πρότυς αριδµυς απο τυς αριΏµυς τις - σιρας ώ 
ς Ἶρά ί 
5 οοἳ πευμε πίναχα µε αριµυς᾽ φιςιχις ιρας απο το ] ὁς 
1, 2, ὃ, 4, δ, 6, 7, 8, 9, 10. 11. 1ο 
ιό να κο) 2 μ 1 3 | ὃ, ; 
15, 16, 17, 18,.., 95, 98, οὔ, 9ὔ, 90, τὰ 


Ας ζβίυμε όλυς τυς άρτυς αριδµυς, αρχίζοντας απ’ το 4 


. Ἠτει ὃα Ἔβιςτι χάδε δέφτερος αριῦµος. 


Ας ζβίυμε τυς αριὓµυς πυ διερύντε | 
ι 5 αρ ρύντε δια Ὁ. Έχτος απ 
ίδιο αριδµο τον 8. Ἐδο εµις ζβίνυμε χάδε τρίτο αριθμο μοκὰ. 
«ρα τον Φισιχον αριὂµον. Έτει βαῦμιδον ζβίνυμε όλυς τως «ίνθε- 


"τς αριµυς, πυ διερύντεδιατυ ὅ, 7. 11; 
'.πυ έµιναν «τον πίναχα άζβιςτι. 2 0) 11 χε τον ἆλον πρότον αριθµον, 


Ίςτερα απο όλες τις διερέεις ι αριῦμι. πυ έμιναν πίςο, (νε 


.Εχίνι πυ ςχιματίζυν τον πίναχα τον πρό : 

. ρότον αριθµον, Μ. τίς 
| οάχα ι αχόλυδι αριῦµι Ἰ, 2, δ, ὅ, 7, 11. [8 17 19, 29 δή 
81, 57, 41, 48, 47, ὅ8, 9, 61, 67, 71, Τ8, 19, ϐν, 89, ο 
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Τον πίνακα τον πρότον αριῦμον μπορύμε να 
τον «ινεχίςυµε όςο δέλυμε. ; 


"άδε «ίνθετο αριῦμµο µμπορύμε να τον 


59. Ἀνάλι- παραςτίςυµε ος Ὑινόμενο ἆλον αριὓμον. ἴτε όπος 
ο Δὰ λένε, να τον αναλίςυµε «ε γινόμενο παραἸόντον. 
αριῦμον Ί. Ας αναλίςυµε τον αριῦμο 56 «ε πα- 

ϱε Ύυνόμξ΄ 1 ράγοντες. 

νο πρὀτον Δίει. 96--9:18:--8:19--4:9--6” 
παραγθ- .6--9:9.9--4:5.9332:2: 5” 8. 

ΝΤΟΝ. 1 ανάλιςι το αριὓμυ ςε παράγοντες μπορε 


να Ἰίνι µε διάφορὺς τρόπυς. 1 τελεφτέα ανά- 
λιει (96--2:93 5: 8) διακρίνετε απο τις ἆλες κατα τύτο, ότε 
όλι ι παράγοντές-τις (νε πρότι αριὺμι. ὴ 
Κάδε αριῦμο μπορύµε να τον παραστίσυµε 
ος γινόμενο πρότον αριῦμον μονάχα µε ὄνα 
τρόπο. 
2. Ας αναλίςυµε. «ε Ἰινόμενο πρότον παραἸόντον τομ αριὸµυς 
90 χε 46. 
Λίςι. ἳ) 90 --9"9:"5, 
Σιµίοςι. Σε κἀθε γινόμενο ίνε δινατο να µεταθέσυρα τος 
παράγοντες. Όταν ι παράγοντες θνος αριθμο μµένον τ ίδι χε ακάζυνι 
"μόνο θέςι, τότε δεορύµε ἴδιες κε τις αναλίςις το αριθµυ αφτο. 
8. Ας αναλίυµε τον αριὸμο 50 «ε πρότυς παράγοντες. 


Λίςι. α0--ο-δ:3--5.5-2--32:9:5. 


9) 49 --9- 87. 


Ολες αφτες ίνε διάφορες Ίραφες τις ίδιας ανάλιεις. Ὁ αριὺμος 


80 έχι πρότυς παράγοντες: ὁ0 9.5. ο. 

Σίµφονα µε τς κανόνες τις διέρεςις τυ Ίινομενο ΗΠΟΡΟΡΕ να 
διερέςυµε τον αριδμο 80 χε δια 2 χε δια 8 χε δια ὅ. Τι αφτο 
πυς παράγοντες 8. ὅ. μπορύμε να τὺς ονοµάκυµε χε ὃεερε- 
τες τυ αριΏμυ 90. Μεριχες φορὲς λένε «να αναλιδι ο αριὸ- 
µος «τος πρότυς διερέτες» αντι νὰ πύνε: «να αναλιδι ο αριΏμος. 
ςτυς πρότυς παράγοντες». 

Δ. Κατα τιν ανάλιςι το αριὸμυ «τος πρότυς παράγοντες απο 


{ ; ι 
μνίμις, πρότι φορα αναλίυνε τον αριὓμο «Ε Ἀίνυς τος παρά]οντβον 
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πυ λο]αριάζοντε κατάλιλι, κθ έετερα κάθε πά ί 
ος ος ον ο ος τς βαν οκ αναλίυν «τυς 
5. Ας αναλίκυµε τον αριὓμο 646 ς«α πρότυς παράγοντες. 

Τι διάταχει τις Ἱράχεις τιν χάνυν έτει: 


Ρ46| 9 

919] ἃ 

91/7 546--9:9:7. 
1919 ως ος 
1 


6. Άς αναλίυµε «ε πρότυς παράγοντες τυς αριθµυς 1764, 6600, 
17649: 


ο. ορ εὶ- «10 --- 93. δὲ, 
- 8 8.0 | 
9ἱ ἵ--. . 
Ες 764 --5 33.71 . ων ως 
Τ|7 1! 
1: 


Όταν άν «τς πρότυς παράγοντες µεγάλυς αριµυς, αχο- 
λυδύμε οριζµένι «ιρα «το γράπειμο: 

1. Πέρνομε τος ψπαράγοντες απο τον πίνακα τον απλον αριὸ- 
βον, Εφαρμόζοντας τα Ἰνορίζματα τις διερετότιτας. 
μ ο Ίυς παράγοντες τος Ίγράφυν «ἶμφονα. µε τιν ανιύτα τι- 

ὃ. Χριειμοπιόμε χατα τι Ίραφι τον εχδέτι τις δίναµις: 

4- Στυς αριδµυς, πο τελιόνον «ε µίδενιχα ι αγάλιςει αρχί-ι 
ο το 10, 100 α.τιλς χι αφτο µας δίνι παράγοντες τόςες διά- 

ς χθ πεντάδες, όσα µιδενικα έχυµε «το τέλος τυ αριῦμυ. | 


δ 10. Μέγι- 
Ἴρτος κινος 
διερέτις. 


1. Κινος διερέτις χάµποςον αριὓμον ονοµά- 
ζετε ο αριὓμος, µε τον οπίον διερύντε ακριβος 
όλι ι δομένι αριῦμι. Διάφορι αριὺµι µπορυν να 
ἔχον Χινυς διερέτες, µπορυν όµος χε γα µιν έχουν. 
. . : Τι μονάδα ος διερέτι δεν τιν πέρνυν ιπόπει, 
ο αριδµος διερίτε δια τις µονάδας Ίχορις να αφίνι 


Ι αριµι ϐ χε 10 έχυν χινο διερέτι τον αριὓμο 3’ τ αριὺμι 
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16 πε 294 έχυν χινο διερέτι τον αριὓµο 9’ ι αριὺμι 180 χε 800 
έχον χινο διερέτι τον αριὃµο ϐΘ0 χε χάὺε αριὓμο, δια το οπίυ 
διερίτε το 60. « 

1 αριὶμι ὅ χε π' οὔ χε 40 δεν έχυν χινο διερέτι, 

Οριξµμος. Ι αριῦθµι, πυ δεν έχυν κινυς διε- 
ρέτες εχτος τις µονάδας, ονοµάξοντε πρότι προς 
αλίλυς (αµιβέα πρότι). 

Τέτιι ἵνε ι αριὺμι ὃ χε τ, 25 χε 49 αν χε ο ένας ἴτε αχόµι 
χε ἰ διο απο το ζεβ]άρι τον αριὓµον, (νε «ίνθετι. 

2. 0 αριὓμος 90 Όα (νε χινος διερτις τον αριὓμον 1000. 
2000, 2500. 8000. Άλα εκτος τον διερέι 20, ι ἴδι αριὓµι 
έχυν χε άλυς χινος διερέτες: 60, 100. 500. Ο μέγιστος απ’ αφτυς 
τυς διερέτες (νε το 500. ν 

Οριζμος. Μέγιστος χινος διερέτις κάµμποςον 
αριῦμον ονοµάξετε ο µεγαλίτερος αριῦμος, δια τυ 
οπίνυ διερύντε όλι ιν δοµένι αριῦμι. 

3. Αν ὃα πάρυµε τυς αριὓµυς 8 χε 15, τότε ὃα δύμε πος 
αφτι ι αριῦµι έχον τος διερέτες-τυς; ο αριμος 8 έχι διερέτες: 
2, 4, δ. Ο αριὓμος 16 έχι διερέτες: 8, 5. 15. 

Έχχτος απ᾿ αφτο, όπος χςέρυμε, ο χάδα αριθµος διερίτε δια 
τις µονάδας, 1 αριὓμι Ὁ χε 1ὔ αν χε «ἰνθετ, ἰνε όµος αριὸµι 
πρότι προς αλίλυς χθ ὃεν όχυν καδόλυ χινυς διερέτες, Εχτος απο 
τι µονάδα. Ἰ µονάδα ὃα νε γι αφτος χε ο µέγιςτος χινος διερέτις. 


Διο αµιβέα πρότι αριῦµι έχυν κννο διερότι τι 


μονάδα. 
4. 1) Να βρεδι ο μέγιστος χινος ΄διερέτις τον αριῦμον 80, 
40, 96. | 
Λίςι: Αναλίυµε αφτυς τυς αριῦμυς «ε πρότυς παράγοντες 
ίτε διερέτες, «ινχρίνὺυµε τιν ανάλιι χε διαλέγυμε τυς Ἅτινυς 
παράγοντες, 
80ο ϱ. 99 δες ὅ «0. 2 κό: 10, 
40--9:.9".9.5--25.5-- 95: 6-- 2ἳ 6 
06--9:9:9:9:9:8--39:31:8--50:19. 

Το Ἰινόμενο τον ιπογραμιζμένον χινον για όλυς τος αριθµυς 
διερετον δίνι τον μέγιστο χινο διερέτι. | 
ΙἸ αριῦμι 80, 40, 96 έχυν µέγιςτο χινο διβρέι τον 2 -- 

"2 γ..6, 
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9) Να βρεδι ο μέγιστος χινος διερέις τον αριὺμον 1800. 
500 κε 700. - 

Δςι. Στυς αριδµυς αφτυς (να έφχολο να βρύμε τον χινο 
διερέτι 100. Χορις να τον αναλίυµε «ε πρότυς διερέτες. Θα έχυμε: 
1800 --5:3:8:100, δ500-- ὅ:100, Του --- 7: 100, 

ϱ. μέγιστος χινος διερέτις τον αριόμον 1800, 500 κε 700 
ὃα {νε ο 100. 

5. Ας πάρυµε τυς αριὓµυς ἸΤδ κε 25: | αριµι αφτι έχυν 
χινυς διερέτες το 1. 5. 26. 

ϱ µέγιςτος χινος διερέτις Όα {νε ο αριΏµος 25. τει λιπον, ο µικρό- 
τερος απο τος διο αφτυς αριΏµυς (νε µέγιςτος διερέτις τον διο αριθµον. 

|. Αν ο µεγαλίτερος απο τυς διο δοµένυς αριὸ- 


μυς διερίτε δια τυ µικρότερυ, τότε αφτος ο µι- 


κρότερος ίνε ο μέγιστος κινος διερέτις τον διο 
δοµένον αριῦμον. 
Η. Αν ο μικρότερος αριῦμος δεν ὃα ίνε ο µέ- 


νοτος Ἀνγος διερέτις τον διο δοµένον αριῦμον, 


τότε αναλίοντας τυς αριΏµυς «6 πρότυς παράγο- 
ντες κε διαλέγοντας ς᾿όλυς τυς δοµένυς αριῦµυς 
όλυς τυρ Χινυς παράγοντες, βρίςκυµε το μέγιστο 
πννο διερέτι σαν γινόμενο αφτον τον παραγόντον. 
Οριέμος. 1. 0 αριὸμος, ο οπίος 

| 8 11. Ενια Γ. διερίτε ακριβὸς δια τὸ δοµένυ αριῦ- 
ν µυ, ονοµάξετε πολαπλάςιο αφτυτυ 


ο εκ αριῦµυ. 
σος 2. Στο «χίμα 2 παριςτάνετε ερθία. Πάνο 


τιν Εφδία µπορύµε να παραςτίςυµε. αριῦµυς, 
Γι) αφτο πρέπι να διιλέγυμε τι µονάδα τις χλί- 
µαχας. 1 µονάδα πάνο «τιν εφδία αφτι αποδίδετε µε 2 ΜΜ µά- 


΄χρος. Κςεχορίζοντας απ᾿ το «ιµίο 0 τι µονάδα τις χλίµαχας, «ιµιό- 


νυμε το τέλος τις Ίραμις, ποὺ έχι µάχρος 2 ΜΜ, µε τον αριῦμο 1. 


Το τέλος τις Ίραμις µάχρυς 4 μμ «ιµιόνυµε µε τον αριὶμο 2. 


Έτει εχςαχολυθύμε να «ιµιόνυµε χε ὃα έχυµε τα «ιµία µε τος 


-'. αριὓμυς 8. 4, ὅ, 6.... Μπορύμε πάνο στιν εφθία να ειµιόςυµε 
. όλυς τυς αριῦµυς πυ µας χριάζοντε. Τέτια εφθία ονοµάζετε: αι ὃ- 
 µιτιχος άχςονας. 


ΤΙ. 


Μεταχςει τον αριὓμον πάνο «τον αριῦµιτιχο άκςονα ιπάρχυν αριῦ- 
τ.µι πολαπλάςει τυ δ. Αφτι (νε ὅ, 10. 15. 90, 25. 90, 8δ. 
40.... 60, 

Στον (διο άχκςονα ιπάρχυν αχόµα χε ἆλι αριὺµι πολαπλάςιι τυ 
4: 4, δ. 19, 16. 90. 24, 98. 8ο. 96. 40... 60... 
πόσα ας δαλέκωμε απο τις διο αφτες «ιρες εχίνυς τὺς αριὸ - 
µος; πυ να ίνα «ινάµα πολαπλάςι τυ ὅ χε τυ 4. Τέτι αριδµι 
ίνε ο 20. 40, 60. 

Βρίοαυμε τον µιχρότερο απ αφτυς. ΆΑφτος ὃα ἰνε ο αριὓµος 20. 
. Άφτος, λιπον ο 20 [νε το ελάχιςτο πολαπλάειο τον αριμον 
4 χε ὅ. 

Οριζμος. Ο μικρότερος ασ’ όλυς τυς αριῦ- 
μυς, ο οπίος διερίτε χορις κατάλιπο µε όλος τὺς δο- 


µένυς αριῦµυς, ονοµάζετε ελάχιστο πολαπλάςσιο τον 


αριῦμον. 


Το ελάχιςτο πολαπλάκιο μπορύμε να το βρύμε χε έτει: 


3. Βρίςχυμε το ελάχιςτο πολαπλάειο τὸ 4 χε 6. Άφτο πρέπι΄- 


να διερτε δια 4 κε 6. Ο αριὓµος 4 έχι παράγοντες 2:02. 0 
αριὓμος ϐ έχι παράγοντες 2 χε Β. Όςτε χε ο αριθµος, το πολα- 
"πλάειο τυ 4 χε ϐ, πρέπι να περιέχι παράγοντες διο φορες τον 
2 χε µια φορα τον Ὁ. Το ελάχιςτο πολαπλάςιο, όπος φένετε, ὃα 
περιέχι μονάχα τὺς παράγοντες 9:2:8, πυ ςοδιναµι µε 12. 


ο 4 86 ΙΙ ϐὉ 3 ὅδ 1 ὅ 3 α ὁΑ ϐὃ ὦ 9 βθ. 
ου να ε.α ο ο Ε.Σ αν 


1. ὦ- 

ἹΜπορύμε να «ειναντίςυµε τρις περιπτόςις 
δ 12. Ίρις τις κας ὃ ελάχιςτυ ει ἔαν τον. 
περιπτόςις | αρβμον. 

-τις εβρε- Ι. Ο ένας απο τυς αριΏµυς διε- 
οι. τυ οίτε δι όλον τον άλον. 

ελάχιοτυ 1. Πέρνυμε τυς αριὓµυς 6, ὅ. 30. Να βρε- 

πολαπλά- 


ὃι το ελάχιςτο πολαπλάςιο. 

| νο, Δίςι. Το ελάχιστο πολαπλάκιό-τυς ἰνε ο 
90, Ίιατιο 80 διερίτε δια 6. δια ὅ χεδια 90. 
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Σιµίοςι, Όταν θέλυμε να βρύμε το ελάχιστο πολαπλάςιο, πὰν- 
τοτε πρέπι γα δοχιµάκυμα, αν ο μεγαλίτερος απο τὺς δοµένυς αριθµυς 
διερίτε. δι όλον τον ἆλον. Αν ο µεγαλίτερος αριθµος διερίτε δι’ όλον, 
τον ἆλον, τότε αφτος θα (νε το Ελάχιςτο πολαπλὰςιο όλον τον δοµέ- 
γον αριθμον. 


Π. ΟλΦι δοµένι αριῦμι δεν έχυν πνγυς παρά- 
γοντες. 

2. Το ελάχιστο πολαπλάειο τον αριὓμον 9. ἃ χε Ὁ ιςύτε: 
2-5 9ο, 

3. Να βρεὺι το ελάχιςτο πολαπλάςιο τον αριὓµον 8. 26, 14. 

Αναλίυμε, τυς αριδµυς «ε πρότυς παράγοντες: ὃ--- 8. 2ὔ--- 
Ξὔὅ, 14-- 5" Τ. Βλέπυμεπος ι δοµένι αριῦμι δεν έχυν πρότυς 
χινυς διερέτες, αν χε αναλίοντε «ε απλυς διερέτες (παράγοντες). 
Φένετε λιπον, πος το ελάχιςτο πολαπλάκιό-τυς Όα (νε πέτιος αριὸ- 
µος, ο οπίος διερίτε δια όλον τον πρότον παραγόντον αφτον τον 
αριὓμον. Τέτιος. αριὓµος {νε το γινόμενο όλον τον δομένον αριὓµον: 
5" 25" 14 -- 1050. 

ΠΠ. Γενικι περίπτοςι. 4. Μα βρεδι το ελάχιςτο πολα- 
πλάειο τον αριὓμον 40. 90. 75. 

Δίςι. Αναλίυµε τυς αριδµυς αφτυς «ε πβότως παράγοντες: 


4) εις ο ο δρ ο οι ο ατα δεςσὃἳ..α, 

δει δρ σε δε 

Για να βρύμε τόρα το ελάχιςτο πολαπλάςιο. γράφυμε όλυς τυς 
παράγοντες τυὸ ενος αριὺμυ (καλίτερα τυ µεγαλίτερο) 2: 3:55, 
έπιτα τος «ιμπλιρόνυµε Ἱράφοντας τὺς παράγοντες τυὺ δέρτερυ 
αριὓµυ (40), ι οπίι δεν ιπάρχυν «τον πρότο διλ. 4” 2 χε τελε- 
φτέα «το Ὑινόμενο αφτο γράφυμε τυς παράγοντες τὸ τρίτυ αρι»µυ 
(75). ι οπίι ὃεν ιπάρχον «το Ἱινόμενο αφτο, διλ. ὅ. 

Ἡο Ἰινόμενο 29:5.5.2:2:5 25: 97. 5ἳ-- 1800 ἵνε 
το Πολαπλάςκιο τον τριον αρῶμον, Ίιατι αφτο περιέχι όλυς τος 
παράγοντες (διερέτες) όλον τον Ἀομένον αρι»µον. Ο 1800 ἵνε το 
ελάχιςτο πολαπλάςιο, γιατι αν παραλίπευµε έςτο χε έναν παράγο- 


- ντα, τότε το εβριςχόμενο δεν Όα {νε πολαπλάκειο, χε δεν Όα διε- 


ρεῦι έςτο χε µε έναν απο τυς δοµένυς αριὓµος. 
Σιμίοςι, Το ελἀχιςτο πολαπλάςιο δίο έτε περιςὀτερον αριθ» 
μον πρέπι να περιέχι όλος τοὺς παράγοντες (διερέτες) αφτον τον αριθ- 
μον στιν αγότερι δίναμε, 
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Για να βρύμε το ελάχιςτο πολαπλάςιο ςτιν τελεφτέα περίπτο- 
ειν ὃεν (νε ανάνχι χάδε φορα να πολαπλαειάυμε όλυς τὺς παρά- 
Ίοντες, πυ {βραµε. Άρχι μονάχα να πάρυµΕΒ τον µεγαλίτερο απο 
τυς αριὺµυς τυ προβλίματος αφτυ χε να τον «ιµπλιρόυμε µε τος 


παράγοντες, πυ περιέχοντε «το Ελάχιςτο πολαπλάειο ἆλα δεν µπέ- 


ων ς) αφτον τον αριῦμο. 


5. Να βρεὺι το ελάχιςτο πολαπλάειο τον αριὓμον 960. 600. 


700. 

οι, ο-- ο αν η ή δα ο πρι ο 

ῦο θλάχιςτο πολαπλάκιο θᾶνε: "δέ Τ20" 5 -- 5600. 
Για να βρύμε το ελάχιςτο δο. πίραµε τον µεγαλίτερο 
αριὶμο 24 : 93 ’ ὃ χθ τον πολαπλαςιάαμε επι Θ., Ίιατι ο πολαπλα- 
ειαςτις ὅ «τον µεγαλίτερο αριὸμο το παραδίγµατός-μας. έχι μτι 
ζτιν πρότι δίναμε, χθ «το πολαπλάειο πρέπι να µπι ςτι δέφτερι ὃί- 
Ἰαμι. Αλιότικα δεν ὃα διερεῦι δια το αριµυ 600. Γι αφτο βρίκα- 
μα το πολαπλάειο, πολαπλαειάζοντας τον μεγαλίτερο ο τοῦ 
µε αφτον τον πολαπλαςιαςτι ὅ, πυ δεν έφτανε. 


Γ ιδιότιτες τὺ ελάχιςτυ πολαπλάςυ, µε τις 


δ 18. Τα οπίες γνοριςτίχαμε πια µας επιτρέπυν να τονἰ- 
γνορίξµα- ςυµε τιν αχόλυδι ιδιότιτα τις διέρεςις: 
: νά τις Ἂν ο αριῦμος διερίτε δια κά- 

νερετο- µποςον αµιβέα πρότον αριῦµον, τό- 
τιτας δια - ί 

(νὃ τε διερίτε κε µε οπιοδίποτε γινόµε- 
οινΌετυ νο, πυ µβρίρκετε απο τιν ένοςι 
αριῦμυ. 


αφτον τον παραγόντον ϱε οµάδες. 

Αφιι η ίδια . ιδιότιτα µας επιτρέπι να μά- 
ὃομε, αν διερίτε ο διερετέος δια «ίνθετυ αριΌµυ, τον οπίον ᾽μπορύμε 
γα αναλίσυµε ςτυς 2, 4, δ. ὃ, 9. ὃ κε «τος αρι»µυς, πυ (νε πολα- 


πλάκιά-τυς, διλ. «ε τέτιυς ᾽αρθμος, στυς οπίυς 8µις εφαρµόζυμε τα 


ας χθ ΎΊνοςτα γνορίζματα τις διερετότιτας. 
Ας βρύμε, αν δι. δια τυ 86 ι αριὺμι 190. 180. 
παν 960. 


Άίςι. Αναλίυµε τον αριὓµο 86 «ε ὃδιο αμιβέα πρότυς πα- 
ράγοντες, 
96 --4:9, 


Τ4 


"18 1. Τα µέ- 


Σίμφονα µε τα γνορίζματα τις διερετότιτας, βρίςκυµε πος δια 
τυ 4 διερύντε όλι ι δοµένι αριὺµι: 120. 180. 940, χε 860. Αλα 
δια το 9 διερύντε μονάχα ο 180 χε ο 860. Αφτο «ιµένι πος µο- 
νάχα το 180 χε 9θ0 διερύντε ταφτόχρονα χε δια τυ:4 κε δια 
τὸ 9, διλ. διερύντε δια (4 9) -- 56. 

Σιµίοςι. Για τον καθοριζµο τις διερετότιτας πρέπι να ανα- 
λέςυμε το διερέτι «ε ττιος παράγοντες, πο να ἵνε αµιβέα πρὸτι. 


2. Διερύντε άραγε ι αρὺµι 80, 40, 60, 80 δια 195: 
ΛΤἜςι. Αναλίυμε τον αριὓμο 12 ςε διο ᾽αμιβέα πρότυς παρά- 
ἴοντες: 19--8:4. Μονάχα ένας αριθµος τυ παραδίγµατος διερίτε 


΄ χε δια τυ ὃ χε δια 4. Άφτος ἵνε ο «αριὓµος 60. Τ αριῦμι 40 κε 
80 διερύντε δια 4, αλα δεν διερύντε δια ὃ. ο αριῦµος 80 δεν διερίτε 
δια 4. Θα ἴτανε λάδος, αν αναλίαµε τον αριµο 19 αλιότικα, Π.χ: 


ι ανάλιι 12Ξ-2:6 δεν µας δίνι «οςτι απάντιςι (9 κε 6 δεν (νε 


'᾿᾽αμιβέα πρότι αριθµι), Επιδι, αν χε δια ϐ χε 3 διερύντε ι αριδµι 
80 χε 60, αλα το 80 δεν διερίτε δια 12. | 


ὃ. Ας ιποδίκευµε τα Ἰνορίζματα τις διερότιτας δια µεριχον «ίν- 


.θετον αριὓμον, πυ «ιχνα «ιναντύντε: 


Δια 6 διερύντε ιν αριῦµι, πυ διερύντε δια ὁ κε 8, 
Δια 12 διερύντει αριῦµι, πυ διερύντε δια ὃ κε 4. 
Δια 15 διερύντε ι αριῦμι, πὺ διερύντε ὄνα ὃ κε ὃ. 
Δια 18 διερύντε ι αριῦµι, πυ διερύντε δια 2 κε 9. 


ΥΠ. Γ ἘΝΙΚΕΣ ΙΔΙΟΤΙΤΕΣ ΤΟΝ ΑΠΛΟΝ ΚΛΑΖΜΑΤΟΝ. 


Για τιν χαταµέτριει τυ µάχρυς µεταχιριζό- 
µαςτε τι «μονάδα τυ µάχρυς» Ας τν ονοµά- 
ςυμε απλος µονάδα. ατα τιν χαταµέτριςει τυ 


αμα μάς µάχρυς μ) αφτι τι µονάδα μπορύμε να «ιναντί- 
ΜΜΑ ςυμε τέτια περίπτοςι, όςτει µονάδα να χορέςι 
αριὸμι «το µάχρος χάµποςες φορες χε αχόµα να µένι 


ένα χοµάτι μικρότερο απο τι µονάδα τυ μάκρος, 
Έϊτει το μάκρος, πυ μετρίταμε, δεν μπορύ- 
µθ να το παραςτίυµε µε αχέρεο αριὶμο χε Ίι΄αφτο ἵνε ανάνκι να 


ιςάγυµε νέυς αριΏμυς --- χλαζµατικυς. 


Άς ιποδέςυµε, πος έχυµε να µιράκυµε ένα χοµάτι σχινι Εχςί- 
75 


απ᾿ τι Ἴραμι, δίχνι πάντοτε «ε πόκα κα µέρι έχι διερεὺι ι µονά- 
"δα, ΥΕ πάνο στι Ίραμι «τέχετε ι µονάδα. Τον αριὓµο, πὸ αποτε- 
"λίτε απο χάµποςα κα µέρι τις. µονάδας, τον ονοµάζυν επίεις χλα- 
ἵματιχο αριθμο. Ἰ].χ. όταν µιράζυμε 1 ΧΥ ζάχαρι (σχόνι) «ε τέ- 
ςερα ία µέρι χε πέρνυμε τρία τέτια µέρι, πάι να πι πέρνυµε τα 
τρία τέταρτα τυ όλυ ποςυ τις ζάχαρις, τα τρία τέταρτα το χιλιό- 
Ἴραμυ τις ζάχαρις ἰνε τα τρία τέταρτα τις µονάδας. ϐὉ αριθµος 


«υ «Ε τρία ἆτομα. Ἐόβυμε το «χινι «Ε τρία ἰα µέρι. Απο το 
μίραζµα αφτο Ὀἄχυμε το ένα τρίο όλυ του σχινυ. Τια να 
µιράςυµε εχείκυ { ΧΎ ζάχαρι «χόνις «Ε τέςρα μερίδα πρέπι να 
διερέςυµε τι ζάχαρι «ε 4 (κα µέρι. Κάδε µέρος ὃα αποτελέςει τα 
ένα τέταρτο µέρος όλις τις ζάχαρις πυ έχουµε. ν 

Κάδε ακέρεο αριθμο κε τι µονάδα μπορύμε να τα παρςτίςυ- 
µε «αν ένα Χομάτι εφΌίας. Στο «χ. ὃ πίραμε µια εφθία, πυ πα- 
ῥαδεχτίκαµε Ίια µονάδα. Δίπλα ς᾿ αφτι κθ χάτο, πίραμε εφθίες, 
πυ ςχιματίςτικαν απο τι διέρει τις µονάδας «ε διο, τρία, τέςερα 
χε πέντε ἰςα µέρι. Άφτα τα µέρι ονοµάζοντε: ένα δέφτερο τις µυ- 
νάδας. {τε µιςο, ἑνα τρίτο τις µονάδας, ένα τέταρτο, ένα πέμτο τις 
µονάδας. Για τιν παράςταςι αφτον τον αριὓμον ιςάγυν νέυς αριὺ- 
βυὺς--χλαζματιχυς αριὓμυς, διότι τ- αχέρει αριὸµι χριςιμέ- 
βυν μονάχα Ὑια τιν παράςταςι αχέρεον μονάδον χθ δεν πάνε Ίια 
τιν “παράςταςι τον µερον τις µονάδας. ἳ 


-.αφτος Ἰράφετε έτει: ) (τρία τέταρτα). 
Όπος φένετε απο τι ΎΊραφι, το πειφίο πάνο απ᾿ τι Ίβαμι δίχνε 
τον αριµο τον µερον, πυ πίραµε. Το πειφίο, πυ (νε χάνο απ᾿ τε 
Ἴραμι, δίχνι «ε πόκα κα µέρι έχι διερεῦι ι µονάδα. 
Άλα τον ίδιο αριῦμο τρία τέταρτα μπορύµμε να τον βρύμε χε 
διαφορετικα. Πέρνυμε «πάνχο, ἴτε ένα χοµάτι σχινι. Ἰόβυμε απ᾿ 
-..᾽αφτο ένα μέτρο χε {ςτερα Χςανα τρία µέτρα. Το μεγαλίτερο χοµά- 
τι τὺ σχινῶ το διερύµε «6 τέςερα µέρι. Διερύμε τα τρία µέτρα «ε 
τέςερα µέρι. Το χοµάτι, πυ βρίςχυµε, θᾶχι μάκρος 75 ςαντίµετρα. 


-ὴ λος θα δν. 6 Ξ 8 ι { / η / / { ν 
{ 153 κ ο ας ὰ -.Ἑόρα πέρνυμε το μικρότερο χοµάτι. πυ έχι µάχρος ἑνα μέτρο χε 
ᾗν .. διερόντας-το «ε 4 µέρι, πέρνυµε τρία τέτια µέρι. Καθένα απ’ 
αμ μομαμοώώμώες ο εαιπσμη αφτα Ὀᾶνε ο5 ϱµ. Τα τρία μέρι έχυν μάχρος ο] οµ. Πο γα- 
ο --ι. µάτι, πυ έχι τέτιο µάχρος, Ἆα αποτελέει τα  ὰ, μέτρυ. 
ἆ 
Ὃ ο νο ο πλ σος Μιράζοντας τα ὃ µέτρα «ε 4 µέρι χε πέρνοντας τα ο απ᾿ 
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Επβσμαιωσπαυς-----------  Ἠπκαμπκες.--------------κκαμααηκα. -----Ὁ ο ο Το εχςαγόµενό-μας ίνε χλαζµατιχος αρίθμος.. 0 χλαζμα- 3 


8 η ῃ 
τιχος αφτος αριῦµος . δᾶνε Ακςαγόµενο τις διέρεις τυ αχἐρευ. 
ον Ὁ  αριὓµυ Ὁ δια το αχέρευ αριὓµυ 4 (ικ. 4). ὅτι Ίραφι ᾽αϕτι το 4 
πι η , 7. αφ ν ν {9 τα {9 [ { 
Ίυς χλαζµατικυς αριθµυς, πυ ἴβρανε τυς παροτένυν ὁς θχεις: Όχνι, α πόκα ια μερίδα µιράςτως ι µονάδα. Το ὃ δίχνι πόςα 
ο ωπες ; 1 ν 1 : “πέτια μερίδια πάρθικαν. 
Ἕο ενα ὄέφτερο: ) το ενα τρίτο: -π) το ένα τέταρτο: το ἕνα 


8 8 μέτρα 


3 1 
ε ττ κιτιλ. 
πέµτο: 


Τα ία µέρι, «τα οπία έχι διερεῦι : µονάδα, κάποτε τα Ο0Νο- 
µάζυν μερίδια τις µονάδας. | 
ε' Τα μερίδια αφτα τις µονάδας παραςτένοντε µε διο αριθµυς, πυ. 
χορίζοντε µε µια οριζόντια Ίραμι. Ὁ αριὓμος πυ βρίσκετε χάτο 


76 ο δ. 77 


Κατ) αφτον τον τρόπο μπορύμε να βρύμε τα -- ς ΧΥ πειλις ζά- 


χαρις, διερόντας τα ὃ ΧΎ τις ζάχαρις «ε τέςερα δρ 
Διεῤύμα πρότα ένα χιλιόγραμο «ε τέςερα µέρι, βρίσκυµε -- - ΧΥ. 


Κατόπιν ών να το δέφτερο χε τρίτο χιλιόγραµο χε κάδο φορα 
πάρνυμε Χγ. Ος ας. τις διέρεςις αφτις, πυ χάναµε τρις 


φορες, θἄχυμε ος φορες απο --- τς Ἡλιόγραμυ. Το όλο θἄχυμε τέ- 
«ερα µέρι προς; ς χΥ το ος 


Προτυ να μακκη µε τυς χλαζματιχκυς αριὂµυς,. δεν µπο- 
ρύςαμε να χάνυµε οπιαδίποτε διέρεςι’ µπορύςαμε να διερέουµε µό- 


νάχα μεγαλίτερο αριθµο δια µικροτέρυ. Πραγματικα, αχέρεο πιλίκο. 


μπορύμε να βρύμε μονάχα τότε, όταν διερέςυµε μµεγαλίτερο αριδ- 
µο δια µικρότερυ, ίτε όταν διερέσυµε ίυς αριµυς. Μα ταν 


ασάχθικαν χλαζματιχι αριὸµι, έγινε δινατι χάὺε διέρεςι, αχόµα χε 
ιέρεςι µικρότερυ αριῦμυ δια µεγαλίτερυ. Το εκςαγόµενο τις διέρᾶ- 


εις θᾶνε χλαζµατιχος αριῦµος. Ἑτει ο χλαζµατιχας αριὓµος {νε εχςα- 
Ὑόµενο τις διέρεςις ὃιο αχέρεον αριόμον. Τι αφτο τος χλαζματιχυς 
αριὓμυς τὺς σιµιόνον µε δίο πειφία, ανάµεκα «τα οπία φέρυν ορι- 
ζόντια Ίραμι --- σιµίο διέρεςις. 


Ο αριῦμος, πυ βρίσκετε πάνο απ᾿ τι Ἴραμι, ονοµάζετε αρι ὃ-- 
μετις τὸ χλάζματος ο αριὓµος, πυ βρίσχετε χάτο απ᾿ τι Ίραμι, 


ονοµάζετε παρο : οµαςτις τυὺ χλάζματος. 


Οριζμµι. Παρονοµαρτις κλαξματικυ αριῦμυ 


ογομάξετε ο ος αριῦµος,πυ δίχνι ςε πόσα ίσα 


µέρι όχι διερεῦν νι µονάδα. 

Η. Αριῦμιτις κλαξµατικυ αριθµυ ονομάζετε ο 
απέρεος αριῦµμος, πυ δίχνι πόςα µέριυ τις µονάδας. 
σεριέχι το κλάξµα. 

Τον αριµιτι χε τον παρονοµαςτι τος ᾿χοβίζυν µε Ίραμι. Κατα 
τιν απανχελία πρότα απανχέλον τον αριδµιτι, έπιτα τον ΠαβοΥΟ- 
µαςτι τὺ χλάζματος. 


Σιεμίοςι, Τον κλαζµατικο αριθμο «έντομα τον λένε μχλάζμα". 


Ἠπιδι το χλάζμα ἵνε εχςαγόµενο τις διέρεεις, μπορύμε να ονο- 
άκυμε αφτο χε τα «ιςτατιχα µέρι-το µε διο τρόπυς: 
78 


9) χλάζμα: 4 αριθµιτις 


1). πιλίκο --- ιθβοτέος 
ὅ παρονοµαςτις. 


6. διερέτις» 
1. Ι. µια μπρι]άδα τυ χολχοζυ έςπιρε Τ 
Εχτάρια. 1 ἁλι ᾿μπρι]άδα έεπιρε 150 εχτάρια. 
Πρέπι να «ινχρίνυµε, πιά µπριγάδα έχανε πε- 
ριςότερι ὃυλια χε χατα πόςες φορες. 


ξ 2.Το 
κλάξμα ίνε 
λόγος δίο 


αριῦµον. Λίςι. Το πρόβλιμα αφτο λίνετε µε τι 
ος - 
150178... ς- 2. 1 δέφτερ µπριγάδα έκανε 9 φορες περι- 


ςότερι ὃυλια. 

ο οἼΈμος. Το αποτέλεῖµα τις οίνκριςις διο 
αριῦμον µέςον τις διέρεσοις ονοµάζξετε λόγος διο 
αριῦμον. 

ϱ. διερετέος ονοµάζετε ιγύμενος όρος τυ λότο, ο διερέτις επό- 
µθνος όρος τυ λόγυ. 

ἅτο πρόβλιμα αφτο ο λόγος ὃα (νε . 2, Ἰηύμενος όρος 
ἵνε το 150. επόμενος όρος (νε το Τδ. 

2. Ένα χολχόζι έχι 8561 εχτ. καλιεργίςµις Ίις. Ἀίμφονα µε 
το πλάνο 920 Εχτ. ὃα καλιεργίςυν ι µπριγάδες, πυ έχον στι διά- 
ὃες(-τυς µιχανες µε άλογα χε το ιπόλιπο ὃα καλιεργιθι µε τρά- 


Ἆ χτορα. Πόςο µέρος όλις τις εργαείας Όα κάνυν ι πρότες µπριγάδες; 


Ἐδο πρέπι να «ινχρίνυµε µέςον τις διέρεςεις τιν Εργαζία τον 


-.. µπριγάδον, πυ εργάζοντε µε άλογα, µε χίνι τιν θργαεία, τιν οπία 
.ππρέπι να χάνυνε ς᾿όλο το χολχόζι: 


800 :851 --- ὃδρ. 
551 


Στο παράδιγµα αφτο τον λόγο δεν μπορύμε να τον παραςτίςυ- 


με µε αχέρεο αριὓμο χε ἨΊι ἄρτο βρίσκυµε χλαζματιχο αριῦµο: 
800 3 / ῃ ῃ , / ῃ 

οι τὸ δίχνι, πόςο µέρος όλις τις εργασίας Όα κάνυν ι µπριγάδες, 
΄πυ ερ]άζοντε µε ἆλογα. 


Το χλάζμα αφτο μπορύμε να το ονοµάκυµε λόγο, αλα µπο- 


' ρύμε να το ονοµάςυµε χε η πυ έχι προχίπει απ᾿ τι διέρες.. 
Ένας χε ο αφτος αριῦμος ἓ ο ! ὃα έχι τις αχόλυδες ονοµαςίες: 


Τ9 


ο 920 διερετέος 
1) πιλίκο: τι νι 


90 ιχύ ; 
ϱ) λόγος: 920 (Γύμενος ὀρος τυ λόγο 
861. επόμενος όρος το λόγυ 


ϐ) χλάζμα: ο αρόμας 
861 παρονοµαςτις, 


Τα ειµία «χε Σ χρισιμέβον για να παραςτίκυν, πος ένας 
αριµος (νε΄ µεγαλίτερος (τε ρα απο έναν ἆλον. 


το αν. 
ή .« 
ον |, { . ή 4 ζ .Ν - 
διαβάζετε ετςει. το ενα 0εφτερο (νε µιχρότερο τις µονάδας. 
"δ- 


διαβάζετε έτει: ι Μονάδα ίνε µεγαλίτερι"τυ ενος τρίτυ. 
Ἔο «ιµίο -«« έχι «τραµένι τιν θχµι προς το μικρότερο αριθμο. 


1. Πά 
5 8 Κλάξ- άνο «το «χίμα ὃ (ςελ. 7) ι µονάδα 


: χε τα µέρι-τις έχυν παραστιδι «αν τµίµατα 
πως εφθίας. Κάὺε µέρος (να μικρότερο τις μι 
ΝΕ ΑΤΑΧΘΙ: ] ἹἨΜπορύμε λιπον να γράπευµε: 
οτικα. Μι- 
χτος αριῦ- σσὶ απ Ιαν σκι: 

μος. 8 4 ὄ 


Τα χλάζματα. πυ παραςτένυν ένα οπιοδ(- 
ποτθ µέρος τυ αχέρευ, {νε µικρότερὰ τις µονάδας. 
Ἐπίεις ὃχ ἰνε µικρότερι τις µονάδας χε τέτι αριθµι: 


. αν ὃ 3 
| κ αλα) 


Το χλάζμα (αν παραςτένι χάµποςα µέρι τις µονάδας) ὃα ἰν 


μικρότερο τις µονάδας «τιν περίπτοςι εχίνι, όταν ο αριὓμος τον 


µερον, πυ πίραμε, ἵνε μικρότερος το αριὓμυ, πυ δίχνι ςε πόςα 


ίσα µέρι έχι διερεῦι ι µονάδα. 


Τα κλάζματα, πυ ἰνε μικρότερα τις µονάδας, ονομάζοντε χί- 


ρια χλάζματα. Στα χίρα κλάζματα ο αριὺµιτις ίνε πάντοτε 
ικρότερος το παρονοµαςτι. 
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2. Σινχρίνοντας τα µέρι τις µονάδας κε τιν ἀχέρεα µονάδα 


(αχιμ. ϐ) μπορύμε επίεις να πύμε. πος 


Το κλάζμα ιεύτε µε τιν µονάδα «ε χίνιν τιν περίπτοςι, όταν 
ο αριὸµος τον µερον, πυ πίραμε, κε ο αριὺµος τον µερον, «τα 
οπία έχι ὃδιερεθι ι µονάδα, ἴνε ίσα. Σ᾽ αφτι τι περίπτοςι ο αριὈ- 
µιτις τυ κλάζματος πάντοτε ιεύτε µε τον παρονοµαςτι. Τέτιο γλά- 
Ὅμα ονοµάζετε καταχρἰςτικο χλάζμα. 

Β. Μένι να Εκςετάευμε τιν περίπτοςι, όταν ο αριθµος τον 
µερον, πυ πίραµε,. ὃα ἰνε µεγαλίτερος τυ αρι»µυ τον µερον, «τα 
οπία έχι ὃιερεῦι ι µονάδα. 

6 δω σαν 
ο 21, πο πα 21. : 

Ολι αφτι ι αριµι (νε µεγαλίτει τις µονάδας. Ἐπιδι όµος 

αφτι αποτελύντε απο µέρι τις 'μονάδας, Ἰύ αφτο πε ὃα (νε χλα- 
ἵματικι αριῦµι. Άφτυς επίες τυς ονοµάζυν χλάζματα κατα- 
χριςτιχα. Στα χαταχριςτικα χλάζματα αφτυ τυ ἴδυς ο αριθµι- 
τις ἴνε µεγαλίτερος το παρονοµαςτι. 
. Οριζμος. Κίριο ονοµάξετε το κλάξµα, όταν 
ίνε μικρότερο τις µονάδας. Καταχριςτικο͵ ονομάξε- 
τε το κλάξµα, όταν ιςύτε µε τι µονάδα, ίτε ίνε με- 
χαλίτερο τις µονάδας. 

Ἑλέπυμε. πος αν το χλάζμα (νε: 

1). μικρότερο τις µονάδας, τότε ο αριθμιτίς-τὺ (να µικρότερο:. 


- τὸ παρονοµαςτι, 


2) µεγαλίτερο τις µονάδας, τότε ο αρι»μιτίς-τὸ (νε μεγαλίτε- 
ρος τὸ παρονοµαςτι, Ἰ 

ϐ) {ο µε τι µονάδα, τότε ο αριὸμιτίς-τυ ιεύτε µε τον παρονοµαςτι. 
ων ο ας ο. 
--- τὴ --α. ---- -- 
1 1 τὸ 3ο 1 
ος λα. ας | 

να Ὄκ 3 


4 
χαταχριςτικα (νε: σος ας 


κίρια (νε: ον ον 
τί να Ἡδ 


ϐ Ποποφ. Αρ.Όμιτιχι, ὅ-ις χε θ-ις τάχςις. 


ο 
Μεταχει τον χλαζμάτον: τὰ 


4. Ἱπάρχι αχόμι ΣΞ «να ἆλο ἴλος αριθμο. Ὁ αριῦμος αφτος 
αποτελίτ απο αχέρεο 1 απο Ἰλα-ματικο. Τέτιος αριῦµος ονομά- 
ζετε µιχτος αριμος. Το χλαζµατικο µέρος το μιχτ αριΏμο ςι- 
νέθος ἐχι µορφι ρω χλάζματος. ο. 

Τυς µιχτος αριὸµὺς τυς Ίράφον ειντοµεβμένα: 

1 5 ὅ τα 5) 
σεις ὅτπδρ ὅ γα σᾶς 


Κατα τι Ίραφ.. το σιµίο τις πρόςθεςις παραλίπετε. 
1 ὅ ο, 
Γ αριῦμι: 1 α. κάν ίνε μµιχτι αριὺμι. 
κ ο Οριζμος. Ο αριῦμος, πυ πα- 


18 4. Τροπι!ἱ ραρτένι άθριζµα ακέρευ κεκλαξµα- 
| ακερεὺυ ΠΕΙ τικυ αριῦμν, ονοµάξετε µιχτος. 
µιχτυ αριῦ- 1. Όταν διερύµε τιν εφδία. πυ παραδεχτί- 


| µυ 66 κα χαμε ος µονάδα, «Ε 2, 4 7ε ὃ ἕσα μέρι, μπο- 
ταχριςτικΟ | ρύμε να Ἰράπευμε, πος χάδε ΄ µέρος ιαύτε µε 
κλάςμα. Ὀσνν 


1 4 ϱ μ) 
ως Απο τι µονάδα πέρνυµε ὁ 


ο. 4 


ὥτερα., τέςερα τέταρτα 7 οχτο όγδοα: 


| 
υ9 {9 
| 
| 
| 
ορ ου 
ο] 


/ / ὃν Εν ρδ.ὰς το ο ἆ κ Ἀγι {ήν 
Ίνε έφκολο να βρύμε, Πόκα θάφτερα, τέταρτα, ὀγδυα µεριθια 


ο ο αν ο ο α- ὃν 
4 


8 το Ἡ 


Όλα αρτα τα χλάζµατα ὃα (νε χαταχριςτικα Ἀλάζματα. 


2. Να τραπυν «6 δέκατα πέμτα Ἠξ (χοςτα ι αχέρει αριμε: 


δ. 10, 8. 


ἐ 5 ὃν 


1 20 ἵνο δρ στις 290 


3. Νε τον ἴδιο τρόπο παραστένων ος χλάζματα κε οπιοςδίποτε 
{ -.- ης 115 ή - 
αχέρευς αριῶμος. Ός παρονοµαςτι μπορύμε να πάρυµε πιο αριῦ 


44 19. δὲ 
' 


88 
μο δέλυμε. Π. κ: 1 - - 


δὲ 


-- 


υ 


''µάδυμε. πόσες 


4. Ἱκάροντας να τρέπευµε ακέρεο αριῦμο ςξ καταχριςτινο χλά- 
Ὅμα, μπορύμε να τρέπευµε « κχαταχβιετιο χλάζμµα χε µιχτο 
αριῦμο. 

Να τραπυν «ε χαταχριςτιχα χλάζματα τ µιχτι αριὺμε: 


5) ἤ 8 
/ 8 1 δν ῃ ’ τρ 
Δίςι. 1) μδν . ον Ἱατι τι µονάδα περιέχι τέςερα τέταρτα, 


Ε διο µονάδες περιέχυν (4: 2) οχτο τέταρτα" αν προςἈέευμε τρία 
τέταρτα, τότε το όλο Ὁξ ΊὙίνυν έντεκα τέταρτα: 2 ο... 
ν 4 


ο. χε 5 αποτελυν αν 
ον τπτ 4 ο 


)δΣ ας ο 
8 8 δ 


ὅ 


µιχτυ αριῦμυ να τον πολαπλασιάςυµε επι τον ακέ- 
ρεο αριθμο κε να προςῦέςυμε τον αριῦμιτι τὸ 
κλάξματος. Αφτο ὃα δόσι τον αριΏµιτι τὸ επςαγο- 
'µένυ. Ο παρονοµαςστις µέγι ο ίδιος, 

νο ο ώξς α { 


. 5, Ε πα Ἰ. προπι το αχέρευ αριμυ -με χλάζµα ςε 
3 8 δ. Έκσα- Γ. καταχριςτικο χλάζμα γίνετε µε τι βοίθια τυ πολα- 
ο] ΟΥ τυ  πλαιαζμυ χε τις πρόςδεςις. 
ακερευ 1 διέρεςι, χατα τιν οπία βρίςκυµε «το πιλ/- 
μερυς απο χο µιχτο αριθμο, µας επιτρέπι να λίυµε αντί- 

το Νατᾶ-  ἼἜδετο πρόβλιμα: να εκκάγυµε τον αχέρεο αριθμο 
ο... απο το χαταχριςτικο χλάζμα. 
κλάσμα. Ὄριέμος. Να εκςάγυµε το ακέ- 


ρεο µέρος απο το κλάξµα σιµέχνι να 
ες ακέρεες µονάδες περιέχι το κατα- 
“Χριστικο κλάσμα. 


τ { ρ ν. αμ 88 
ἵκα Εκςάγυµε το αχέρθο µέρος τυ χλάζματος πι 
8 . 80 , : 
Δίέςι. Ἐπιδι ον αποτελι τι µονάδα, ο η ὃα περιέχι τόςες 
"Ῥονάδες, όςες φορες το 89 περιέχι το 8. Διερύμε. Αν ὃα διερέ- 
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Γ ια να τρέπςυµε µιχτο αριῦμο σε παταχριστικο. 
"κλάσμα, πρέπι τον παρονοµαςτι τυ κλάἄξματος τυ 


1 


ςυμε τον 38 δια τυ Ὦ «ίμφονα µε το κανόνα τις διέρεις τον 
/ ῃ ῃ 
αχέρεο αριὓμον, τότε ὃα βρύμε αγέρεο πιλίκο 4 κε αχόµα χατά- . 


λιπο: 
5ἱ8 
4 
Ἱ τπτ 
τς , 1 

Διερόντας το κατάλιπο 1 ια τὸ 8. ὃα έχυµε ον 

1 1 
Ἐπομένος: Ξε 4 νο Ξ 4 5' | 
Για να εκςάγυµε τον ακέρεο αριΏμο σπο το 
κλάξµα, πρέσπι να διερέςυµε τον αριόμιτι τυ Ἀλά- 
ἵματος δια τυ παρονομαςτι-τυ' το πιλίκο, που βοί- 
«κυµε, δίνι το ακέρεο µέρος τυ µιχτυ αριῦμυ, κε 
το κατάλιπο ὃα ίνε ο αριῦµιτις τυ κπλαξµατικυ µέ- 
ϱυς τυ αριῦμυ. Ο διερέτις ὃα ίνε ο παρονοµαστις 
τυ κλαῖζματικὺυ µερυς. 


ὋὉς τόρα µάδαµε να «ινκρίνυµε τα χλάζμα- 


ο 


6 6. Σίν- |. τα µε τι µονάδα, αλα μπορύμε να σινκρίνυµε 
Άριον του τα χλάζματα χε αναµετακεί-τυς. 
μεγέδυς η .. 
τον κλαξ- .κλάξματαμείδιυς αρι- 
µάτον, πο Όμιτες. Μο 
έχυν τυς Ί. Ας πάρυµθ τενία --- μέτρο κε ας τιν 
ίδυς παρο- | ὀιερέυμε «8 2, 4, ὃ, 10, 50 μμ ο τα 
νοµαςτες | πόςα µιλίµετρα περιέχον τα μέρι: ο) τὸ τν) 
ίτε τυς ωέοη ο) : 
ίδνυς το) 5ο» 15 «υλρίνοντας το μάκρος ἄφτον τον 
αριῦµιτες. µερον, μπορύμε να σινχρίνυµε τὺς χλαζµατικυς 


αριόμυς, πυ παραςτένυν αφτα τα μέρι. 
Ας βάλυµε τα χλάζματα στι «ιρα χατα το μέχεδός-τος. 
κ νε Ἡ 


1 
Ξ . «--ᾱ «-- ---ᾱ ---ᾱ «--ὃ 
θα έχυµέ τι «ἴραι το ο) πο τς Ὁ 


Ῥλέπυμε, πος όςο μεἸαλόνι ο αριὓµος -τον µερον, ετα οπία 
έχι διερεδι ι µονάδα, τόςο ελατόνετ το µέρος πυ Βρίσκυµε. στε. 
διέρεςι, χε Εποµένος 7ε 9 αριμος, πυ παραςτενι αφτο το βερος 

"Ας σινχρίνυµε τυς αχέρευς αριὸµυς: 20. 15. 19. π, ταν 
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μμ ας μα κ ον 
στον πο το ο --- ο αι --- --- 
3 απ αθ Ἡς Ἱο νο ο 


πυ «ιµιόνυµε τιν ΄ σινχριτιχί-τὺς 


9, 8. ἃ. ὃ χε τα χλάζματα: 


Ἠρίσχυμε τέτιες ανιςότιτες, 
ακςία: 
90 ΙΤΣΙΡΤΣΙΙ3103593549358359, 
μι νο ο νὰ 4 
πλ πς ο σσ. 

Ι αριὓμι τις πρότις «ιρας δίχνον τον αριῦμο τον µερον τις 
µονάδας. 1 αριὸμι τις δέρτερις «ιρας δίχνον, µε τίἰ ιαύτε χάδε 
μέρος. | 

Ἀν διερέςυµε τιν µονάδα ςε µέρι, τότε το µέ- 
γεῦος κάθε µέρυς ύνε τόςο μικρότερο όςο µεγαλί- 
τερος ίνε ο αριΏμος τον µερον, στα οπία όχι διε- 
ρεῦιι µονάδα. 

Ο κανόνας αφτος µας Επιτρέπι να «ινχρίνυµε τα κχλάζματα, 
τον οπίον ο αριῦμιτις ιύτε µε τι µονάρα. 

Ἐκέροντας να «ινχρίνυµε τέτια χλάζματα, έφχολα μπορύμε να 
πάµε ςτι «ίνχριςι πιο «νῦετον χλαζμάτον., 

2. Να «ινχριδι το μέγεθος τον χλαζμάτον: 


ρα τα ᾱᾱ - 
ο η ο θλς π 

Σ) όλα τα παραδίγµατα ο αριῦµιτις όλον τον χλαζμάτον νε ο 
ἔδιος. Τα χλάζµατα ένε βαλµένα ος προς το µέγεδός-τὺς «ε χατιύ- 
σα «ιρα. Απ’ τα χλάζματα, πυ έχυν πυς ἴδως αριόµιτες, μεγαλί- 
περο ἵνε Εχίνο, ο παρονοµαςτίς τυ οπίυ {να μικρότερος. Ίνε «οςτος 
χθ ο αχόλυδος κανόνας: 

Οταν αφκεςένυµε τον παρονοµαστι χορις ν᾿αλά- 
πουμε τον αριῦμµιτι το µέγεῦθος τυ κλάσματος ελα- 
τογετε. : 

Η. Οµόνιµα κλάξςματα. 3. Να «ινχρίνετε τα 
μεγέθι τον αχόλυθον χλαζμάτονέ-ς χε τὸ κ τρ 


πως ορ πθν 
δ οι. τ εἰ 


ὃ 5 ϐ 


4 ι 4 δα 1 
Δί Εν σ --) - ---] -- -- 
τ τα τν σας , 
κ Ἡ 30, 


͵ υ] 
4. Να «ινχριδὺν τα χλάζματα: κ. 


- πα ο τὰ 


Άπο τα οµόμμα- κλάζµατα το μεγαλίτερο ίνε χίνο, πυ έχι 
τον µεἸαλίτερο αριὂµιτι, Επιδι.µε τιν άφχειει το αριθµιτι µεγαλό- 
γι χε ο αριδµος τον µέρον, γι αφτο: 

ος απ ος ος 
σα αμ Ἡν 

Όταν µεγαλόνυµε τον αριῦμντι χορις να αλάκου- 
µε τον παρονοµαςτι, το κλάξµα µεγαλόνι. 


Ί. Αν πάρυμε ένα μέτρο, πὺ να το πα- 
ραδεχτύμέ Ίια µονάδα, χξ το διερέσυµε «ε 20 


δ 7. Πός | µέρι, τότα ὃα έχυµε ένα Χομάτι, πυ ὃα απο-- 
ο ο τά ο πο ρε τῶε πὰ οίδη 
κλάτμα, | τελι το 5ο µέρος όλις τις µονάδας, 
όταν αλά- | Αν πάρυµε πέντε τέτια µέρι, τότε ὃα έἐχυ- 
ἕυμε τον με - ϱ. αριΏµιτις τυὺ κλάσματος ος ἱνε πέντε 
ος φορες µεἸαλίτερος απο τον αριθμιτι τὸ χλά- 
ἐ 1 


νομαστί-τυ.] ἕματος τς: 


ῃ 3 
πέντε φορες μεγαλίτερο απο το 5. ΆΑΦφτο µπορύμε να το Ξχκε- 


20: 
λένκςυμε µε τιν χαταμέτριςι. 
. 1 ͵ ς 
τει μπορύμε µε τος τις µονάδας να ςχιματίςυμε τὺς αριῦ- 
8 6 ͵ ὤ 6 ῃ 
μυς σ χο. Άφτα ὃα ἵνε Ἴραμες µάχρυς τμ. Σινκρίνου- 
͵ 6 ὃ ͵ δι κ ; 
τας το µάχρος ο χθς] Βλέπυμε, πος το” (νβ ὃιο φορᾶς μεγαλί- 


8 ϐ 
τερο απο το”ς. 0 αριμιτις το κλάζματος ίνε µεἸαλίτερος απο 


τον αριῦµιτι τυ ᾿αλάζματος ο. κατα 2 φορες, χξ ο ἴδιος αριὶµος 


Ξ ἐνε μεγαλίτερος τυ αριδµυ Ξ χατα ὢὁ φορες. 
6 ο, 10 14 


Ας πάρυµε µια «ιρα χλαζµάτου: ὁ» » στὸ ο) ας σινχρίνυ- 


95 35 35 3 26 
µε τα αχολυθύντα χλάζματα µε το πρότο χλάζμα τις ςιρᾶς. θα 


δύµε, πος ο αριῦµιτις χαῦενος αχολυθύντος χλάζµατος (νε. µεγα- 


δ6 


α σον 
Άπο δο φένετΒ, πος χε το κλάσμα ος (νε 


” 


Ἱίτερος ἄπο τον αριθµιτι το πρότυ κλάζματος Ὁ. 4. ὅ, χε Ἱ 
φορες. ΊΚε αχριβος τόσες φορες το μέγεθος τὸ χάδευος χλάζματος 
ίνε μεἸαλίτερο απο το μέγεθος τὸ πρὀτυ κλάζματος. 

Για να βρύμε το κανένα απο τα αχολυθύντα κλάζματα, πρέ- 
πι τον αριῦµιτι τυ πρότυ χλάζματος να τον αφκείκυµε Ὁ, 4. ὅ 
κε Ὁ φορες. « δ 

Ι. Για να αφκοίςυµε ένα κλάξμα κάµποςες Φο- 
ϱες, πρέπι τόςες φορες να αφκςίςυµε. τον αριῦμι- 
τν τυ κλάξµατος, χορις ν᾿ αλάκςυμε τον παρογο- 
μαςτι. σος 

Μπορύμε να δοχιµάευµε το «ιμπέραζµα «ίμφονα µε τις διότι” 
τες τυ πιλίκυ, πέρνοντας Ίιά διερετέο τον αριόμιτι χε Ίια διερέτι 
τον παρονοµαςτι. 


Να ελατοῦων τα χλάζματα: πο Ὁ φορες. 
ϐ. αριῦμιτις τον κλαζµατικον αφτον αριθμον διερίτε δια ὅ- 
ωεαί 


Ἠλατόνοντας τυς αριῦµιτες ὃ φορες ὃα έχυμε: ο ον” 

Καθένας απ αφτὺς τυς αριθµυς ένε ὅ φορες μικρότερος απο 
τον αντίςτιχό-τυ αριὸµο τὸ παραδίγµατος. 

Ἡ. Για να ελατόςυµε το κλάζμα κάµποςες φὺ- 
ρες, πρέπι νὰ ελατόςυμε αν ίνε δινατο, τον αριΏ- 
µιτί-τυ τόσες φορες. 

Ἆ. Ας δίχκυµε τόρα, πὀς μπορύμε να ελατόυµε το χλάζμα 
κάµποςες φορες µε ἆλο τρόπο. 

Σινκρίνοντας τα χλάζματα χε η μπορύμε να πύμε. πος το 
θέφτερο χλάζμα (νε μικρότερο τυ πρότυ 9 φορες. ἔπιδι ο αριόμος ᾽ 
τον µεριδίον, «τα οπία έχι ὃιερεδι ι µονάδα τω Ἀέφτερυ χλάσμα- 
τος, {νθ διο φορες µεγαλίτερος όςτε πάὓε μερίδιο ἰνε ιο φορὲς 
μικρότερο. Ὁ. παρονοµαςτις το µικρότερυ χλάζματος ἵνε 2 φορ: 
µεἸαλίτερος τὸ παρονοµαςτι το µεγαλίτερυ κλάζματος. 

Με τον ἴθιο τρόπο «ιµπερένυµε. πος ο - ἵνε ὃιο φορες μικρό- 

8 αἱ Ὃ ο ος 
τερος απο τον κ, χε {εδο ο παρονοµαςτις τὸ κλάζματος ο ο 


δν 1 Ἰ ῃ ὃ 9 }- 
ῥιπλάςιος τὺ παρονοµαςτι τυὺ Χλάζματος ον Τι δοχιµι τις ορθότι- 


Σ7 


τας τις πράχεις αφτις ἰνε ἐφχολο να τιν χάνυµε µε τι βοίθια 
πυ µέτρυ (τενίας) πέρνοντας το μέτρο ὁς µονάδα. 
. ͵ 


/ ῃ 8 8 5 
ν ινκρίνυµε τα χλάζματα: ο --Ὁὂ Ὅ- επίις ὃα δύ 
Αν δα σινκρίνυµε ὃμ δ 19 20 . συμδ 


πος τι ελάτοι το χλάζματος χατα 3 φορες «ινοδέβετε µε τιν 
άφχειει το παρονομαςτί-τὺ χατα Ὁ Φορε. ατα τιν ελάτοςι το 
χλάζματος χατα 4 φορες, αφκεένι 4 φορε χε ο παρονοµαςτις.. 
Τιν ιδιότιτα αφτι τον κλαζματικον αριὓμον μπορύμε να τιν διατι- 
πόςυµε ος Εχςις: 

ΗΙ. Για να ελατόςυμε το κλάξµα κάµποςες Φφο- 
οες, πρέπι να µεγαλόςυµε τον παρονοµαςτι τυ 
κλάξµατος τόσες φορες. 

Μπορύμε να αφκείκυμε το χλάζμα, Ελατόνοντας τον παρόνο- 
μαςτί-τυ. 


1 ο ο μας 
4. Ας αφχείυµε τα χλάζμοτα: α) ον αρ ον ὃ φορες, 


8 ο 
β) 10) 1ο ἆατα ὅ φορες. 


νε ο οι ὃ 9 
λος ἆ) Ὃ ο β) τν 


ΙΝ. Για να αφκείςυµε το κλάξµα κάµποςες φο- 
ϱρες, πρέπι να ελατόςσυµε, αν ίνε δινατον, τον πα- 
οονοµαστί-τυ τόςες φορες. 


Πέρνυμε μέτρο διερεµένο «ε ςαντίµετρα. 

8 δ. Ι. Χι-] Το παραδεχόµαςτε «αν µονάδα κε χορίζυµε 

} οιότερι ι- 
διότιτα τυ 

κλάξµατος.| µαρίνυµε τα εβρισχόµενα χοµάτια' ὃα δύµε, πος 

'..... |) αφτα τα χοµάτια (νε ία. Όςτε ὃα [νθ (σι κθ 


2 0 
{ ν ο κ ο 
πρότα . ἄφτις τις µονάδας χᾶ Απιτα ο χε ςιν- 


ε αντίςτιχι αριὺµι: 


Τον αριµιτι κ τον παρονοµαςτι τὺ έφτερυ χλάζματος µπο- 
ρύμε να τυς βρύμε µε τον πολαπλαειαζμο τὸ αριΏµιτι χε πυ -πα- 
ρονοµαςτι τυ πρότυ χλάζματος επι 10. 

Ἔτσι ὃα (νε ίσι κε τι χλαζµατιχι αριθμ: 
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“χεθος τυ χλαζματικυ αριθµυ απ᾿ αφτο δεν άλακςε. 


100. 50 50 10 δ᾽ 

Σινχρίνοντας τος αριῦµιτες τον χλαζμάτον αφτον, βλέπυμε, 
πος ο αριῦµιτις κάθε αχολυθύντος κχλάζματος βρίςκετε απο τον 
αριῦμιτι τυ  προιγύµενυ χλάζματος µε τον πολαπλαςιαζμο {ἴτε τιν 
διέρεει µε ένα χε τον ἴδιο αριμο. Το ίδιο μπορύμε να πύμε χε 
για τον παρονοµαςτι αφτον τον χλαζμάτον. 

Αν Όα εχςαχολυθίςυµε µια «ιρα ιςοτίτου: 

η το 3 2 Γφος άς δ ον 

24000 12000 15600 16. ὃ8 
έφχκολα Όα καταλάβυμε. πος τιν πρότι «ιρα ο αριῦµιτις χθ ο πα- 
ρονοµαςτις αφχςένυν χατα 8. 4.... φορες, στι δέφτερι «ιρα βλατόνο- 
ντε 2, 8. 100.... φορες. Στα παραδίγµατα αφτα το μέγεῦος το 
χλάζματος δεν αλάζι απ᾿ τον πολαπλαειαζμο {τε τι διέρεςι τυ αριὸ- 
µιτι χε πυ παρονοµαςτι µε ένα χδ τον ἴδιο αριθμο. 

Ι κιριότερι ιδιότιτα τυ κλάςματος. 1. 
τιµιν τυ κλάσματος δεν αλάξι, αν τον αριῦμµιτι κε 
τον παρονοµαστι τυ κλάξδµατος τυς πολάπλαςιάςυ- 
µε ί τυς διερέςυμε µε ένα κετον ίδιο αριῦµο. 

Ας γράπευµε τιν Ιδιότιτα αφτι µε γράματα:- 


Τιν κιριότερι Ιδιότιτα τυ Χλάζματος μπορύμε να τιν Εχειγίςυ- 

µε χι αλιότιχα. ; 
ῤ { ν / 20 / 
Ας πάρυµε ένα οπιοδίποτε κλάσμα: π. χ. τρ Ας πολαπλαειά- 
ζυμθ τον αριδµιτί-τυ επι δ. Το χλάζμα ὃα μµεγαλόςι ὃ φορες. Ας 
πολαπλαειάςυµε τόρα τον παρονοµαςτι τὺ χλάζματος πο θρίκαµε 
επι ὅ. Το χλάζμα ὃα ελατοὺι ὅ φορες. Όςες φορες µεγάλοςε το 
χλάζμα, όταν πολαπλαειάςαμε τον αρινμιτί-τυ επι ὅ, τόςες φορες 
ελατόθιχε όταν πολαπλαειάςαμε τον παρονομαςτί-τυ επι ὅ, το μέ- 
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Το ἴδιο ὃα «ιµβι, αν κε τον αριµιτι κ τον παρονοµαςτί-τὸ 
Ας διερέευµε τον -- 


ὃα τυς διερέυμε µε ἑνα χε τον ίδιο αριθμο. 
µ , 20 κ [α 
αριθµιτι κ παρονοµαςτι το χλάζματος ος ὃα ὅ. 


αριθµιτι ελατόαµε το Χλάζμα ὃ φορες, Διερόντας τον παρονοµαςτι 


αφχείσαµε το Ἀλάζμα ὅ βορες. εξ τελεφτέα το μέγεθος τυ χλά-- 


: Ὅματος απ᾿ αφτο δεν ἆλακςε: 


10. 4, 
3 
1. Τ κιριότερι ιδιότιτα τὺ χλάζματος βας 
δ 9. Απλο-, επιτρέπι να χάνυµε τι) απλοπίει. 
μιά Ορισμος. Να απλοπιίςυµε: ένα 
Κλάξματος.| κλάζμα ουµένι να. το παραρτίςυµε 


τφι κλάξματος, που όχι μικρότερο αριῦὂµιτι κε παρο- 
νοµαστι. 


8400 84: 7 

Το μέγεθος τὸ κλάζµατος δεν άλακεε, όταν περνόντας απο 
το πρὀτο χλάζμα -το τρίο, διερέςαµε 
αριόµιτι χε τον παρονοµαςτι τὸ χλάζματος. Διλαδι: διερέσαµε τον 


αριῦµιτι κε παρονοµαςτι τὺ Χλάξδματος πρότα Ἆια 100 χε ἵςτερα - 


δια 19. 

"Για να απλοπιίςυμε ένα κλάζμα, πρέπι να διε- 
οέσυµε τον αοιῦμιτι κε τον παρονοµαστι τυ κλά- 
ἅματος ὃνα τον πινον διερετόν- -τυς, οσότυ ο αριὺ- 


Ὅµντις κε ο παρονομαςτίς-τυ να καταντίςυν αµιβέα - 


μι αριῦμι. 
«Ίνα παραςταθυν τα ακόλυδα πιλίκά µε µορφι απλον χλα- 
ος, “50:70, 20: 25. 400 : 900, 5000 : 8000 χε να απλοπιδ»ν. 


Ἶ δο0 ο μ90 Ἂσ 4 -4 
Ας τς ---ὃ ιά) δρουν ας. ο αἱ Ἐς” 
το 7 25 δ 900 9 8000 8 
Σιμίοςι., Για τιν απλοπίις τον κλαζμάτον επσφελύντε τα 
Ἰνορίζματα τις διερετότιτας. ΄ 
180 
3. Να απλοπιιδι το χλάζμα τα 
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Διερόντας τον - 


χορις γ᾿ αλάκευµε τιν τιµί-τυὺ µε µορ- - 


ὃια τὸ αρτυ αριῦμυ τον 


:Πρότι φορα απλοπιἰκαμµα το Ὑλάζμα: να το 10. Μετα τιν 
πρότι απλοπίεει βρίκαμε 18 «τον αριθμιτι χε 96 «τον παρονοµα- 
στι, ι οπίι ο ὃια τυ 9. Μετα τι ἂέφτερι απλοπίιςι Βρίσχυμε 
το αλάζμα -τ-. Απλοπιόντας διὰ 2. ἔχομε 


Άς κάνυµε ἑνα παράδιγµα πιο ο ον ο ρρονα 
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το) 
Αςι. Σίµφονα µε τα Ἰνορίζματα τις διερετότιτας απλοπιύ- 
µε τον άριῦμιτι γε παρονοµαςτι τὸ Κλάζματος ὃιχ 10 χε Βρίσχυμε: 


4. Να απλοπιδι το κλάζμα: 


29ΙΟ «3981 
Ἱοο. τπποὶ 
Κανένα απὀ τα Ίνοςτα « µας Ἰνορίζµατα τις διερετότιτας 
δεν µας δίχνι τι δινατότιτα να εκςακολυθίςυµε τιν απλοπίιε. Τό- 
τε αρχίζυµε να δοχιµάζυµε αν απλοπιίτε το χλάζμα δια τον πρό- 
τον αριθµον. ο ΙΑΝ τι δοχιμι χατα ειρα εἰμφόνα µε τον πίνακα 
τον πρότον αρι»µον. Ίςτερα απο το δίο, τρία κε πέντε έρχετε ο 


πρότος. αριΏμος Ὁ. Απλοπιύμε δια ο. 
ρ ριυµ με 


το 110 


Ο αχόλυθος πρότος αριβμος ίνε ο «11. Απλοπιύμε δια 11: 
κι β ριόµ κας 

8 | 

ἨἩο”.. Ιθ 


Να «εινεχίςυµε τιν απλοπίιςι ἂεν ἵνε πια Σινατο, 


΄ 


πο ξΝΒΕΜΟΜΙΗ, Στυ ὃ 6 τυ κεφαλέυ αφτυ µάδαμε να 
510. Ίροπι τινκρίνυμε τα ομόνιμα κλάζματα. διλ. εχίνα, 
ΞτερονιμΟΥ ] ᾖπυ έχυν τυς (δως παρονοµαςτες. ἵ χιριότερι 
Χλαξμάτον | διότιτα το χλάζματος µας επιτρέπι να «ιν- 
μοι. κρίνουμε τα ετερόνιµα χλάζματὰ, διλ. εχίνα, πυ. 

μα. |. έχυνε διάφορος παρονοµαστες. Τι’ αφτο αντικα- 


ταστένυµε τα ἑτερόνιµα χλάζματα µε ιςοδίναµα: 

οµόνιμα: αφτι « αντικατάκταει ονομάζατε τροπι τον χλα- 
ζμάτον «ε οµόνιμα. κ 
: 81 


: Τ θ 
Ι. Να τραπυν «ε οµόνιμα τα χλάζματα: σα 


Το πρόβλιμα αφτο έχι πολες λίις. ἸΜπορύμε να διαλέκευµε 
αι ο. ῃ / / 3 τ 
όσα Όα θέλαμε χλάζματα, τα οπία να ἰνε ἵκα µε το χλάζµα το 
Ἠπίεις µπορύµε να βρύμε απεριόριτο αριῦμο χλαζμάτον ἴου µε 
9 
μη 
το χλάσμα το 


Απο τὰ χλάζματα τις πρότις κε ὀέφτερις «ἰρας, ὃα µπορύςα- 
µε να διαλέκευµε ὃιο οµόνιμα χλάζματα. Ο αριὓμος αφτον τον 
χλαζμάτον τον παρμένον ανα δίο (νε απεριόριςτος. Έτςι: 


ον ία αλλος, πβνω ς ώς "πας Οίας. ωπαμίκε. Ιφώρλώς '-ρύμκαν 


Για να αποφίγυµε τις πβριτες πράκεις, κατα τιν τροπι τον 
χλαζμάτον «ε οµόνιµα. διαλέγυµε τέτια χλάζματα τον οπίον πα- 
Ὄρονοµαςτις να (νε το Ελάχιςτο πολαπλάειο τον αριὓμον, πυ (νε 
παρονοµαςτις τον «ινχρινόμένον χλαζμάτον. Ἑτει χᾶ «το παράδιγµά- 
µας, το ελάχιςτο πολαπλάειο τον παρονοµαςτον {να ο αριµος 60: 
(- - - 

ια 


{ - πε ο} -..---- 


12 60 ο0 0 
Σιµίοςι Διεόντας το 60 πρότα δια 12 χε όπιτα δια 20, θα 
βρύμε τυ: αριθµυς ὃ χε ὃ, πυ δίχνυν µε πόςυς αριθµυς πρέπι να πολαπλα- 
σιάςυµε τον αριθµιτι χβ τον παρονοµαςτι τυ πρότυ χε δέφτερυ χλάζματος, 
για να µετατρέπκυµε τὰ χλάζματα αφτα «5 χλάζματα µε παρονοµαςτι 60, 
: Τον αριὓµο ὃ τον ονοµὰζυμε ςιμπλιροματιχο παράγουν» 
τα τυ πρότο χλάζματος, Ὁ. σιµπλιροµατιχος παράγοντας το δέφτερυ, χλά- 

ὕματος ένε ο αριθµος ο. : 
1 «ιµπλιροµατικι παράγοντες στα παραδίγµατα αφτα «ιμιόθικαν µε 

αριδµυς, πυ τέθικαν πἆνο απ᾿ τον αριθµιτι µε παρένθεςι απο χάτο, 


Για να τρέπςυµε διο κλάξµατα ςε οµόνιµα, πρέπν: 


1) Να βρύμε το ελάχιστο πολάσπλαςιο τον πα- 


θονοµαστόν-τυς. ι 
2) Να βρύµε για κάδε παρονοµαςτι τον οιµπλι- 
Θθοµατικο πολασπλασιαστι, διερόντας τον Χινο πα- 
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ρϱονοµαςτι δια τυ παρονοµαστι τυ δομένὺ κλά- 
ἕματος. | 

ὃ) Να πολασπλαειάςυµε τον αριῦμιτι κε τον πα- 
ϱονοµαστι τυ κάθε κλάξµατος επι τον οιµπλιροµα- 
τικο πολασπλασιαςτι. 

ο Ας 

2. Ὑα τραπυν «8 οµόνιμα τα χλάζματα: ντο 

Λέςι. Το ελάχιςτο χινο πολαπλάειο τον παρονοµαςτον ίτε ο 
χινος παρονοµᾶστις ένε το 120. 


15 19 9 3 
εε νικ μου μμ, ὀδο 
8 14018 120 40 10 6 10 
: , ο, 8 η 
6 11.1 αλα- 1. Ἆς πάρυµε το Ἀλάζμα νά κε ας πα: 
γι τυὺ μεγέ- | «τον αριθµίτι κε «τον παρονομαςτὶ-το τι µονάδα. Θα 
ὃυς τυ έχυµε τα κλάζματα: μες ο τς η. λος 
κλάξµατος κ ημας 
Τα κλάζματα ίνε διατεταγμένα ανάλογα µε το 
απο ον -ἰ μέγεθὸς-τυς απ᾿ το μικρότερο προς το µεγαλίτεμο. Τα 
πρόςδεςι μή [ 
κλάζματα ἄφτα διαφέρον απο τι µονάδα κατα --- 
ενος κε τυ ας απο άμφια ϐ 
σαφτυ κατα -«Ὁ κατα -Ἱ- διλ. ολοένα κατα πιο μικρότερο 
: σ ρντες 
προςδετέυ ᾿ 
ὃ. μέγεθος Χβ όςο πιο πολι το χλάζμα πλιςιάζι προς τι 
ετον αρι µονάδα, τόςο πιο πολι µεγαλόνι, 
µιτι «πΕεσπα- Ι ᾽  ἍἎΑν εκκετάσυµε τιν ἀλίθια το νόµο αφτυ πάνο 
ϱογυμαστυ Ἱ «ε ἆλο χλάζμα, π. χ. «το χλάζµα Ἑ θα δύμο Ἴπος 
τυ κλάξµα- μαι | 
τος. κε ὃο ο Υόµος αφτος ιςχίι: τν τ πο χ.τλ. Άφτα 


τα κλάζματα προςενκίζυν προς τι µονάδα χε διαφέ- 
5 . { : 
ρυγε απ᾿ αφτιν κατα ο, ον διλ, ολοένα χε κατα πιο μικρότερο μέγεθος. 


2. Ας πὰβυμε Χκταχριςτικο κλάζμα π. χ. - χι ας αφκεὶςυμε τον 


αριθµιτι Χβ τον παρονομαςτί-τυ µθ ένα κε τον ἄφτο αριθμο’ π. χ. τι 
μονάδα. : 
Ἆς ςιγκρίνυµε τα κλἀζματα, πυ βρίκαµε το ένα µε τ ἆλο χε µε τε 


µονάδα, 


8 9 10 11 12 
τ σ δ 2 9 απ απ 


Τα κλάζματα αφτα διαφέρον απ’ τ. µονάδα κατα: ον κατα σ χατα, 
ἆν χατα --Ὁ κατα ---- 
Θ 10 11 ι 
Έ]δο ο κλαζµατικος αρ'ἃμος πλισιάζι οτι µονάδα, λιγοστέδοντας, 
"Οταν προοςθέτυµε στον αριΏµιτι κε παρονομᾶ- 
στι τυ πλάσματος, πυ δεν ίνε ίσο µε τι µονάδα, 
έναν κε τον αφτον αριῦμο, αλάξυµε το µέγεὂος 
τν κλάξµατος έτει, όστε το μέγεθος τυ κλάςµατος 
πλισιάξι «τι µονάδα. Έτσιν αν το κλάξτμα ἵνε κίριο 
µεγαλόνι κε αν καταχριςτικο µικρένι. 

3. Άφτι | ιδιότιτα το χλὰζματος µας επιτρέπι να σινκρίνυµε τα κλά- 
ὕματα, τι αριθµιτες Χξ ι παρονοµαςτες τον οπίον διαφἐρων χατα τον ἴδιο 
αριθμο µονάδον. 

Ας σινκρίνυµε τα αχύλυθα κλάζματα χατα το µόγεθός-τυς; 


ο ᾱ- κα τ) αμα πες « 
1τ 25 τ 1"! 
: 15 8 « , 19 9 
9 : -- Ὅ---ὃ επιδίτοκλάζμα --ττ ἱ-- 
ΔΑ .. 1) ας κ. ο) ὃι το κλάμα ον ἱ ο Ενο το 
δ 9 


σι τα Ἰ --- οι τελεφτέα διάφορα ἔνε µικρότερι:. 
απ 1π αλά, 


10 14 10 8 14 8 « ͵ 
ο) -- ν -- επιδι--Ξ1 Ἐν πανο --τ-δι ὧλ πο τελεφτέο 
ποτ τ ελ ώς έν αλ 
ἀθριζμα ἵνε μικρότερο. - 


ΥΠ. ΠΡΟΣΘΕΣΙ ΚΕ ΑΦΕΡΕΣΙ ΤΟΝ ΚΛΑΖΜΑΤΟΝ: 


Ίο αςπράδι το αβί» ὀρνιδας αποτελ: τα 


161. Πρός; 5 βίω. ὁ | 
ο Φεοι κε τω. βάρως όλο το αΆγο, το βάρος τὸ Χρόχο 
| β μο. “ο ν { / 
ἵ ἄφερεει ἰνε τα -- όλυ το βάρος τὸ αβΊυ. Πόςο µέρος 
; οµονιμον αν 
| κλαῖμά- το βάρυς αποτελι το τεόφλε; κ{ 
τον Λες ος .. κο ο Άφτο (νε το βάρος τὸ 
ἕ ς ϱ 9 9 τν 
αςπροδ χᾶ τὸ χρόχυ. : 
:. Ας βρύμε το βάρος το ττοφκι. αν ος 
: ͵ ς Μο 9 3 ϱ 9 


πὺ όλω βάρυς τυ αβγν. 


ε ι ) ΐ 
Το βάρος το τορλι αποτελι τῷ ο 


Ὅά . 


τι --.ο - , 
. Ἡνν πρόςθεςι αφτι τι µετατρέπυµε «ξ 


ἴ, μις εδο προςέσαμε κε αφερέςαμέ ομόνιμα μέρι: ένατα με- 
ρίδια. Ἡε στο αποτἐλεζµα βρίχαµε οµόνιμα μερίδια: ένατα. 
Στιν περίπτοςι αφτι , παρονοµαςτες τὸν χλαζμάτον δεν ἆλακςαν. 
Όταν προςῦέτυμε ίτε αφερύµε οµόνιµα κλάξµα- 
τα προςθδέτυµε {τε αφερύμε τυὺς αριΏµιτες, ενο ο 
παρονοµαρτις µένι ο ίδιος. 


69, Πρός- 1. Σ’ ένα χηνέλι δόσανε -- χΥ ζμέχα, --ΧΥ 
Όερι κε ΔΑ ος. ο 
ἀφέρεςι ας ΧΥ αρότο. Πύόςι τροφι δόςανε «το 

/. ετερόνι- τς 

[μον κλα- ος 

| Ἑμάτον. σα σπες -αδο νι ο 
---- πιο κκρ ο ν ς ο 


ο. / 3 ᾖδ ὦ ο ο. 
το πρόβλιμα αφτο ἔχυμε να προςὈέςυμε χλάζµατα ετερὀνιμα. 
χ 


ή 


«ε πρόςθεςι ομονίμον κλαζμά- 


ο πεων αν αρ ῴ λ ζ 
τον. 1) αφτο όλα τα χλάζματα τα παραςτένωµε µε τεςαραχοστα, επο- 


φελύμενι τυς κανόνας τις αναγογις τον χλα”µάτον «ε Χϊνο παρονη- 
µάστι, χε προςθέτυµε αφτα τα τεςαραχοστα. Γ 
Οταν προςθέτυµε ίτε αφερύµε ετερόνιµα κλά- 
ἕματα, πρέπι πρότα να τα τρέπςυµε «εοµόνιµα κε 
έπιτα προςθέτυμε ίτε αφερύµε τὺς αριθµιτες κεπα- 
"θονοµαςστι αφίνυµε τον ίδιο, 
1 Ίράφτι διάτα»ς, τις πρόςθεςις χε αφέρεςις ὄήγνετε «τα αχύ- 
ληδα παραδίγµατα. Ί 


. σ- αν) -Ὁ τς 8] ἵ 
2. Να προςτεῦυν τα χλάζματα: -- -|---. 
ο δν 
αρα, 
πες ον μα 0.1 48 ή 
να τσι ο ανν αν 
 Νά λι ἀρίρος ος 
Ἰ ο 
ο μ 
Άεξι.  Ἱ.-66 ο 6θ--αι . ἃδ [ 
1δ. 903.60. ϐ0 ο 60 15 


. 
1. Σ) αφτα τα παραδίγµατα παρονοµαςτες ἵνε αριθμ, που 
"χον. χινὺς παράγοντες. 
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η] 


η 
Για να βρύμε τον Χινο παρονοµαςτί-τυς χατα τιν πρόςθεςι χε 


αφέρεει χριάςδικε να βρύμε το Ελάχιςτο πολαπλάκιο τον Παρονο- 7. Να προςτεὺυν ο ο ο. 
µαςτον όλον τον δοµένον χλαζμάτον «ἰμφονα µε το Ίενιχο κανόνα. εστι ο η 96 ϱ6 4 34 
ΤΠ. Ἰ παρονοµαςτες τον χλαζμάτον ἰνε αριῦµι αμιβέα πρότι. ς Στα αχόλυθα δί ὃ 
4. Ν 9 λάζ : ανα ο. 5 ὃ. Πρός- ὕεςι χθ ι αφέρεςι ον ον απ. 
. Να προςτεὺυν τα χλάνματα: 5 ασ ὃεου 6 ρεςι µιχτον αριόµον. . 
ϐ χινος παρονοµαςτις (νε 535"2-- 90, Άφτος ιεύτε µε το αφερεςι με. ος 
Ἰωόμενο όλον τον παρονομᾶςτον. μιχτον ο” 9ο 9 
αριῦμογν. Έδο ο ένας προςὈετέος (νε µιχτος αριΏµος 


2 δι 1. οκ 18 15.203 -18-15. 58. 198. 
της τς ρα 80 80 80 


ΤΤΊ. Ένας απο τος παβονοµαστες διερίτα µε όλυς τὺς άλυς, 


μι ἳ ᾗ / 
χε 0 ἆλος χίριο χλάζμα. Κατα τιν πρόςθες[-τυς 


προςὈέτων τον χλαζµατιχο προςθετέ 
«Ὀετέο µε το ͵ 
μιχτο αριόμυ. ρ µ χλαζματικο µέρος τυ 
5, Να ᾽αφερεῦυν ο εκνεν 
ν Φθ  8 
ϱ) χινος παρονοµαςτις (νε 40. Επιδι ο 40. διερίτε ὃια 40 χε 


8 
τα 8. κλαζμάτον ἐέχυμε: 


1 

δν ο δεν 
ταν προςΏέτυμε δία.µιχτυς αριῦμυ 6 
| 9 , προςδέ- 
αν Χοριστα τυς ακέρευς πο τα ο... 
ς αριΏµυς κε πέρνυµε το γενικό-τὺς άδριςξμα. 


4 
3. δἼ-21--δ--21- 1 ----δ-εδ-γι--θ 


ΤΙΝ. Όταν προςθέτυμε χε αφθρύμε χλάζματα, χάποτθ µέταχι- 
4 { 3 { Φ 
ριζόµαςτε απλυςτεµενυς τρόπους «τιν τροπι τον ετερονίµον χλαζμά- 
τον «6 οµόνιµα {όχι «ίµφονα µε το ΊΞνΙΧΟ χανόνα). Π. χ. 


ος ος να απ ών Ῥωσπωςς 
6. {τς Γτο- 1ο πο πο ο ο 
Πέρνυμε το µεγαλίτερο παρονοµαςτι τον χλαζμάτον, πυ ὃα 
προςέευμε (ἴτε ὃα αφερέςυµε, χε τον πολαπλαειάζωµε διαδοχικα 
επι τον 9, 8, 4. ὃν κ. τ.λ., χ8 χάθε φορα δοχιµάζωμθ αν το Ίι- 
νόµενο, πυ βρίχαµε, διερίτε ὃια τον παρονοµαςτον τον ἆλον Χλα- 
ζμάτον: 
90 -9 -- 40 δεν διερίτε δια 132: 90---- 60 δεύ διερίτε δια δ. 
20:34:50... 3 12. 205 ΞΞΙ0Ο νο 
90 -6 --- 120 διερίτε χε δια 12, χε δια 8. Όςτε το 190 ὃα (νε 
ο χινος παρονοµαςτις. 
γΎ. Όταν έχυµε προφοριχκα να προςθέευµε { χε να αφερέκυµε 
χλάζματα, «ιχνα (νε ἐφχολότερο να «βρίσκυµε τον Χινο παρονομαςτι 
”'με χίνο τον τρόπο, τον οπίον μις εφαρμόζοµε «τος αμιβέα πρό- 
τυς αριΏµυς. 
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Ίο παράδιγµα δίχνι, πο : 
Ὁ. µπορι νὰ {νε ακέρεος μὰςς το ἀδΌριζμα τον µιχτον αριὓμον 


πα ρα κο 
ον λος ος οώσς εδο 


μονο αν ή 

ο ο 18᾽ 
οκ λὼν ἄφτο φόνετε, πος αν το ἀδριζµα τον χλαζμα- 
αμραεω, μιχτον αριὸμον ὃα (νε καταλριςτικο χλάζμα. τό- 
ο δν τν τὖτο πρέπι να ακεχορίυµε τον αχέρεο αριθμο 
Ὃν προςὺέςυμε «το ἀΌριζµα τον αχέρεον αριὸμον. 


ὲ ή ιμ 
ο ὃς ΙΓ Το ΞΞ 12 -- ΞΞξ 1251 όπυ 


Ἰ Ποποφ. Αριθµιτικι ὅ-ις χε θ-ις τάχςις. 9τ 


κ καμια 
αν σα ὃν πο τΒ. 
Στο παράδιγµα αφτο φένετα ι πρόςῦεςι τον μιχτον αριῦμον τα 


χλαζματικα µέρι τον οπίον (νε μὲ διαφορετικως παρονοµαςτες, 


απο ἳ δ-. 
1 1 11 


Εδο εκεετάζετε περίπτοςι αφέρεεις, όταν Ὑ8 ο αχέρεος αριὓµος 


χθ το χλαζματιχο µέρος τὸ µιοτέυ (νε µεγαλίτερο απο το αντίςτίἰ- - 


χο µέρος το αχέρυ αριῦμο κε τὸ χλαζματικυ µέρυς τυ αφερετέυ. 


ο πο προς τμ ον 
ν πες πο πὸ 16 16 


Ἅτο παράδιγµα αφτο {νε ανάνχι να δανιςτύµε µια µονάδα απο 
Π ρ { / . / 
πο µιοτέο χε να τιν τρέπευµε 5ε χαταχριςτικο χλάζμα. ἵςτερα κά- 


νυµε τιν αφέρεςι όπος χε πριν. 
ια, 
8. Να βρεῦι ι διαφορα: ο. ο. 
ο 8 9 ν ἡκε6 8 8 
(ει, 6--.9---θ5 ---ᾱ--- ὃ--2-τ- ὃ-. 
ο τα εαν ο ο ρε ωχ 
δο το κχλαζµατικο µέρος το µιοτέυ ίνε μικρότερο απο το 
χλαζματικο µέρος το αρερετέυ. Έια να χάνυµε τιν αφέρεςι χατορὺοτι, 
δανιζόμαςτε µια µονάδα απο τον αχέρεο αριῦμο τυ µιοτέυ χε τιν 


πρέπυµε «ε χαταχριςτικο χλάζμα χε ἱςτερα χάνυµε τιν αφέρεςι. 
Κατα τιν αφέρεςι τον μµιχτον αριθµον, βρίςκυ- 


µε χοριστα τι διαφορα τον «ακέρεον αριῦμον καθ 


χοριςτα τον κλαζµατικον µερόν-τυς κε πέρνυµε το 
άθριξµά-τυς. ι 
ΙΧ. ΕΒΡΕΣΙ ΤΥ ΜΕΡΥΣ ΕΝΟΣ ΑΡΙΘΜΥ ΚΕ πλ 
ΑΡΙΘΜΥ ΑΠΟ ΤΟ ΜΕΡΟΣ-ΤΥ. 


[ Για να λίςυμε προβλίµατα τις έβρεςις τον 
5 1. Εβρε- µερον τυ ον χθ ὧν ας τυ νι απο 
οἱ τὺ μὲ- ] τα µέρι-το, αρχι να κκέρυµε τις διότιτες -τον 

οὐς ενος] κλαζµατικον αριὸµον. 

αριῦμυ. Ι. Εβρεςι ενὸς οπιυδίσπο- 
τε µέρυς τυ σαριῦμυ. 1. Για 
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τον Χανονικο φοτιζμο χριάζετε το Έµβαδο τον παραδίρον να απο- 
πθλέςι το Ῥ τὸ εμβαδυ τις χατιχίας. Πόςο πρέπι να (νε το εμβα- 
ὃν / 

9ο τον παραδίρον το δοµατίο, πυ έχι εµβαδο πατόµατος 4ὅ τετ. µ; 


Αἲςι. Πρέπι να βρύμε το Ξ τυ 46. Γι΄ αφτο πρέπι να διε- 
Ῥέκυμε το 45 δια 5: 


1 ας αξ 
τος το 45 ιςύτε - Ξ- 9, 


.ν 1 
2. ον, βρεῦι 1) το αν αριῦμυ 60, 9) το . το 8. 


Λίςι, εν - θὐ 
ς 1) το 19 τυ 60 ιςούτε με ια 


. 1 
2) το στο 8 ιςύτε µε 


-ο[οῦ 


3. Ν δε: τον - Ξ 
ι α βρεῦι: 1) το 5 του ΧΥ, 2) το Ὁ το 


Λέςι Για να Βρύ -- 8 οέ 

Ία να βρύμε το 5 τυ αριὺμ», πρέπι να ελατόςυµε 
πον αριὓμο ὅ φορες, Για να Ελατόςυµε το χλάζμα ὅ φορες, πρέ- 
πι να πολαπλακιάκυμε τον παρονομαςτί-τω Επι 5. Θα έγυμε: 


1 8 8 
ο ο αν κ ο 
1) δ Ἡὶ ισυτε τς σα ΧΥ, 


1 8 

. κ. .Ἡ ο σο 

2) το ὁ ο αν θύτε εάν πο ον .. 

Π. Εβρεςι µέρυς τυ αριδ᾽ ί 
; οι δ μυ, το οπίο 

ας με οπιοδίποτε᾽ κλάζμα. 

4. Για 1 ιβ. µ τίχυ απο τύβλα χριάζοντε 400 τύβλα χε 280 λ. 


."ιάλιςι αζβέςτι, Πόσα ιλυια χριάζοντε γιχ να χτίςυµε τίχο : πιβ. µ; 
α ἥ 8 ' 


Δίέςι 1. Ας βρύμε τί ποςο τύβλα 

9 χριάζοντε. Για 1 κιβ. 
πορέπι ο έχυµε 400 χοµάτια τύβλα. Πόςα τύβλα ον. .. 
πίχο Ἔ ιβ. µ; | 
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ν η] : 
ς - ἡ 0. τον τύβλον, 
ἨΠρέπι να έχυµε τος τὸ όλυ ποςυ το β 
1 ; 400 
Έο -ς τὸ 400 ικύτε µε τς 


6 Ἡ 
΄.Ἵόρα πρέπι να βρύμε τα : το 400. Τας ὃα (νε ὅ φορες. 


ος ο ος 
περιςότερο απο το . Αφχκένυμε το χλάζµα -ε ὃ φορες. Τιαφτο- 


αρχι να πολαπλαειάυµε τον αριθµιτι το χλάζματος επι ὅ. 


Τα 3 το 400 κύντε ο -- 50:53. 350 


Χριάζοντε 250 τύβλα. 
2. Έτει βρίσχυµε χε τα Γ πυ 980 Άλ, διλ. τυ που τις ὃτά- 
λιεις, πυ χριάζετε. 


! 


1 280 
Το τς τυ 280 ιαύτε µε το 


“5 
τα τυ 280 ι«ύντε µε ο --5δ'ὅ-- 175. 
ον ο να. 
δ. Να βρεὺυν: Ί)τα το δθ, ὀ)τας ως 
ως 6 
9) τα ος 2 ος 


Ἁίςε,΄ 1) το τυ 60 αποτελι ο 


8 κ δο8ς 358. 1 195 

τα τυ 50 (νε ο σα τι η 
1 8 8 1 {ν. 
-- -- κ ο --Ὁ 
2) το αυ αποτελι τς σος, 
ο ε» τε 8 ία μον 
οι Ρε πρ αλ ἃ 
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8 πο Α τη κώμη ὁ 

) ο 4 αμα πρι αι πο πα. 
ο ο ο αποιλως  ο -- δν νο να 
ο ος μια σολ πας πο 


ια να βρύμε το µέρος ενος αριὓµυ, πρέπι το δοµένο αριὺµο 
να τον ελατόςυμε τόςες φορες, όςες µονάδες περιέχι ο παρονοµα- 
στις τὺ χλάζματος, πυ παραςτένι το ζιτύμενο µέρος τὺ ακέρευ. 
Το εκςαγόµενο, πυ βρίςκοµε πρέπι να το αφχείςυμε τόςες φορες, 
όςες µονάδες περιέχι ο αριΏµιτις τυ ἴδιω κλάζματος. 


ρ Μάδαμε να λίνυμε προβλίματα όταν δέ- 
8 2. Εβρεςιν λυµε να βρίςχυµε το µέρος ενος αριὶμυ. θα 
τυ αριῦ- µάδυμε τόρα να λίνυµε αντίδετα προβλίματα, 
μυ απο όταν Ῥέλυμε να βρύμε τον αχέρεο αρι»µο απο 
/το μερος” ] ένα µέρος-τ. 
τυ. 1. Στα «ιςτατιχκα τυ ἴδιχυ ατςαλιυ περιέχετθ 
ο. , 
ος Υίχελ. Να βρεθι το βάρος το ατεαλιυ, Ίια 
πιν χαταςχεβι τυ οπίυ κςοδέφτιχκαν 90 ΧΥ. νίκελ. 
Λίςι. Ας σιµιόυµε µε το Ἱράµα ῶ το άγνοςτο βάρος, τυ 
ατκαλω, Το νίχελ αποτελι το ο6 αφτυ τὸ αριὺμυ. Το. τυ άγνοςτυ 


ὶ 1 
ας. το παραστίυµε έτει: ος ῦ. 
9 


Ας Ἱράπευμε µε τον τίπο το πρόβλιμα: πα Ξ-20ΧΥ. 


Όλο το ὤ φένετε, πος ὃα {νε 25 φορες µεγαλίτερο παρα το 


ο : η) 
2ὅ ’ 3 


Ί]ιο «ἴντομι Ίραφι τις λίεις Ὀᾶνε ι ακόλυδι: 


ϱ -- 20, ω-- 20: 25---. 500 χΥ. 


δι] -- 
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Στο πρόβλιμα αφτο το Ίνοςτο µέρος έχι παρασταδι µε αχέρεα. 


πιλιόγραμα. 
Ας λίκυμε ἆλο πρόβλιμα, «το οπίο το µέρος, πυ µας δόδιχε, 
ὃα παραςτένετε µε χλαζµατικο αριὸµο. α 


2. Σιδερένιο δοχάρι µάχρυς -ᾱ ζπία ᾱ ΧΥ. Πόςο ζιηίζι 1 μ. 


παρόµιο δοχάρι; 


/ 1 8 ο) 9:56 15 8 : 
πτςσυ. κ - ΧΥ. ὤ κα, ωθι πς ΧΥΞΞδ  ΧΥ. 
1. Μια µπριγάδα απο χολχόζνιχυς όργοςε 

ὃ 5. Εβρεςι 


12 

τυ οπίυτο | ἸἨΠόςο πλάνο (χε ι µπριγάδα Ύια όργοµα νιατος 
γνοστο μό- Δίςι. Ας παραδεχτύµε πος το πλάνο, 
Γρος-τυ ίνε] Ἅπυ δόδιχε στιν µπρι]άδα, ίνε ο ζιτύμενος αριῦ- 
οπιοδίπο- | µος. Ι εργαία, πυ εχτελέςδιχε, αποτελι µο- 
τε κλάξμα. | νάχα ένα µέρος τυ πλάνυ. Ἱκεέροντας το µέρος 
--.  .Ἱ. αφτο, πρέπι να βρύμε το άγνοςτο πλάνο. Ας 


παραςτίςυµθ το άγνοςτο «ε µας πλάνο µε το ὦ Χε ας βρύμε ένα 
µέρος αφτυ το αγνόςτυ ϱ. 
Θα Ἱράπευμε τι λίςι ος θχεις: 


ὅ 2 
τας τὺ ἄγνοστυ Φ τα «ιµιόνυµε: -- 


τους .- 


19 υ » » ο ρί ) λα 


6 1 
Ῥε έτει τα ο ὤ αποτελων 25 Εχτ, τος ἰν κατα ὃ φορες 


λεχότερο δι. ὅ εχτ. Γράφυμε λιπου: ὥ-- 5Εχτ. Όλο το πλάνο 


αφτις τις µπριγάδας, Ἀιλαδι ολόχλιρο το Φ ίνα 13 φορες περισό- 


τβρο απο το δοδέκατο µέρος-τυ: 
Ας βρύμε λιπον το 0: | 
α--σ5'12 -- 60 εχτ. 


Τι Ὕραφτι λίι πρέπι να τιν κάνουμε πιο ςίντοµα:. 


“19 


19 12 ὅ 
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τυ αριὸµυ, 26 Εχτ. νιατο. Αφτο αποτελύςε τα «πυ πλάνυ. 


2. Να βρεδι το ὤ, αν (νε Ίνοτο ποςτο «ο Εχτ. 
1 ο 8 
Αίςι, πο ίνε Ὁ φορες µιχρότερο απο το να. ι 
1 4 16 4 4:16 θ4 4 
Ὅ ος ᾗγ τες ο τπτ ὦ --- ------ἳ 16 --- τ--τ- Ξξ-- ομως. : 
16 ὅ:8) 16 δ- 8 οπή λα το ΟΧΤ 


Για να βρεθι ο αχέρεος, όταν δίνετε ο αρίµος, πυ αντιςτιχι 
µε ένα µέρος αφτυ τυ αχερέυ, χε δίνετε το χλάζμα, πυ δίχνι, τί 
µέρας πυ ακερέυ αποτελι ο Ἀομένος αριδµος, πρέπι το δοµένο 
αριὓμο να τον Ελατότυµε τόσες φορες όςες µονάδες περιέχι ο αριὺ- 
µιτις τυ χλάζματος, πω παραςτένι µέρος τυ αχερέυ. Το εκςαγό- . 
µενο, πυ βρίςχυμε, πρέπι να το αφχείυµε τόσες φορες; όσες µο- 
νάδες περιέχι ο παρονοµαςτις τυ (διυ χλάζματος, 


Χ. ΠΟΛΑΠΛΑΣΙΑΖΜΟΣ ΑΠΛΟΝ ΚΛΑΖΜΑΤΟΝ. 


6 1. Πολα- 1. Ένα αφτοχίνιτο χκοδέβι ΧΥ βενζίνα 
πλαςιαῖμος] ἍΊια να διατρέχει 1 χμ. 

κλάξµατος Πόκα Χιλιόγραµα βενζίνα χριάζετε, αν έχι 
επι ακέρεο| να διατρέχει 6 χΗ; 


αριῦµο. Ασε Σθ 1 ΧΜ. δρόμο Ἰριάζοντε τμ, 


/{ 4 ΄ { 
«το δέφτερο ἆςανα τν, επίςις «το τρίτο, «το τέταρτο, «το πέμπτο 
η : { κ 4 
κα το έχτο χιλιόμετρο ὃα χριαςδιαποτ. ΧΥ. 
. σι αμ αν νεος 
όλ : ντ Ἕπν πο 
Το όλο χράζονε, τι Τε τν νπτς 
ἴτε 4--- 
5 ΧΥ. 


κο. 
μις ανανχαζόµαςτε τον χλαζματικο αριµο - να τον επανα- 


.λάβυμε ϐ φορες ὁς προςὈετέο, ἴτε να αφκείςυµε τον χλαζµατικο 
-. αριὓμο τ΄ ϐ φορες, πυ ίνε το ἴδιο πράµα. 


Ο. πολαπλαειαζµος γράφετε πιο «ἴντομα: 


4,ς. 3 


ὅ τὰ : 
Ν ' 108 


Λι 


Έχυμε περίπτοςι πολαπλαειαζμυ χλάζματος επι αχέρεο αριῦμο. 

Για να πολασπλαφιάςυµε κλάξμα επι ακέρεο 
αριῦμο, πρέπι να πολασπλακιάσυµε τον αριῦμιτι 
επι τον ακέρεο αριῦμο, κε το εβριςκόµενο σα 
να το διερέςυµε δια τυ ποσα 


α πι 
Άς Ἰράπευμε αφτον τον κανόνα µε μας εν "πντ-- 


ὂ 


2. Ας λίυµε τα παραδίγµατα: ην το το ολ. --.ῇ, 


όσες η. Τα, 


0 ο αδδνος αφτος δε χριάζετε ιδιέτερες επεχςι]ίεις. 
Διβρόντας τι µονάδα «ε Ἱ µέρι χε έπιτα επαναλαβένοντας χάθε 
µέρος φορες, Εχτελύμε διο αµιβέα αντίδετες πράκεις χε Χςανα 
βρίςκυµε τι µονάδα. 

ϱ)-- «Τ-- 4. 


Διερόντας το 4 δια τυ Ὅ χε πολαπλαςιάζοντας το εβριςκόμενο 
Επίεις επι "., βρίσχυµε χζανα τον αριὓμο 4. 
ῬΣιμίοςι. Όταν έχυµε γα πολαπλακιάςυµθ χλαζµατιχο αριθ- 
µο Επι ακέρεο, ἰςον µε τον παρονοµαςτι το κλάζματος, «το Ὑινόμενο 
βρίςκυµε αριθµο, «ο µε τον αριῦµιτι τυ χλάζματος. Σε παρόµιες 
περιπτόςις πρὲπι να ιποδίκςυµε το Εκςαγόµεγο αµέςος. 
- κ 1 { { 
3. Ένα αφτοχίνιτο διατρέχι 10-µ «το δεφτερόλεφτο. Πόςι 
απόςταςι διατρέχι «ε 1 λεφτο; 

Για να λίςυμε το πρόβλιμα αφτο πρέπι να πολαπλαειάυµε 
τον µιχτο Επι τον αχέρεο. Τον πολαπλακιαῖμο αφτο μπορύμε να 
τον χάνυµε µε διο τρόπυς. 


1) 10. 60 -- 10: 60 -|--ν μα -θ00 -ἴ-- - 
--000-1-30-- 650 µ. «το τν. 


Ἐδο εµις πολαπλακιάςαμε επι θ0Ό χοριςτα τον αχέρεο αρινµο 


--600 --τ-- 


ἴχε Χοριστα τον χλαζματικο αριθμο. 


1 5ἱ : 
το στος ----ι 3 τες ) ] ο 9 τς 0 . 
9) 10 Ἔ 60 ν 60 0 --- θὰ Μ «το λεφτο 


Στιν τελερτέα λίςι Θµις, πριν χάνυµε τον πολαπλαςειχζµο. τρέ- 
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πςαµε τον µιχτο αριμο «ε χαταχριςτιχο χλάζμα χε το πολαπλα- 
σιάςαµε Επι τον αχέρεο. 
τά 
κ ὀοα πω 
Για να βρύμεβ το τελικο οκσα[όμενο «το παράδιγµα αφτο, 
πρέπι να κάνυμε απλοπίιι, διλ. να διερέευµε τον αριῦµιτι χε τον 


παρονοµαςτι δια 4: 


4. Ας πάρυµε ἆλο παράδιγµα: ο. 


Ο. πολαπλαειαζμος επι αχέρεο αριὸµο (νε 


5 2. Πνά απλοπιµένι 'πρόςδεςι. 

προβλίµα- Πολαπλαειάζντας επι αχκέρεο αριὓμο, αφ- 
τα λίνυν χςένυμε τον δοµένο αριθμο τόςες φορες, όςες 
με τον σο- | μονάδες περιέχι ο πολαπλαςιαςτις. 
λασλαςσια- Ας Εχςετάκυµε τόρα. πιά «ιµακία έχι ο πο- 
ἵμο επι 


ε λαπλαςιαζµος επι χλάζμα. 
κλάεμα. Ί. Ένα μέτρο «ιδερένιας τενίας ζιί- 
ωαρνλ, ζι 15 ΧΥ. Πόςο ζιγζν: 1) 2µ, 9) 5µ, 
8) µ, 92 µ; 

πας α παράςταςι τυ πολαπλακιαζμ» µε γράµατα {νε: αἲ--ᾳ, 
όπυ ἆ χε ὃ ἵνε παράγονες,  "ἐνε γινόμενο. Ας λίςυµε το πρόβλιµα 
αντικαταςτένοντας τα Ἱράματα µε αριὓμυς. Στιν παράςταςι πρέπι 
να αντιχαταςτίσυµε το ᾱ µε τον αριῦμο, πυ «ιµένι το βάρος 1 µ 
«ίδερυ) στι δέει το ὃ πρέπι να βάλυμε τον αριὓμο, πυ δίχνι πό- 
«α µέτρα έχι ι τενία. Το Ἰινόμενο δίνι το βάρος τις τενίας. 

οκ Ὁ 9) 19. 0--19:8--, 


Ε αᾷ 4) ο ... 


ϐ) 19:0--19:-.-- 
3 8 


Σ) ὁλές αφτες τις περιπτόεις µας Ῥόδικε το βάρος ολάχερυ τυ 
µέτρυ, χε ζιτύαμε το βάρος τις τενίας, το μάκρος τις οπίας έχι 
διαφορα απο το ολάχερο μέτρο. Το µάχρος αφτο µπορι να (νε πε- 
ριότερο τὺ ενος µέτρυ {ἴτε να αποτελι ένα μέρος-τυ. 

Θα ἴταν άςχοπο «τι λίςει το προβλίματος 1 να χάνυµε πολα- 
πλακιαζμο χε στι λίςι τον ἆλον περιπτόςεον να οχεφτύµε να χά- 
νυµε ἁλι πράκει. Τι’ αφτο χάθε φορα, όταν µας δίνετα αχέρεος, χε 
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Ἱπρέπι να βρύμε µέγεὂος, πυ να ἵνε µεγαλίτερο τυ αχερέυ ἴτε να 
αποτελι µέρος-τυ, ὃα χριειµοπιίσυµε τον πολαπλακιαζμο. Έτει ο 
πολαπλαςιαζµος επι χλάζμα µας οδίγι «τιν έβρεςι τον μερον Το 
αχερέυ. 
Ἶας λίυμθ προβλίματα Τι όλες τις παραπάνο περιπτόςις: 


Ώ 19.9 -- 34, 9) 19: ὅ--θ0. 
Άφτες ι λίεις ὂε χριάζοντε επεκςιῄΐεις. 
ι. 1 : ν 
ϐ) Το βάρος ΜΗ αποτελι -; του 13 χΥ. Ας βρόμε το”; τον 


12 ΧΥ' το : τον 19 ΧΥ ίνε 8 ΧΥ. Παραπάνο ίπαµε, πος το πρόβλι- 
µα λίνετε µε τον πολαπλακιαζµο τυ 15 επι το ᾱ διλ. 19: 


4) Να πολαπλαςιαςῦι το 12 επι 2 τ Άφτο «ιµένι τοι{2 να 
το Απααλάβυµε 3 φορες χε να προςῬέςυμε αχόµα χε το µίο τὸ 19. 

1212-34, 19:16 1 .---34--6--50. 

Άλος τρόπος. Ας τρέπευµε τον ὃ π σε κχαταχριςτικο χλάζμα 


, 6 1ο" 
πε ας πολαπλακιάκυµε: 133 ο ο αντες 90, 


Με τον πολαπλασναζμο επι κλάξµα βρίςκυµε ένα 
ίτε κάµποςα µέρι τυ πολαπλαςιαςτέυ. 


Ἐπιδι τον πολαπλαειαζμο επι χλαζματικο 


| δ 5. Πολα- αριὸµο τον χάναµε έτει, όπος χε τιν ἑέβρεςι τὸ 
πλαςσια- µέρυς τυ αχέρευ, Ίι᾿ αφτο χορις διςχολία μπορύ- 


η 
Έμος Επί | µε να διατιπότυµθ τον χανόνα τις έβρεεις τυ 
πλάξµα. | γινοµένυ χατα τον πολαπλαςιαζμο επι χλάζμα. 


ο .Πολαπλαθιαῦμος κλά- 
ἕματος ἐπι κλάσμα. Ί. Να πολαπλαςιαςῦυν ος 


τς ασ. 
; πο πυ π-. 
Αίςι, Βρίςχυμε τα ο 
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κα. 4 αι ϱ 8 3-5 
1) το ---πτυ-- ὃα νε -----ὃ τα π- τυ -- ὃαᾳ (νε τ--" 
ο) ο ων ον 


Όστε: 


Για να πολαπλαριάςυµε κλάξµα επι κλάξμα, πρέ-- 
σι το γινόμενο τον αριῦμιτον να το διερέσυµε δια. 
τνὺ γινοµένυ τον παρονοµαστογν. 
προ πινο 
ὁ ατα» 

.Π. Ενας ασπ᾽τυς παράγοντες ίνεακέ- 
οεοςίτε μιχτοςαριῦθμος. 

2. Να βρεδι το Ἰινόμενο τυ ὃ κ 10, 


Με γράµατα δᾶχυμε: 


λές δἱ 1ος ὄδ]ρς 1 δν 
| : 8 8 8 8 4 
κε 8] --Ὁ 
4 
Στιν περίπτοςι αφτι µετατρέπςαµε τον µιχτο «ε χαταχριςτικο. 
κλάζμα χθ πολαπλαςιάκαμε το χλάζµα αφτο επι τον αχέρεο. 
Θα µπορύςαμε να χάνυµε τον πολαπλαςιαζμο χι αλιος: 


1 1 1 10 
αδ.10-- η ο κοιν. 
| θὰ. σα οκ σος 10 --- 50 Ἡ 

-- Δῃ 2 81 
πι ο. 
3. Να γίνι ο πολαπλαςιαζµος: κ. 


Λίει ανα πα. 8 ο ος 
ο. 8 δ 
Ίο Ἡδο χκάνα τον πολαπλαςιαζμο επι χλάζμα, τον Ὀεορύμε αν’ 
έβρεει τυ µέρυς τυ αχερέυ χε Ύι αφτο πολαπλαειάζυμε τον αχέρεο- 
επι τον αριῦμιτι τυὺ δοµένυ χλάζματος χε το Ἰινόμενο διερύµε΄ 
ὃια τυ παρονοµαςτι τυ {δω κλάζματος. 
Παραβάλοντας ἄφτο το Ἰινόμενο µε το Τινόμενο 
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ὃα δύμε. πος τα γινόμενα αφτα {νε ἰςα, δι. χατα τον πολαπλα- 


«ιαζμο αχερέυ αριῦμυ επι χλάζμα, μπορύµε να αλάκευμε τι «ια 


πον παραγόντον. 


εν ὃ 
4. Να ΄πολαπλακιαςτυν ὃ ᾿ ., 


πι. Κε ν διο παράγοντες ίνε μιχτι 


φαρονιυμι. 
ο: 5. Να πολαπλακιαςτυν .. ι 


ΑἉίοις ΑΡ ο να δν μασ απ ας, 
-.ἳ 2 οἳ 2". οἳ 215 6 6 

το Για να πολαπλαςιάςυµε µιχτυς αριΏµυς πρέπι 
να τρέπςυµε τον καδένα-τυς σε καταχοιρτικο 
βιλάξμα. 

1νΝ. Πολασπλαςιαξμος κλάξματος επι 
αριθμο, ίςον µε τον παρονοµαστι. 

6. --9----ᾱ --δ. 

υ] 9 

Οταν πολαπλαριάξυμε κλάξµα επι αριῦµο ἴρο 
νε τον παρονοµαςτι, βρίςσκυμε αριθμο ίσον µε τον 
αριῦμιτι. 


το γε 
14 


Σιµίοςι, Ας «ιγκρίνυµε τα γινόμενα: 


1) 18. ᾱ -- δ4, 4) 18.---θ, 

9) 18: 5 -- 86, δν ωρα οσα 
4 - 4 2 2 

ϐ) 18: 1 -- 18, ϐ) 19ο τα δς  οκα., 
5 ο πς ὅ 


Ἠλέπυμε, πος το Ξκςαγὀµενο «τα δίο πρότα παραδίγµατα ἔνε μεγαλί - 
308. 


τερο απο τον πολαπλαειαςτέο, «το τρίτο (νε ίσο µε τον πολαπλαςιαςτέος 
χθ στα επίλιπα. ίνε μικρότερο τὺ πολαπλαςιαςτέυ. 

Όςτε, χατα τον πολαπλαςιαζμο επι Χίριο χλάζμα το Ἰινόμενο θᾶγε 
μικρότερο απο τον πολαπλαςιαστέο. Τι᾽ αφτο δεν πρέπι να νοµίζυµε ότι 
πολαπλαςιαζμος σιµένι πάντα άφκςιςι, Ὁ αριὺµος αφκεένι μονάχα, 
όταν πολαπλαςιάζυμε επι πολαπλακιαςτι μεγαλίτερο τις µονάδας, εὖο απο 
τον πολαπλαςιαζµο επι χίριο κλὰζμα ο αριΏµος ελατόνοτε, 


ΧΙ. ΔΙΕΡΕΣΙ ΔΠΛΟΝ ΚΛΑΖΜΑΤΟΝ. 


861. Ἀμιβέα | Οριᾶμος. Διο αριθµι ογοµά- 
αντίςτροφι | ὅὃοντε αµιβέα αντίςτροφι, αν δίνυν 


αριόμι. γινόμενο τι µονάδα. 

Να βρεδυν ι αντίςτροφι αριὺμι τον: ὔ", 2. 
πάς η 5 ας 
κ. αι  Ιδ 


/ 


Δςι. 0 αντἰςτροφος αριὓµος τυ ἨΤ {νε το ο επιδι 7᾽ ς -- 1. 


Ὁ αντίστροφος αριὓµος τυ 2 [νε το ο επιδι ας Ξ5]. 


3. 5. . το κ ος . 


οι | 0ο 
1ο) 
οο ἱςι Η» 


2 2» . το  ὃ ο 


Αν µας δίνετε ένας οπιοςδίποτε αριὓµος 0, τότε τον ἀντίςτροφό-τὺ 
| 1 α 
αριὓµο. πρέπι να τον παραςτίκυµε:---.' Για το χλάζμα ο ἀγήίςτροφος 
ὐ | 
αριῦμος ὃδᾶνε ὡ ον ὃν 
β 1 διέρεςι ίνε πράκςι αντίςτροφι µε τον πο- 
δ 2. Διέρε- λαπλακιαζμο, Με τι διέρει, απο το Ἰινόμενο 
ον δια διο παραγόντον χε απο τον ένα παράγοντα 
Ἀλάσματος. βρίέχυν τον ἆλο παράγοντα. Ἐτει. αν το δοµέ- 
σσ νο Ἱωόμενο ἴνε 80 χε ο ένας παράγοντας 40, 
τότε µε τι διέρει α βρύμε, πος ο δέφτερος παρά]οντας Όα {νε 
το 2. 


Με τον ἴδιο τρόπο βρίἰςχυμε µε τι διέρει το δέφτερο παρά- 


Ίοντα χ8 τότε, όταν ο πρότος παράγοντας παραςτένετε µε χλάζμα. 
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ᾱ- νι -ο 


Ο. διερετέος (διλ. το Ἰινόμενο) ιεύτε µε 9, ο ένας παράχον- 
πας (διερέτι) µε τ ο ἆλος παράγοντας (πιλίκο) πρέπι να βρεῦι. 
Αν τον παραςτίυµε µε το Ἱράμα «, τότε ὃα έχυμε: 

ο] 6] 1 


πλ τσσας, «κα .. κ μα να προ 
δι 3, . ᾿ . : 8, το δ'4Ξ-1 


Το πρόβλιμα αφτο͵ καταλίγι «α Ύνοςτο πρόβλιμα, «τιν έβρεςι 
αχέρευ απο ἕνα µέρος-τυ. 
Απο τιν ἁλι µερια αφτος ο άγνοςτος παράγοντας 3 ίνε πιλίκο 


τις διέρεεις τυ Ὁ δια .. διλ. Ὁ εσοι Όςτε, βρίσκοντας τον αριθμο 


12 απο τος ο. πο χε ο ανω, το πιλίκο τις διέρεςις - ϱ- 


Ὃ 8 . 8 Ὀ / { / ο ζ 
ο ον 12) μ) ἆλα λόγια το πρόβλιμα τις διέρεεις δια χλά- 
Ἅματος µας έφερε στιν έβρεςι τω αχθρέυ απο ένα µέρος-τυ. 
Ας χάνυµε χε ἆλο παράδιγµα διέρεςις. 
2. Να βρεθι ο άγνοςτος παράγοντας απο το Ἰινόμενο χε τα 


Ὕνοςτο παράγοντα. Το Ἰωνόμενο-». Ο. Ίνοςτος παράγοντας Ὃ. 
Λίςι, Ας παραςτίσυµε τον Ύἤνοςτο παράγοντα µε το Ἰβάμα 4. 
θἄχυμε: 


ῄιτόντας να βρύμε το όλο απο το µέρος, βρίσκυμε: 
ὃν "η. ο. 


{-- δω, 
νὰ, 9: 8 19 10 


Λίνοντας το παράδιγµα αφτο, εχτελέςαμε χε πάλι διέρεςι, Επιδι 


ν { ο. 3 { 8 
:Ἄρίκαμε τον ἄγνοςτο παράγοντα «Ό, Χςεροντας το Ἰινόμενο ο χΕτον 


͵ ͵ ὅ 
ἆλον παράγοντα: 


ες με ο α 
Γραφι τις λος: σος 
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« [ο 
ε Ὅοα. 


ῄιτόντας τον αχέρεο απο το μέρος-τὸ, βρίςχυμε τον ἀάγνοςτο 
παράγοντα απο το Ὑινόμενο χε τον Ύνοςτο χλαζματιχκο παράγοντα, 
Ζάνομε πράχει αντίςτροφι µε τον πολαπλαςιαζμο, διλ. διέρεςι. Στα 
παραδίγµατά-μας, αφτο ἴτανε διέρεςι δια χλάζματος. 


6) 15 
8. Να βρεθι το ὤ, αν ης 
"Λέςι. Για να βρύμε ς 0 πρέπι να χάνυµε διέρες:; 
165 ὃ 
αν πας πε. 
) . ο) -ᾱ 


πράγμα, πυ νε το ίδιο, να βρεὺι το ὤ απο τα΄ µέρι-τυο. { τελε- 
φτέα πράχςι δίνι: 


ο ρω 
9.3 
3 


15 
ο εχτελύµε πολαπλαςιαζµο ον 
Ὁ πολαπλαςιαῦμος δίνι το ἴδιο εχςαγόµενο;: 


. 16 
:. Αντι να διερέςυµε τον ρα δια 


ον 


πώ τν 
3 


Σμίοςι,. Ι διέρεςι δια κλάζματος χεο πολαπλαςιαζι µος Επι χλάζμα 
αντίςτροφο τυ όν δίνον τὰ ἴδια εκςαγόµενα. 


--ε 10. 


8, ὅ 

4. ἾΝα ἨΤίνι ι διέρεςι σεν ὃν 
α ᾱ 5 8 8 τ 
ΔΛίςι --:--ξαω --αξ-ι, ας ------. 
κα ος με 4 45 


Ν ζ] 
Αν αντιχαταςτίςυµε τι διέρεςι µε πολαπλαςι ο επι χλάζμα. 


μὴ { ΄ ΄ ὃ ο τ { 
αντίςτροφο µε το διερέτι, ὃα έχυμε: σος τος : Τ απάντιει (νε 


Για να διερέσυµε έναν οπιοδίπονε αριῦμο δια 
κλάξματος, πρέσι να τον πολαπλακιάςυµε επι αριὺ- 
μο, πυ να ἵνε αντίστροφος µε το διερέτι. 


Ἐραθί µε τα ράματα: ο θα 
ῥαφι µε τα Ἰράματα ο ο ο στρ 


Η11 


μας Με 

| 6 8. Διέρεοι 1. Να βρεὺι το πιλίκο ο. 
οπιονδίπο- πα ρα τών 
τε ακέρεον ο πο αν οι ολ οί 
κε κλαῖμα- 2. Να βρει το πιλίοιἼθ- πώς 


τικον 
αριῦμον. | 


8. Να βρεῦι το πιλίκο: 6 το) εαβν- τομ, 
4 9 


; ὸ 1 ὃ 
4. Να βρεδι το πιλίχο: ὃ εώ 1 ον 
ον έςι. Ὦδο έχυµε περίπτοςι διέρεεις μιχτον αριθµον. Προτυ 
να αρχίυµα τι διέρεςι, πρέπι να τρέπευµε το διερετέο χε το διε- 
ρέτι «Ε χαταχριςτιχα χλάζματα: 


8 4 ὃ 4 ος 21 1 
2, ὃ 2, ὃ 935 9 
: ὃι - ο ττ-. πο ο ορ κε ρα 
ο πα. ρροςοτντ ος στην 


Στο τελεφτέο παράδιγµα διερέαµε χλάζματα οµόνιμα. Το ἰδιο | 


Εχςαγόµενο Όα έχυµε, αν διερέςυµε αµέςος τυς αριµιτες, χορις 
να πάρυµε ιπ᾽ όπειν τυς έευς παρονοµαςτες. 

]. Οταν έχυµε να διερέςυµε µιχτυς αριῦµυς, ἵνε 
ανάνκι τυς µιχτυς αριῦµυς να τυς τρέαπςυµε ςε 
καταχριστικα κλάσματα. 

Η. Οταν έχυµε να διερέςυµε διο οµόνιμα κλά- 
ἵματα, πρέπι να διερέςυµε μονάχα τυς αριῦµιτες 


παραλίποντας τὺς παρονοµαστες αφτον τον κλα- - 


Ἑμάτον. - 

ΠΙ. Οταν έχυμε να διερέςυµε κλάξµα δι’ ακε- 
ρέυ αριῦμυ, πρέπι να πολαπλασιάσυµε επι τον 
ακέρεὀο τον παρονοµαρτι τυ κλάξματος, χορις να 
αλάκςυµε τον αριῦµιτι. 


Σιµίοςι. Πρι απ᾿ τον τελικο πολαπλαςιαζμο πρέπι γα κά- 
νυµε απλοπίιςι «το χλαζµατικο εκςαἸόμενο, πυ βρίςκυµε. 


κε ν ρα δα Ἡ 
6. πο ο -- νε ανν 


ϱῦ ὅ 2.4 δ'Ι 


| δια 80 χε ὃα έχυµε: : 


Σιχνα κάναμε διέρεει χατα τι λίςι διαφόρον 
προβλιμάτον. Μα μονάχα τόρα, όταν μάδαμε 
να διερύµθ χλάξματα, μπορύµμε να ιποδίχςυµε 
όλες τις περιπτόςις, στις οπίες ἸΧβιςιμοπιόμε 
τι διέρεει, όταν έχυµθ να λίυμε προβλίµατα. 
Ένα απο τα χιριότερα προβλίματα, πυ λί- 
νοντε µε διέρεςι, (ν8 χε το πρόβλιμα τις έβρεςις θχίνυ τυ αριόµυ, τον 
οπίον παραδέχοντε Ίια αχέρεο, «ἴμφονα µε το δοµένον αριθμο, πυ 
(νε µεγαλίτερος { µιχρότερος το αχερέυ. 

Ι έβρεοι τυ ακερέυ αἀο το δοµένο µέρος-τὺ λί- 
νετε µε τι διέρεςι. 

Ας απαριὺµίκυµε τόρα όλα τα προθλίµατα, τα οπία λίνυμε µε 
τι διέρεςι. 

1. Απ᾽το Ἰινόμενο ὃιο παραγόντον χα έναν απ᾿ αφτυς να βρε- 
ὃι ο ἆλος παράγοντας. 

2. Να διερεδι ο αριὓµος «ε χάµποςα ίσα µέρι (διέρεςι δια αχερέυ). 

3. Να βρεδι ο αχέρεος, όταν δίνετε ένα µέρος-τυ χθ ο αριθµος. 
πυ δίχνι πιό µέρος τὺ αχερέυ ένε αφτο. 

4. Να «ινκριδον δίο αριὓµι. Να µάδυµε, χατα πόςες φορες ο 
ένας αριµος {νε µεγαλίτερος ίτε. μικρότερος τω ἁλυ, ἴτε πιό µέ- 


δ 4. Προβ- 
λίµατα, πυ 
λίνοντε µε 
τι διέρεςν. 


4 ρος ενος αριῦμυ αποτελι ο ἆλος, αριόµος (να βρύμε το λόγο τον 


αριὸμον). 

Ας «ταµατίςυµε αχόµα «το Ἰελθφτέο ζίτιμα. 

1. Θέλυμε να µάδυµε, πιὀ µέρος το 80 αποτελι το ὅ. 

Το πρόβλιμα μπορύμε να το λίυμε έτει: ας µάδυμε, πόςες 
φορες το ὅ περιέχετβ «το 50' γι αφτο διερύµε το 80 δια τυ 
ὅ χε βρίςχκυµε το εχςαἸόµενο: ϐ φορες. 

Αποδο «ιµπερένυµε, πος το ὅ αποτελι το -- το 90. 


Το ίδιο πρόβλιµα µπορύμε να το λίυμε µε τι διέρει τυ ὅ 


2. Ένα αφτοχίνιτο µπορι να χυβαλίςι σπα φορτίο. Μα χυ- 


" ῃ ῃ 1 / ῃ | / Φ 
Βαλάι βοναχα 1πτ. Πόςο μερος τις ολιχις φορτοτικις-τὺ δίναµις 


πίρε το αφτοχίνιτο; φ 


8 Ποποφ, Αριθµιτικι ὅ-ις χε θ-ις τάχιςις. 119 


Ἁίας. τς αρόβλιμα νετε µε τι διέρεςι: 
11 τε. οι οσα ο. 
ο ο ο δα 


Ἠρέπι να ο ναν αόμα µια «πυδέα παρατίριςι για τι λίςι τον 
προβλιμάτον με τι βοίδια τις διέρεεις. Ας εχςετάςυµε όμος προτί- 
τερα διο παραδίγµατα. | 

Ὁ, Για 4 5 ΧΥ ζάχαρι πλιρόςανε 


χιλιόγραµο; 
ος τς άς αώὰ, -ᾱ 
Ἐδο το Ὃ.. ίνε μικρότερο τυ διερετέυ. 


αι Ὁ, : ; 
7-- ρύβκ. Πόςο ακςίζι το 
α΄ ΡύβΑ. Πόκο 


4. Για ᾱμ λαςτιχένιυ «ολίνα ο ώαεν "5 ρύβλ. Πόςο 


αχείζι 1 µ τυ «ςολίνα τύτυ; 
. 8 8ὃ , ὃ 
ο ο τσκ ον μα. 
ο ο τα ρύβ 
Ἐδο το πιλίκο (νε μεγαλέτερο τυ διερετέυ. 
δ. Ας εινκρίνυµε αναμεταχεί-τυς τα αχόλυδα πιλίκα: 


19 : ὃ--- 4 (το πιλίκο ἵνε μικρότερο τὺ διερετέυ), 

12: 1 --- 12 (το πιλίχο ἰνβ ίςο µε τον διερετέο). 

12: --ᾱ (το πιλίχο (να µεγαλίτερο τὺ διερετέν). 
Σιμίοςι. Κατα τι διέρεςι δια χίρυ αλάζµατος βρίσχυµε πι- 

λίκο μεγαλύτερο το διερετέυ. Κατα τιν διέρεςι δι᾽ αχέρευ αριθµυ, πυ 


ίνε μεγαλίτερος τις μονάδας, ίτε κατα τι διέρει δια πια 
χλάζματος το πιλίχο (ν μικρότερο τυ διερετέυ. 


5 δ.Ι πανό- πιδι ι πρόςῦεςι κά ο πολαπλακιαζµος τον 
γες πρός- χλαζµατιχον αριὓμον χαταλίγι, όπος έχυµε δι, 
εκ ιψὰ "στιν πρόςθεςι χε «τον πολαπλακιαζμο τον ακξ- 
οιαῖμυ ις- | Εν αριὓμον, Ί αφτο ι βαςιχι νόµι τις πρός- 


χίυν κε για ὃεσις χε τυ πολαπλαειαζμυ, πὸ επαλιθέβυν για 


τυς κλα- τς αχέρευς αριδµος, ιςχῶν χε Ίικ τυς χλα- 
ἅματικυς ματωυς αριµυς. Άφτο μπορύμε να το Εχς8- 
αριΏµυς. λένχευμε πάνο «ε παραδίγµατα. 
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Παράδι Ίμα. Ας χάνουμε τιν πρᾶκςι τις 


δ 6. Πιο παράςταςις µε νι 
πολίσπλοκο 6ρ 6 Τ6 
”. ο ----ὂ δρα στο ται τς ---- 
παράδιγµα ο ο πρ ποτ. ρλο- 10 
;πράκοις µε Δ ἱ σι. Αντικαταςτένυμε τιν εν, τιµι τον 
{κλαξματι- σον ο. 
; φυς αριὺ- | 6:90--- 
. | Ἱ-- 8 
4 ἱ μυς. τὰ τς 
6 ρ. Τ6 
ας ο ων 
Ἱρέπυμε τὺς µιχτὺς «6 χαταχριςτικα χλάζματα. 
2 
. 
Ἄτπεταπτας τό 
πο ο 


Ὠχτοελύμε πις πράκςις, 


Ἠράφυμε χοριςτα το διερετέο ο νανης διέρεςι αφτυ τυ χλάζματος 


τε όλυς τος ἆλος αριΏµυς τιν αντικαταςτένυµε µε πολαπλαςιαζμο επι τος 
αντίθετυς αριΏμυς: 
6: 92’7:9"10 


8:21 :49:τ6 

Απιλοπιὺμι: 
6:95:7:6"10 46:10 00 Γι 
9:91:49:716 8 τπτ. 3809 το 


Σιμίοςι. Όταν κάνυµε τις πράκεις, πρέπι πάντα να αρχεςτὺ- 
5ε μὲ µια Ύρᾶμι τυὺ κλάζματος, αντικαταςτέγοντας τος κλαζµατικος 
πριΏμυς «τον αριθµιτι χθ «τον παρονοµαςτι µε αριθµυς, πυ περιέχουν 
ὅτον αριθµιτι πβ «τον παρονοµαςτι μονάχα αχέρευς αριθµυς, 


ΧΙ. ΔΕΚΑΔΙΚΛ ΚΛΑΖΜΑΤΑ. 


Ο τρόπος, µε τον οπίο Εµις απανχέλυµε χε 


| ὃ Ι. Άπαν- 


᾽ γράφυµε τυς αχέρευς αριῦμυς, ονοµάζετε δε- 
φελία κε καδικο οίσοτιµα αρίῦμιοις, Επιδι κάθε 
Υθαφι τον | μονάδα τις ανότερις τάχεις «το «ἰςτιµα αφτο 
δεκαδικ Ον | περιέχι 10 µονάδες τις Ίιτονιχις κατότερις-τά- 
κλαξβµάτον. | ας: ι µια χιλιάδα (ν 10 φορες μεγαλίτερι 


| απο τιν εχατοντάδα, ι εχατοντάδα (νε 10 φορες 
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µεγαλίτερι τις δεκάδας, ι δεκάδα δέχα φορες μεγαλίτερι τις μονά- 
ὃκς, τιν οπία ονοµάζυμε απλι µονάδα. Ἔον τρόπο αφτο το 
«χιματιζμὺ τον µονάδον -τος λογαριαζμύς-μας, μπορύμε να τον 
επεχτίνυµε κ «ε χάµποους αλαζµατικυς αριὓµυς µικρότερυς απο 
τι µονάδα---«τα ονομαζόµενα δεχαδικα χλάζματα. 


Οοιζμος. Δεκαδικο κλάσμα ονοµάξετεο͵ λα- ΄ 
ἕματικος αριῦμος, τυ οπίυ παρονοµαςτις ἵνε ο. 


αριὸµος 10, ίτε τν δίναµι τυ πμ ον 
ο ρε κκ; ος πα ον 
σον 1. κλαζµατιχι αριµι: ος τν ο εοσα 4 
Ὅματα: έτει το ὃξχαδιχο χλάζμα {νε µια περίπτοςι το ςινθιζμένο 
(απλυ) κλάζματος. ; : 
Άς πάρυµε το μέτρο (ςχ. ὅ)., (ποδιερεµενο «θ΄ σαντίµετρα, Ας 
παραδεχτύµε το μέτρο ια µονάδα. ας 7 
Διερόντας τι µονάδα «ε 10 µέρι, βρίσκυµθ το ένα δέκατο τις 


µονάδας: ον διερόντας το δέχατο «ε δέχα ία µέρι, βρίσχυµε το 


1 ͵ 
εχατοςτο τις µονάδας: .. Παρατιρύμει πος τα δεχαδιχα κλάσματα 


έχυν τιν ἴδια σχέσι µε το δεκαδικο «ίςτιμα τις αρέόμιςις, Αφτο 
οδίγιςε τος ανθρόπυς «τι σχέπει, πος µπορύνε τα µερι ἄφτα να τα 
χράπευνε Χορις παρονοµαστι, χθ μαλιστα, ε τιµι 18 ε ονοµαςία 
χάδε δεχαδιχυ κλάζματος ορίζετε απο τι ες, πυ πιάνι ο αντί- 
ςτιχος αριθμος. 

Απο τις [διόττε τυὺ 
δεχαδιχυ «ιςτέµατος «ιµπερέ- 
νυµε, πος τα δεχαδικα µέρε 
πρέπι να βρίςχοντε δέπλα /Ε 
στα δεχεια τις µονάδας, επιδε 
πο ένα δέκατο (νε 10 «φο- 
ρες µιχρότερο απο. τι µονάδα. 
Μένι μονάχα να ὙΧορίυμε το αχέρεο µέρος τυ αρῶμυ απο το 
χλαζμχτιχο. ΆΑφτο Ἰίνετε µε τι βοίδια τις ιποδιαςτὀλις. 

Σίμφονα μ᾽ αφτον τον τρόπο ας Ἰράπυμε ένα παράδιγµα, τά- 
«ερυς ακέρευς χε οχτο δέκατα: 41. -- 48. 


Αν ὃα Ὀέλαμε να γράπευμε «το δεκαδικο «ἰστιµα αριθμο, πο 


περιέχι χε εχατοςτα µέρι, τότε ὃα (ταν. ανάνχι τα εχαταςτα να 
) . 
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τα γράπευµε δίπλα χε ὄεκεια «τα δέχατα. Ττειλιπον τα δέκατα 
µέόρι ὃα πιάιν τι πρότι Όέε «τα ὄεχεια ἵςτερα απο τιν 
εποδιατολι, πυ ὙΧορίζι τις τάχεις τον αχέρεον µονάδον απ᾿ τις 
πάχεις τον κλαζματικον µονάδον, χε τα Έκατοςτα Όα πιάςυν τι δέ- 
ώτερι δέςι «τα δεχεια απ’ τιν ιποδιαςτολι. Π.χ.: 


Με τον ἴδιο τρόπο εκςαχολυῦον τι ραφι τον χιλιοςτον, δεχάχις 
Χιλιοςτον χε τον ἆλον πιο µιχρον δεχαδιχον µερον τις µονάδας. 

Γιά τιν αντιχατάςταςι τις δέεις τον µονάδον, πυ λίπυν, χριςιμο- 
πιόµε «το δεκαδικο «ἰτιμα το µιδενιχο, πυ το βάζυμε ςτι δέςι τις 
αντίςτιχις τάχεις. Έϊτει χριειμοπιύµε το µιδενικο κε χατα τι Ίραφι 
τον ἂεκαδικον κλαζµάτον. - 

Παραδίγµατος χάριν, χατα τι Ύραφι τὸ χίρυ χλάζματος, βά- 
ζωμε µιδενικο στι Όέει τον αχέρεον µονάδον. Διλ. γράφυµε 0.8 
αντις τὸ χλάζματος ας. 


"Άς δόςυµε παραδίγµατα τις χριςιµοπίιες τυ µιδενιχυ χατα τι 
χβαφι τον δεχαδιχον χλαζμάτον: 


ἃθί,. 5-06. -ᾱ- 061. οωωκσό, δρα, 
το 100 100 100 

ον 0004, -ᾱ------0,099, 

4000 1000 

56.016 δν  ϱ709, 905-303... 906.409, 

1000 1008 1000 


Ἄς ςινοπείςυµε όλυς τυς κανόνες τις παράςταςις τον ὄεχαδιχον 
αλαζμάτον: | 

ἕαζα τι γραφι τον δεκαδικον κλαξμάταν χορί- 
Ἑυν µε νποδιαςτολι το ακέρεο µέρος απο το κλα- 
Ἐματικο. Αν ι ακέρεες µονάδες λίπυν, τότε στι δέ- 
οι-τυς βάξυν µιδενικο. Τα ποιφία, πυ παραστένυν 
τος αριῦμυς τον δεκάτον, τα γράφυν οτιν πρότι 
Ὡόρι οτα δεκοια τις νποδιαςτολις, τα ποιφία τον 
«κατορτον τα γράφυν στι δέφτερι δέςι, τον χιλιο- 
οτον οτιν τρίύτι κ.υως. 

Ἐζέροντας να Ἱράπευμε τα δεχαδιχα χλάζματα, µπορύμε χε 
γα τα απανκέλυµε: λ.χ. απανκέλυµε: 
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0.1 --- ένα δέκατο, 0,01 --- ένα εκατοςτο, 

0.001 --- ένα χιλιοτο, 0.2 --- δίο δέκατα, 

0.08 ---τρία εκατοςτα, Ο.25 --- ἴχοςι πέντε εχατοστα, 

0.007. ----εφτα χιλιοτα, 0.035 ---- ίκοςι τρία χιλιοστα, 

0.951 ---- διακόεια εβδομίντα ένα Χιλιοςτα, 

62.355 ---- πενίντα δίο αχέρεα χε τριακόσια (κοςπεντε χί- 
λιοςτα. | ς 

Κατα τινν απανκελία τυ δεκαδικυ κλάξδµματος ο 
αριόµος, πυ βρίςκετε µετα τιν ιποδναςτολι, διαβά- 
ἔετε σαν αριῦμιτις. Στον παρονοµαςτι διαβάξετε 
ο αριῦμος, πυ παραστόνετε µε τι µονάδα κε τόςα 
µιδενικα, όσα ποιφία ιπάρχυνε µετα τιν ιποδια- 
στολι. 


1 ιδιότιτες τον ὃεχαδιχκον χλαζμάτον χὲ ε 
ὃ 2. Το δε- τρόπι τις απανχελίας χε τις Ἰραφές-τυς, «ε μᾶ- 
-καδικο ο}. ρικες περιπτόεις µας ανανχάζυν να προτιµίυμε 
Νλάξμα Οᾳ | περικότερ τα δεχαδιχα χλάζματα απο τα απλα. 
απλο κλά- Νά, π.χ., όταν έχυµε να χάνυµε λογαριαζµυς 
μα. «το μµΕτριχο «ίςτιμα, τα δεχαδικα κλάζματα 
σσ  απλυςτέβον τιν Ίραφι. Άντι να Ἱράπευμε 
4 ΧΥ 287 Υγ, Ἰράφυμε: 4,287 χΥ. 

Μαδένοντας τα χλάζματα, ὃα γνοριςτύµε χε µε τις ἆλες πε- 
ριπτόεις, στις οπίες (νε χαταλιλότερο να Χριςιμοπιίκυμα τα δεχαδι- 
χα χλάζματα αντι τον απλον. 

Οκτόςο, «ιναντύµε χε τέτιες περιπτόεις, όταν τα απλα κκάζμα- 
τα (νε πιο χατάλιλα απο τα ὑξχαδικα. Τα απλα χλάζματα έχον 
µια Ιδιότιτα, ι οπία μονάχα «8 ελάχιστες περιπτόεις µπορι να 
εφαρµοςθι χε «τα δεχαδικα, --- µας επιτρέπυν να χάνυμε απλοπίις:. 
Π.χ. το χλάζµα 0,126 αν το γράπευμε µε µορφι απλο χλάζµα- 
τος έχι πολι απλι µορφι: 


δρ ο ανα 
1000 8 


Το δεχαλιχο χλάζμα, αν ἴνε ανάνχι, µπορύµε να το τρέπζυµε 
«ε ἆπλο χλάζμα χε το αντίδετο. 
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1. Όταν εργάζοντε «τον τόρνο, «ιχνα ςιµ- 


ὃ ὃ. Σίν- βένι να αλάζων τον αριῦµο τον «τροφον τυ 
ον τροχυ χε τιν ταχίτιτα τις χίνιις τυ λυρυ. 
ο. υς 1 παχίτιτα τυ Άλυρυ δίχνι χατα πόςα µέτρα 

τον ὐενα- «το δεφτερόλεφτο µεταχινίτε ι τεγία πάνο «τον 

δικον κλα- τροχοφόρο ἄχςονα. : 
αμα Ας ιποθέςυμε πος, ο τόρνος έχι 4 ταχίτιτες 

ΘΤΘΟΥΛΝΙΛΕ:Ι Ἅᾖτο λυρω: Τ,8δ µ «το δεφτερόλεφτο' 6.5 µ' 
μα νου 4.4 µ κε 4, µ «το Ὀεφτερόλεφτο. Ας ς«ινχρί- 
αριῦµογ, νὺµε αφτυς τος αμιῦμυς. Πιά ταχίτιτα (νε ι 
πυ παρᾶ- | μεγαλίτρι χε πιά ι µικρότερι; 

ετένυν δε- Ας βάλυµε αφτυς τυ αριὓµυς χατα τιν χα- 
καδικα τιύσα τυ µεγέδυς-τυς. 

κλάσματα. 7199356055 445409. 


ϐϱ. αριμος 7.82 (νε µεγαλίτερος όλον τον 
ἆλον αριῦμον, Ίιατι ι Ἔ µονάδες ἴνε περιςότερε απο χάὺὓε ἆλο 
αριῦμο τις «ιρας, πυ έχι µόνο ὅ ίτε 4 αχέρεες µονάδες, όςο χι 
αν ἰνε πολα τα ἆλα µέρι τις µονάδας-τυ. Για τιν ἴδια Ετία το 
6,6 (νε µεγαλίτερο παρα το 4.4 γε το 4.2. | 

1 τελεφτέι διο αριῦµι τις προιγύμενις «ιρας έχυν τον ἴδιο αριὺ- 
µο αχέρεον µονάδον, αλα ο αριὶµος 4.4 (νε µεγαλίτερος απο το 
4.2 Επιδι έχοντας ἰςο το αχέρεο µέρος-τυ, έχι περισότερα δέκατα 
απ΄ τα Ῥέχατα τυὺ Ὀέφτερυ. 

Με τον ἴδιο τρόπο «ινχρίνυν χε τα Όεχαδιχα χλάζματα, πυ 
έχυν περιςότερα πειφία µετα τιν ιποδιαςτολι. 

Έντει λιπον, για να «ινχρίνυµθ διο αριµυς, πυ περιέχυν ὃεκα- 
διχα κλάζματα, πρέπι να «ινκρίνυµε τις αχέρεες µονάδες-τυς, Με- 
Ἰαλίτερος ένε Εχίνος ο αριµος, τυ οπίυ το αχέρεο µέρος ίνε με- 
Ἰαλίτερο. Αν ο αριδμος τον αχέρεον µονάδον «τυς αριὓµυς, πυ «ιν- 
χρίνυµε, (νε ο ίδιος, τότε πρέπι να «ινχρίνυµε τα δέκατα, πυ έχι. 
Ἐκίνος ο αριὓμος, πυ έχι µεγαλίτερο αριὓµο «τα δέχατά-τυ, ὃα 
ἰνε χε ο µεγαλίτερος, Αν όµος χε ο αριμος τον πειρίον-τυς τον δέ- 
χατον {νε ίδιος, τότε «ινχρίνυν τα Εκατοςτά-τυς κ.τ.λ. 

4. Ας «ινχρίνυµε τυς αριόµυς: 0.2. 0.8. 0:5. 

Τα κλάζματα αφτα µονάδες δεν έχυν. Ν[εγαλίτερο ὃα (νε εχί- 
νο, πυ έχι περιςότερα δέκατα. 

Ας τα βάλυμε ςτι «ιρα «ἶμφονα με το μἐγεὺός-τυς: 
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0δ”-0,9350,9. 


8. Ας «ινχρίνυµε τπυς αριὸµος: 0.581. 0.688. 0.694. 

Παρατιρύμε. πος τι αριὓµι αφτι δεν έχυν αχέρεες µονάδες, Ίος 
ὀλι-τος έχων ίςο αριὓμο δέκατον χε πος διαχρίνοντε απο τα εχα- 
τοςτά-τυς. Ίνε φανερο. πος µεγαλίτερος ίνε Εχίνος, πυ έχι τον µε- 
χαλίτερο αριθμο ςτα εχατοςτά-τυ: 


094 0982”. 0,681. 


Κατα τιν «ίνχριςι τον αριθµον, πυ παραςτίθιχαν µε δεχαλικα χλά- 
ἵματα, σιχνα αντιχατακτένυµε τος δοµένυς αριῦμυς µε τυς αντί- 
ςτιχυς μ) αφτυως χατα προςένχιςι, ίτε «τρονχιλεµένυς αριθµυς. 

Γι το «τρονχίλεµα τον δεχαδιχον Χλαζμάτον χριςιμοπιύµε χίνυς 
τυς τρόπυς, πυ ἴχαμε πες μα ια το «τρονχίλεµα τον 
αχέρεον αριὓμον (κεφ. ΠΠ. ὃ 1 

Ας δόςυµε παραδίγµα τα πας 


Δομένος αριῦµος. 


09758 0,98 «τρονχιλεµένος «Ε εχάτοςτα 
013724 037 4 ΧΙ: 
0,625 0,659 . ν . 
0,655 0,64 » μπα ιᾶ 


1. Να παραςταδι µε μερίδια τυ χιλιόμετρυ 
δ 4. Τροπι το µάχρος 900 μμ. 


τον δεκα- Λέςι. Γεέρυμε, πος το! χμ ἱ000µ.-- 
δικον κλα-; -- (1000: 1000) μμ” Ι 000000 μμ. Πάνα 
Ἑμάτον ϱ8 βρύμε πιό µέρος αποτελύνε τα 900 µΜ, αν Ίια 
ομόνιμᾶ 8] αχέρε παραδεχόµαςτε 1 000 000 μμ, πρέπι 
απλοπίιοι | γα χάνυµε διέρεςι, 
Γτυ δεκαδι; Για να γράπευμε τιν απάντιαι ος δεκαδικο 
Γκυ μα χλάζµα δἄχυμε: 
ο σον 80ο 0000900, 
1000 000 


Αν χάνυµε απλοπίιει αφτὺ τυ χλάζματος, πριν να το γράπευ- 
µε ος ὑεχαδιχο, χριςιµοπιόντας τιν καν διότιτά-τυ, ὃα έχυµε: 
300 
Τοσοσϱ0 10 πο ορο ον. ον 0008. 
Τα κλάζατε 0, 000800 χε 0.0008 (νε ίκα. 
120 


Αριθμος χατα προςένχιςι 


0.0008500 ΞΞ0.0008. Το δέφτερο δεκαδικο "χλάζμα έχι πιο 
απλι. µορῳι. 

2. Ας «ινχρίνυµε τυς αριῦµυς: 2.8. 9.80, 2.800. 

1 αριὓμι αφτι «ἐχυν τον ίδιο αχέρεο αριμο, χβ τον ίδιο αριὺ- 
µο δέχατον. ΆΑλα μέρι δεν έχυν. Όςτε (νε (ςι: 


98 --- 9,90 --- 9.800. 


Αν ὃα παραςτίυµε τα δεχαδικα αφτα κλάζματα µε µορφι 
απλον χλαζμάτον θᾶχυμε: 
δι θὰ ονο 


19 100 1000’ 


πα κλάζματα ἰνε ίσα «ίμφονα µε τιν χιριότερι ιδιότιτα τον απλον 
χλαζμάτον. 

Όταν γράφυµε µιδενιχα «το τέλος τὺ, δεχαδιχυ αριῦμυ, αλάζυ- 
µε μονάχα τι µορφί-τυ. Ενο το µέγεθός-τυ δεν αλάζι. Ίνα «οςτο 
χθ το αντίθετο: Εκςαλίφοντας µιδενικα µετα τιν ιποδιαςτολι απο το 
τέλος τυ δεχαδιχὺυ αριὓμυ, δεν αλάζομε το μέγεθος τυ χλάζματος. 

Χάρις ς᾿ αφτο, μπορύμε να παραςτένυµε τα δεχαδιχκα χκλάζμα- 
τα µε χλάζματα τις ίδιας ονοµαςίας., διλ. να τρέπευµε τα δεχαδι- 
χα χλάζματα ςε ομόνιμα. 

3. Να τραπυν «ε οµόνιμα τα κλάζματα: 0.25. 0.1799. 9.154. 

κ. 


0,26 -- 09500, ϱ0.1782 -- 01780, 8.184 --- 81540. 


Στο παράδιγµα αφτο όλυς τους αριῦµυς τυς παραςτίαµε µε 
δεχάχις χιλιοστα. 

Ι. Για να τρέπςυµε κάµποσα δεκαδικα κλάξμα- 
τα ςε οµόχιµα, πρέπι να εκριςόςυµε τον αριῦμο 
τον ποιφίον-τυς µετα τιν ιποδιαρτολι ς) όλα τα δο- 
μένα -κλάξματα, γράφοντας απ’ τα δελςια στο τέ- 
λος-τυς µιδενικα. 

1 χιριότερι Ιδιότιτα τὸ χλάζματος, πυ εφαρµόζετε «τα δεχαδι- 
χα χλάζματα. µας ἐπιτρέπι Επίςις να απλοπιίςυµε τα δεχαδιχα χλά- 
ατα. αν έχυν µιίδενιχα «το τέλος-τυς µετα τιν ιποδιαςτολι. 1 τιµι τυ 
χλάζματος απ᾿ αφτο δεν αλάζι. - 
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Ας απλοπιίκυµε το χλάζμα 0.9700µ: 


Η. Αν το δεκαδικο κπλάξµα όχι στο τέλος µιδε- 
γικα, τότε αφτα τα µιδενικα μπορύμε να τα παρα- 
λίπςυµε. ] ακεία τυ κλάξµατος απ’ αφτο δεν αλάξι. 
ο Τον τελεφτέο µεταςχιματιζμο μπορύμε να τον ων 
απλοπίιει τυ χλάζματος. 


6 5. Πρός- τε ο. ως ι αριὺµι δ)15 -{-δ-{ 


θεοι πε Τι λίςι μπορύμε να τι Ἰράπευμε μα δίο 
αφερεςι τρόπυς: 
τον δεκα- 8, 750 8, Τ5 
δικον κλα- --8,000 , --δ 
ζμάτον. αι πα 4 πσδ 
15, 875 1, 875. 


Στιν πρότι περίπτοςι τρέτσαμε όλα τα κλάζµατα ς«ε οµόνιµα. 
γράφοντας «το τέλος-τυς µιδενικα χε παραςτένοντας Τα χλάζματα 
με χιλιοςτα. 

2. Ας χάνυµε αφέρεςι: 4815 --- 2197264, 


Ας 
4, δΤ500 4, 3156 
ει 97264 "(τε 9) 97264 
2, 90296 9, 60296᾽ 


Τι πρόςὃεςι κε τιν αφέρεςι τον δεχαδικον χλαζμάτον τις χάνουν 
έτει, όπος χε «τυς αχέρευς αριΌµυς. 

Για να προςδέςυµε ίτε να αφερέςυµε δεκαδικα 
κλάξµατα απρέπι: 

Ἰ) να γοάαπςυµε τυς αριῦµυς τον ένα κάτο απ’ 
τον ἄλο έτοι, όστε ν ακέρεες µονάδες να βρίςκυν- 
τε κάτο απ᾿ τις ακέρεες, τα δέκατα κάτο απο τα 
δέκατα, τα εκατοστα κάτο απο τα εκατοςτα κινυ.Κ. 


2) Να κάνυµε τιν πρόςῦερι ἴτε τιν αφέρεςν, 


όπος κᾶἄνυμε µε τυς ακέρευς αριῦµυς. 
8) Στο εκςαγόµενο βάξυμε τιν ιποδιαστολι, ςε 
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κίνι τι Ὀέςι, τιν οπία έχι οτυς δοµένυς Ύια τιν 
πρόςὃεςι κε αφέρεςι αριῦµυς. 

Σιμίοςι. Όταν Ἰράφυμε τα χλάζματα τιν πρόςθεει κε αφέ- 
ρ8ςι, πρέπι να προςέκςυµε, όςτε όλες ι ιποδιαςτολες γα βρεθυν ι µια 
κἀτο απ᾿ τιν ἁλι. 

Ας δόςυµε προςοχι «τιν αχόλυδι περίπτοςι τις αφέρἒςις: 

3. 1 --- 0027564 --- 0972456. 

Ἐϊδο τυς αριῦμυς όλον τον τάχκςεον τὺς αφερυν απ᾿ το Ὁ, Εχτος 
τον τελεφτέο. τον οπἰο αφερυν απ᾿ το 10. 

4. Σιχνα «ιµβένι χατα τιν πρόςῦεςι χε αφέρεςι τον ὃεγχαδικον 
κλαζμάτον να βρίςχυµε το ἀθριζμα { τι διάφορα. χατα προςένχιςι, 

Να ΄βρεδι το άΌριζμα χε ι διαφορα µε αχρίβια ενος εχατοςτυ: 

1) 85454 -|- 21211 --- ὃ,186-|- 2005, 2) 12/9764 --- 5,1Τ1. 

Λίςι Το πρόβλιμα µας λέι πος πρέπι να ςτροναιλέπευµε 
το Εχςαγόµενο «τα Ἱπειφία τον εκατοςτον παραλίποντας όλες τις 
(πόλιπες τάχεις ἀπ᾿ τα ὄδεχεια. 


|) 85484 9) 199164 


}. 207 ο ] 
9108 ᾿ 
16.05 - 


κανόνες τυὸ «τρονχιλέµατος τον δεχαδικον χλαζμάτον µένυν 
ε ἴδι, όπος χε Ύια τυς αχέρευς αριὺµυς (αίτα στι «ελίδα 30). 


1. Πολασπλασιαῖμος επι 0 
5 6. Πολα-| κετι δίναµι τυ αριὂµ 10. 
πλασια- 1. Αν «ινκρίνυµε τυς αριθμυς: 0.0001. 
ἴμος δεκα-[΄ 00901, 0:91, 001, 1, έτεθ,ο0θο7, 0,0007, 
δικον κλα-ι ϱρ07, 097, 9.7, 97, ὃα δύμε πος χάδε 
' Ὁ αριῦμος, πυ αχολυῦδα. νε 10 φορες μεγαλίτε- 
ρος απο τον προιγύμενό-τυ ίτε χάῦδε προιγύμε- 
νος αριθµος. πολαπλακιαζόµενος επι 10 δίνι τον αχόλυθό-τυ αριὸ- 
μο. χε τοναντίο, κάθε αχόλοθος αριµος, διερύµενος ὃια 10. δίνι 
τον προιγύµενό- τυ. 
Απο όςα ἵπαμε φένετε, πος για να πολαπλαειάςυμε δεχαδιχο 
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Χλάζμα επι 10 αρχινα µεταφέρυμε τιν ιποδιαςτολιςτα ὄξχεια χατα 


ἕνα πειφίο: 

2. 1) 8412" 10 -- 847,2, ὃ) 10 --4», 

9) 0,0271:10-- 0971, 4) 08Ι9: 10 -- δ,Ι9. | 

Για να διερέσυµε δεχαδικο χλάζμα δια 10 αρχι να µεταφέρυ- 
με τιν (ποδιαςτολι «τὰ αριςτερα χατα ένα πειφίο. 

8, 1) 84.7: 10 -- 8,47, 8) 0,42: 10 -- 0,045, 

2) 945:10-- 0459, 4) 056 : 10 -- 0,00506. 

Τον πολαπλακιαζμο χε τι διέεςι επι 100. 1000 κ.τ.λ. τα 
αντικαταςτένυν µε διαδοχιχκυς πολαπλαειαζμυς κε Ὦδιερέις µε 
πυν 10. π. χ.: : 

4. Να πολαπλαειαςτιο αριΏμος: 4,275" 100. 

Λέσι, 4219: 100--4.2189" 10-10 -- 42178: 10 -- 427.95. 

5. Ἶα ὃιερεθι:; 9548: 100. 


Δίςι. 35,68: 100 --- ὰδιθδ: 10:10 -- 5,568 : 10 -- 0,9968. 
|. Για να πολασπλαςιάσυµε δεκαδικο κλάξµα επι 


αριῦμο, πὺ παραστένι τι µονάδα µε µιδενικα, αρκι 
να µεταφέρυμε τιν ιποδιαςτολι στα δεκεια κατα 


πύσα ποιφία, όσα µιδενικα ιπάρχυν στον πολα- 


πλασιαστι. 

Π. Για να διερέσςυµε δεκαδικο κλάξµα δια αριῦμυ, 
συ παραςτένι τι µογάδα µε µιδεγικα, αἆρκν να µε- 
ταφέρυμµε τιν νποδιαςτολι οτ’ αριςτερα -κπατα τόσα 
σοιφία, όσα µιδενικα ιπάρχυν «το διερέτι. 


Σεμίοςω ατα τι µεταφορα τις ιποδιαςτολις τα πειφία, πυ 


δεν αρκυγ, όπος «τι διἑρεςι έτει κΧβ «τον πολαπλαςιαζµο αντικαταςτέ- 


νουτε µε µίδενικα. 


Ας φέρυµε παραδίγματα: 
6. 97,2 ' 1000 --- 57 200. 


Ἐδο τιν ιποδιαςτολι πρέπι να τι µεταφέρυμε χατα τρία πει- 
φία «τα ὄεκεια. Δεν φτάνυν δίο πειφία. Ἑάλαμε στι Ὀέςι-τυς µιδενιχα. 


7. 0985 : 100 -- 00025. 


Ἐδο µεταφέρυµε τιν (ποδιαςτολι χατα δίο πειφία «τα αριςτερα. 


Δεν φτάνην δίο πειφία. Ῥάλαμε στι δέςι-τυς µιδενιχα. 
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Σιµέοςι, Μεταφέροντας τιν (ποδιαςτολι «τα δεκςια, αφκςὰγυ-- 
µε το δεκαδιχο χλὰζμα κατα 10Ό, 100, 1000 κ. τ, λ. φορες, Μετα- 
φέροντας τιν ιποδιαςτολι «τ’ αριςτερα, ελατόνυµε το δεκάδιχο χλάζμα 
κατα 10, 100, 1000 φορες, ανάλογα µε τον αριθμο τον πειφίον, πυ. 
έχι µεταφερθι ι ιποδιαστολι. 


0128 100-- ἴεὰ 1ρῦ- δε ρα, 
1000 1000 10 


ϱ) 419789: 100-- ΣΤΕ 100--- θες ας είν 
ο ημ 100:100 10 000’ 


Πολασπλαςιαζξμος δεκαδιχκυ αριῦμυ 
επι ακέρεο. 

Τον πολαπλαειαζμο τυ δεχαδικυ αριὸμυ επι αχέρεο τον κάνυ- 
µε πολαπλαειάζοντας τα «ιµαντιχα Ἠπειφία τυ δεχαδιχυ επι τον. 
αχέρεο. 

8. Να πολαπλακιαςτι: 4918 "7. 

Ας βρύμε το Ἰινόμενο: 


418. 7 --- 2926. 


Το εβριςκόμενο γινόμενο διαφέρι απο το ζιτύμενο, Τιατι αντι- 
καταςτένοντας τον αριὓμο 4.18 µε τον αριὸμο 418, αρχίσαμε 
100 φορες τον πολαπλακιαςτέο 4.18. Το Ἰινόμενο Εεπίεις αφκςί- 
διχε 100 φορες. Τι αφτο, ΎΊια να βρύμε το ζιτύμενο Ἰινόμενο, 
πρέπι να ελατόςυµε 100 φορες τον αριὓμο 2926 χε ὃα βρύμε: 
4.18 :7 -- 9996. 

Για να πολαπλαςιάςυµε δεκαδικο κλάξµα επι 
ακέρεο, πρέπι να πολαπλαςιάσυµε τους αριῦµυς, µι 
δίνοντας προςοχι στιν ιποδιαςτολι, κε ζτο γινόμε- 
νο πρέπι να κοεχορίςυµε µε τιν ιποδιαςτολι απ’ τα 
δεκοια τόσα ποιφία, όσα ίςανε ίστερα απο τιν πο- 
διαστολι οτον κλαξµατικο παράγοντά. 


Το χωόμενο το 4,18" 7 μπορύµε να το βρύμε χε µε ἅλυς τρόπυς: 
:.1). Πολαπλαςιάζυμε το 4,18 «αν απλο χλάζμα: 


αν τδοον ος πο τς σι δε” αθρς, 
ο 100 100 100 
2] Αντικατλςτένυµε τον πολαπλαςιαζμο µε τιν πρόςθεςι; 
418.75 4.18 --4.ἱ8-1- 4418 --4,18-|-4.18 -:-4,18-1-418--29,6. 
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Ο πολαπλακιαςτέος έχε δίο δεκαδικα πειφὶα, ο πολαπλαςιαςτις δεν ίχε 
-. Φιόλυ, κε το Ἰιγόμενο έχι επίςις δίο δεκαδικα πειφἰα. 
9 6δ-π 984 ο 
- 1 ς -- τς -----. τς --- ---- 2 4 

9. 902:7 -- ὃς Τ το 

Ο. πολαπλαςιαςτέος (χα ένα δεχαδικο πειφο, ο πολαπλακιαςτις ίνε 
«κάρεος, το γινόμενο έχι ένα δεκαδικο πειφίο, 

Θα δόςυµε αχόµα παράδιγµα το πολαπλακιαζμυ τὸ δεχαδικὺ 
αλάζματος κ τυ αχέρευ µε δεχαδικο χλάζμα Επι αχέρεο. 

10. 0988-05 -- 7,075. 

11. 0,00589δ . 4507 -- 285,17166. 

12. 0.02864 :ὃ --- 0,08562. 

13. 14.805 : 959 --- 99141995. 

Πολασπλαςιαῖξμος επι ακέρεο αριῦ- 
μο, που τελιόνι ςε µιδενικα. 

14. Να βρεὺι το Ἰινόμενο: 2)815 : 500. 

9875: 500 -- 9875: 9": 100 --- 14,975" 100 --- 1457.5. 

Για να πολαπλαριάςυµε δεκαδικο͵ κλάξµα επι 
αριῦμο, που τελιόνι «6 µιδενικα, πρέπιυ γα πολα- 
πλασιάςυµε τον πολαπλαριαςτέο επι το οιμαντικο 
µέρος τυ πυλασπλαφιαςτι κε έπιτα να µεταθέσυµε 
τιν νποδιαςτολι στο εκςαγόµενο κατα τόρες δέοις 
προς τα δεκεια, όςα µιδενικα ἴχε «το τέλος ο πο- 
λασπλασιαςτις. 


Πολασπλαςσιαζμος δεΝαδικυ κλάτμα- 
ποῖς επι δεκαδικο κλάσμα. 
15. Κα βρεδι το γινόμενο 6.19 : 216. Ας ιποδίχςυµε διο λίςις: 
1) Ἰρέπυμε χε τυς ὃδιο αριδµυς «6 απλα χλάζματα. 
ο να, νεο, Τά. 
περα πι 1000 : 
9) Άς βρύμε το εκςαἸόµενο τὸ πολαπλαειαζμυ 6.19 : 215 µε 
ἆλο τρόπο: αφκςένυµε τον πρότο παράγοντα 100 φορες Χε τον 


Δέφτερο παράγοντα 10 φορες. ὃα έχυµε το Τινόμενο: 619-905 --- 


Ξ-- 15 4759. 

Το Ἰινόμενο αφτο (νε µεγαλίτερο τὸ ζιτύμενυ 1000 φορες. 
Για να βρύμε το ζιτύμενο Ὑινόμενο, πρέπι να ελατόκυµε 1000 
Φορες το Ξκςαγόµενο, πυ βρίχαμε: 
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ξ 7. Διέρε- 


619: 2,5 --- 03 55 515. 
1000 


Μετρόντας τον αριὓμο τον πειφίον, πυ βρίςκοντε «τα ὄθχεια τις 


εποδιαςτολις τον παραγόντον χε τὸ Ἰινομένυ, μπορύμθ να παρα- 


δεχτύµε τον αχόλυθο χανόνα τὸ πολαπλακιαζμυ. τον δεχαδιχον χλα- 
ζμάτον: 

Για να πολαπλαειάςυµε δεκαδικο κλάἵξμα επι 
δεκαδικο κλάξµα, πρέπι να τα πολασπλασιάςυµε 
σαν να (νε ακέρει, χορις να πάρυµε ιπ) όπον-μας 
τις νποδιαρτολες, κε «το εβριςκόµενο γινόμενο 
απο δεκεια οτ' αριετερα να χορίςυμε µε τιν ιπο- 
διαςτολι τόςα ποιφία, όςα έχυν κε ν δίο παρά- 
γοντες. 

Σιμίοςι, Κατα τι µεταφορα τις ιποδιαστολις «το µέρος, πυ 
λίπυν πειφία, βάζυν µιδενικα, ᾿ 

16 Παρ άδιγµα. Να πολαπλαειαςδι: 0,72" 0,008. 

Λίςι. 02 "0,008 ---0,00216, όπυ 75: 9-- 216. 


ῬΣιεμίοςι, Κατα τον πολαπλαςιαζµο τον δεχαδιχον χλαζμάτον 
πολαπλαςιάζοντε τα «ιµαντικα µέρι τον παραγὀντον, 


Διέρεςι δεκαδικυ κλάζξ- 


µατος δια ακέρευ αριῦμυ. 
ος ο. δε-| 1. Να διερεῦι: 164.52 : 52. . 
ττρονς ο Λέςι. Τι διέεςι δεχαδιχυ χλάζματος δι 
Ἀλαυμάτον. | ακέρε αριὸμυ τιν αρχίζυν έτει, όπος χε τιν 
στ διέρεει τον αχέρεον αριµον. Στο παράδιγµά- 
µας πρέπι να διερέευµε το 164.89 δια 59. Θα έχυμε: 
164.95 : 53 --8,16. 
Τι λίςει τι Ἰράφυμε ος εχςις: 
1649552. 
ώς ος 


, 4 ΄ [ 
Σιχνα «ιµβένι, όταν φτάςυµε ςτιν τελθφτέα τάχει τὸ διερετέυ, 
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να βρίχυµε χε χατάλιπο. Τότε μπορύμε το χατάλιπο αφτο να το 
µετατρέπευµε «ε΄ µέρι τις αχόλυδις κατότερις τάχεις χε να Εχςα- 
κολυθίςυµε τι διέρεςι, 
2. 69,199 : 18: 
65.189 |18 


91 89105 


.. 


0 
Για να διερέςυµε δεκαδικο κλάξµα δια ακερέν, 
πρέπι να διερέςυµε πρότα το ακέρεο µέρος τυ διε- 


ρετέυ, βάξοντας νποδιαστολι «το πιλίκο, το κατάλι- 


πο το ενόνυµε µε το κλαξµατικο µέρος, τρέποντάς- 
το ςε δεκαδικο µέρος, κε εκςακολυ δύμε τι διέρεςι 
τυ κλαξµατικυ µέρυς. 

Σιμίοςι, Αν ο αριθµος τον πειφίον, πυ βρίκαµε µετα πιν ιποδια- 
ετολι κατα τιν διέρεςι, ιπερβένι τον αριθμο τον πειφίου, πυ µας χριάζοντε 
για τι λίςι τυ προβλίματος, τότε το εδριςκόµενο πιλίκο το ςτρονκιλέβυμε 
στις μονᾶδες εχίνις τις τἀσκις πυ µας εκςασφαλίζι τον απετύµενο 
αριθμο πειφίον «το πιλίχο. 


πει «το παράδιγµα 2 μπορύμε να «ταµατίςυµε «το πιλίκο 
8.δΙ. αν µας χβιαζότανε να έχυµε πιλίκο μονάχα «8 ΕΧᾶτο- 
τα µέρι. 
Ας περάυµε στι διέρεςι δια δεχαδικυ χλάζματος. 
Διέρεςι δια δεκαδικυ κλάςζμµατος. 
3. Να: διερεδυν: 9 
1) 1:61 10,5, 2) 01808 10452. 


Άίςι. 1) Ας αφκείευμε το διερετέο χξ το διερέτι τόςες φο- 
ρες, όςτε ο διερέτις να έν αχέρεος αριΏµος. Τι αφτο, «τιν περί- 
πτοςι αφτι χθ τυς διο αριὓµυς πρέπι να τς πολαπλαειάςυµε επι 
10. Το πιλίκο απο τον πολαπλαειαζμο α«φτο δεν αλάζι: 


1:61 «0,6 -- 16.1 : δ. 
Για τιν τελιοτιχι λίι ἐμιν να κάνυµε διέρει δια αχέρευ 


αριὶμυ: 
[6.1 :6-- 85, 


Έτει κάνυµε τι διέρςι χε «Ε χἰνες τις περιπτύεις, όταν το 
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χλαζματικο µέρος τυ διερέτι περιέχι χάµποςα δεχαδικα πειφία µε- 
τα τιν ιποδιάςτολι, 


2) 0.1808 :0.452 --- 180.8 : 4502 -- 0,4. 


τιν περίπτοςι αφτι, Ίια“να Ἠίνι ο διερέτις αχέρεος αριῦµος 
χ6 το πιλίχο να µι αλάκςει, ανανχαςτίκαµε το διερετέο χθ το διξ- 
ρέτι να τυὺς αφχείκυµε 1000. φορες. 

Για να βρούμε το πιλίκο απο τι διέρεςι δια δε- 
παδικυ κλάξσµατος, πρέσπι πρότᾳ να αφκείςυµε το 
διερετέο κε το δινερέτι τόςρες φορες, όςτε ο διερέ- 
τις να γίνν ακέρεος αριθµος. Γι΄ αφτο πρέπι τιν΄ 
"νποδισστολι στο διερετόο κε στο διερέτι να τιν µε- 
ταφέρυµε προς τα δεκονα κατα τόςα ποιφία, όςα 
έχι ο διερέτις µετα τιν ιποδιαςτολι’ το πιλίκο απο 
αφτο δεν αλάξι. 

Έτει, αν έχυµε να χάνυµε μονάχα µε ὄεχαδια κχλάζματα, 
μπορύμε να απλυςτέπευµε τι διέρεςι τον δεκαδιχον χλαζμάτον χε 
να χάνυµε τι ὃδιέρεςι τον ὃεχαδικον κλαζμάτον «αν αχέρεον αριὓμον. 

Πρέπι να δόςυµε προςοχι «Ε μερικες περιπτόςις τις διέρεςις 
τον ὃεκαδιχον χλαζμάτον. 

4. Μχ βρεδι το πιλίχο: 400,4 :0.728. 

Λέει, 400. : 0,728 --- 400 400 : 798 --- 550. 


αι / ν πι 

Ῥιμέοςι, Στις περιπτόςις θκἰνες, όταν τα πειφία µετα τιν 
ιποδιαςτολι τὺ διερετέὺ (νε λιγότερα απο τα πειφία τυ διερέτι, πρέπι 
να ράπζυμε «το τέλος τὸ διερετέυ μµιίδενιχα. 


6. 1) 9:0/5--900 1:75 --192. 9) 9.9: 3,95 --- 990:225 -- 44. 


6. Να λιερεδι ο 74:15 : 5,25. 
Λέσςι, Τ4/15 : 9,25 --- Τ4Τ5: 925 -- 25. 


Σιμίοςι. Αν ο διθρετέος χε ο διερὲτις έχυν τον ἴδιο αριθμο 
ϱ, μι 
πςιφίον µετα τιν ιποδιαςτολι, τότε παραλίπυµθ τις (ποδιαςτολες κε 
έτει ι διέρεςι µετατρέπετε «ε διέρεςι αχέρεον αριθµον, 


Ας δίχκυμε πός να χάνυµε τις πράχεις µε τα δεχαδικα χλά- 
ἵματα «ο χίνες τις περύπτόσις, πο (νε ανάνκι να χάνυµε «ίνχρονα 
πολυς πολαπλαςιαζµυς χε πολες διερέεις. 

45 018:0005”40 
| 0913: 226 
ϐ Ποποφ. Αριθμιτιχι ὅ-ις χε θ-ις τάχεις, 129 


7. Ας χάνυµε τις πράχεις τις παράςταςις: 


Τα δεχαδικα χλάζματα μπορύμε να τα αντικαταςτίυµε µε 
αχέρευς αριὓµυς, αφχςάνοντα τον αριὓµιτι χε τον παρονοµαςτι µε 
τον ἴδιο αριῦμο. 

Τι λίςι τιν γράφυμε ος Εχεις: 


Ἑκέρυμα, πος χάδβ απλο χλάζμα µπορι να Όεοριδι σαν πιλί- 
πο πυ προχίπτι απο τι διέρει το αριθµιτι δια τυ παρονομαστί- 


πυστος µπορύμε να το Ὀεορίςυμε «ἂν εκαγόµενο τις διέρεςις τυ 


4,δ:0018:0:006:40 4δ:18:6:40"1000:10  4δ”18:5:40" 10000 


0019: 99.5 10" 1001000133  15:326"1000000 
ων ας θα, 
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ΧΠΙ. ΣΙΝΔΙΑΖΜΕΝΕΣ ΠΡΑΚΣΙΣ ΜΕ ΑΠΛΑ ΚΕ 


δ 1. Τροπι Ὅμα μπορύμε νᾶ το παραςτίυµε χε µε µορφι 
δεκαδικυ ὀεχαδιχυ χε µε µορφι απλυ χλάζματος 0.07 

ο υμμα ίνε Ἰραμένο µε µορφι δεχαδιχυ χλάζματος το 
ε απλο 

λάδια. ο μα µορφι απλυ. 1 διαφορα ἵνε μονάχα «τον 


ΔΕΚΑΔΙΚΑ. ΚΛΑΖΜΑΤΑ. 


Ίπαμε πια, πος οπιοδίποτε δεχαδιχο χλά- 


τρόπο τις παράςταςις τὺ χλά- 


"Ὅματος. Γι αφτο το χάὺδε δεχαδιχο χλάζμα μπορύμε να το αντι- 
καταςτίςυµε µε απλο χλάζμα. : | 

Το απλο χλάζμα. πυ έχι προχίπει, αν απλοπίτε πρέπι να το 
απλοπιίςυμε, π.χ. 


ο 
1 25 

1. Τα απλα χλάζματα. πυ έχυν παρονθ- 

ὃ 2. Τροπν µαςτι τι µονάδα µε τα µιδενιχα «το τέλος-τὺς, 
τυ «ΑιΥΌ ράφοντε απ᾿ εφθίας «αν δεχαδιχα. 
κλάβµματος π. χ. 
ςε δεκαδι- 
κο. ωχ. μοι κής 
100 10000 


Για να «παραςτίυμε το απλο χλάζμα µε µορφι δεχαδιχὺυ χλά- 


"ἕματος. όταν «τον παρονοµαςτι δεν ιπάρχι µονάδα µε μµιίδενιχα 


αλα ἆλος χάπιος αριµος, πρέπι να ἐχτελέςυμε διέρεςι. 


μυ] πν / 
2. Να τραπυν τα νο, δεχαδιχο χλάζμα. 
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πο. 


5 δια το 8. Διβρόντας το ὅ δια τυ 8 ὃα έχυμε: 


δ:8-- 06008, 


Τνα γα τρέπευµε. απλο κλάςμα ϱε δεκαδικο, 
πρέπι να διερέςυµε τον αριθμιτί-τυ δια τὸ παρο- 
Ὕομαστι οίµφονα µε τον κανόνα τις διέρεςις τον 
δεκαδικον κλαξµάτον. . 


] 


[86 8. Απε- 


Κατα τι διέρεςι τυ αριµιτι τυ χλάζματος 
δια το παρονοµαςτι ὃς βρίσχυµε πάᾶντοτε τθ- 


ο ο. λιοτικο αποτέλεζμα. 
: 1: Ν δικο ; αν 
λάτμανο, - α ο άν «8 δΕΧΑδιχο χλάζμα ο αριδ 

1 µος στ Διερύμε το 2 δια το 11. 

ο ἡ Τα κατάλιπα πο προχίπτον απο τι διέρεςι 
0 61818.. αρχίζοντας απ᾿ το τρίτο χατάλιπο, επαναλαβέ- 
9 νοντε χθ Ίι αφτο αρχίζοντας απ᾿ τα χιλιοςτα 
.. ὃα βρύμε «το πιλίχο πειφία, πυ Επαναλαβένον- 
90 τε. Ίο Εχςαγόµενο τις διέρεις αφτις το Ο09ο- 
τη µάζυμε απθριόριςτο ὃεχαδικο χλά- 

---Ἡ] ζ μα. ᾖ --01818.. 
--θο Άφτο «ιµένι, πος ὃθν ιπάρχι αχριβες δεχα- 
α διχο χλάζμα ιςοδίναµο µε το απλο ση Αφτο 


το πιλίχο «ινδος το «ςτρονχιλέβον «ε µονάδες 


ὕιας οπιαςδίποτε τάχεις κ βρίςχυνε τιν τιμι τυ χλάζματος με 
ζ / 
αερίβια µιας µονάδας τις τάχεις αφτις. Έτσι, π. χ. λέγυν. πος 


ανν νο) « συ { / 
τα τη 270,18 µε αχρίβια Ένος εχατοςτὺ. (Το «ιµίο 2” «ιµένι ιςότι- 
πα κατα προςένχις:). 


8ο 
Ἡ 5” 00152 µε αχρίβια ενος χιλιοςτυ. 


ο 
ΞΞ1018ἱ8., 


ος 


θνος δεχάχις χιλιοςτυ χ.υ.χ. 


19ἱ 


Ν 


Στις περιπτόεις τις διέρεεις µε δοµένι αχρίβια Χριςιμοπιόμε 
µεριχες απλοπίιεις. 

2. Να βρεθι το πιλίκο: 95:11 µε αχρίβια ενος δεχάτυ. 

Λέςι. 3 


9 ῃ1 Ίο πρότο πειφίο µθτα τιν ιποδιαστολι το πε- ΄ 
88 Β4δ.. Ἅλίω ἰνε το 4. Αλα αν εχκαχολυδάμε τι διέρεςε, 
50 τότε τα αχόλυδα πειφία το πιλίκυ ὃα {νε 635. 
ο Άφτο δέχνι, πος αχριβέστερο πειφίο απ᾿ το 4 δέ- 
ποον τ κατα ἵνε να πάρυµε τα ὅ δέχατα. 
ο διμίοςι. Δ8ν νε ανάνχἰ να βρίςκυµε τὸ 


ακόλυθο πειφίο τυ πιλίκυ, αρχι να σινχρίνυµε το χατάλιπο µε το διε-- 
ρέτι, χι ἄν αφτος ἵνα µεγαλίταρος τὸ µιςυ το διερτι, τότε το αγνό» 
λυθο πειφίο τυ πιλίκυ ὃα ίνε μεγαλίτερο τυ Θος 
Οταν βοίςκυµε το, τελεφτέο. κατα προςέγἈιου 
πειφίο τυ πιλίκὺ, πρέπι να οινκρίνυµε το κατάλι- 
πο µε το διερέτν, κε, ἄν το κατάλνσο ίνε ίσο µετο 
μισο τυ διερέτι, ίτε μεγαλίτερο ασ’αφτο, τότε µε» 
γαλόνυμε το τελεφτξο ποιφιο τν πιλίνυ πατα µνα 
µονάδα, αν όµος ίνε μικρότερο απ᾿το µιςο τὸ διε- 
οέτι, τότε τον παραλίπυµε Χχορις να αλάκςυμε το 
πιλίκο. ο. | 
3. 1 αμερικάνιχι τόρνι ἰνθ καταςκεβαζμένι «ίμφονα µε το ανχλι- 
κο µετρικο αἰστιμα, όπυ μικρα µάχρι μετρώντε µε ντώιµες. (1 ντι 
ὑιμα--- 25.4 μμ). 
Ὁ Να τραπον «ε μιλίµετρα τα το ντιύιμας. 
Σε µιλίµετρα το ίδιο μάκρος ὃα ιεύτε: 
ὅ οι  ἩἹοτ 
Απ στα τὰ 


αμ ως 

Ἱρέποντας τον ῃ 5ε δεκαδικο χλάζµα βρίςχυµε {1.984 57 μμ. 
Ῥ εργαςία «τον τόρνο επιτρέπι ακχρίβια μονάχα ὁς τα εχατοστα το 
µιλιµέτρυ. Διβρόντας τον 121 δια το 64. πρέπι να σταµατίσυµε 
τι διέρεςι τότε, όταν «το πἰλίκο ὃα βρύμε Εχατοςτα χε τότε ι απάν-- 
τισι «το πρόβλιμα ὃα (νε 198Μµ. ος 

Όπος Φένετθ απο το παράδιγµα αφτο, 9 αριὓμος τον δεχαθι- 
κον πειρίον τυ χλάζματος καδορίκετε απο τις τεχνιχες εινδίχες.. 
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Όταν ένα απλο χλάζμα το µετατρέπυµε «Ε τέλιο δεχαδικο, πρέπι 
να περιορίυμε τον αρι»µο τον ὄεχαδικον πειρίον, «ίμφονα µε τους 
ὄρυς τυ προβλίματος. 

Πρέπι να δόςυµε προςοχι «τις ιδιότιτες τις διέρεεις, πυ δίνι 
πιλίκο, το οπίο {νε απεριόριτο χλάζμα. 1 απεριόριςτι διέρᾶςει πάντα 
Ἀίνι χατάλιπα, πυ επαναλαβένυντε. Κε πραγματικα κατα τιν απε- 
Ριόριςτι διέρεςι ὃεν (νε δινατο όλο τον χερο να έχυµε διάφορα χα- 
τάλιπα, γιατι χάδε νέο κατάλιπο πρέπι να {νε μικρότερο τυ διερέ- 
πι, νο ο αριὸµος τον χαταλίπον αφτον (νε περιοριζµένος. 

Σένα απο τα παραδίγµατα έχυµε 2:11 -- 01818... Ἐπιδι ο 
Αιερέτις «το παράδιγµα αφτο ἰνα 11. Ίώαφτο Όα µπορύςαμε να 
έχυμε «το χατάλιπο τὺς αριὸµυς 1. 2, 8. 4, ὃ, 6. 7. 8. 9. 10---- 
πο όλο δέχα διάφορα κχατάλιπα. Μα ἁμα τελιόσυµε τα χατάλιπα 
αφτα, χάνοντας αχατάπαφτα διόρεςι, εχςάπαντος χάπιο απ]αφτα Όα. 
κςαναέρχονταν «το χατάλιπο χθ απο δο όλα τα ἆλα κατάλιπα πρέ- 
πι να Έπαναλιφθυν µε τι «ιρά-τος. 

Στο παράδιγµά-μας ι επανάλιπει αρχίζι απο το χατάλιπο 9. 

1 επανάλιπει τυ κατάλιπυ αντανακλάτε ςτο πιλίχο: «το πιλίχο 
Ἄκανα Ῥρίςχυμε τα ἴδια πειφία, τα οπία (ἴχαμε προτίτερα, χε µε 


στιν ἴδια-τυς «ιρα. Αν τα. χατάλιπα επανακαβένοντε χάµποςες φορες, 


τότε τόςες φορες περιοδικα Επαναλαβένοντε χε τα πειφία τυ πιλίκυ. 
ἵ ομάδα τον πειφίον τὺ πιλίκυ, πυ επαναλαµβένοντε χατα τιν ατέ- 
λιοτι διέρεσι ονοµάζετε περίοδος, χβ το απεριόςτο δεχαδιχο 
πλάζμα, πυ βρίἰςχαµε «το πιλίχο απο τι διέεςι αφτι, ονοµάζετε 
περεοδιχο χλάζμα. 

Στο πιλίχο-μας τ--θΙδ., βρίςχυµε περιοδιχο χλάζμα µε πε- 
Φίοῦο. «18». Ι περίοδος αφτι αποτελίτε απο δίο πειφία. 

Οριςμµος. Αν οτο απεριόριστο δεκαδικο χλά- 
Ἔμα, αρχίδοντας απο κάπιο δεκαδικο πριφίο, ο οιν- 
διαῖμµος κάµποςον αριῦμον επαναλαβένέτε ατέλιο- 
τες φορες µε τιν ίδια οιρα, τότε, τέτιο δεκαδιιο κλά- 
ἅμα ονοµάξετε απεριόριστο περιοδικο κλάξµα. 

Το περιοδικο χλάζμα «ιμιόνετε με οἰποκιοπιτικα, πυ γράφυνε 
Έετα τιν περίοδο. 


Έτει, 1) .. 01818... περίοδος (νε τα πειφία 1 χε ὃ (ο αριὸ- 


«ος 18). 
ἅλος ) η 


9) Το χλάζμα ὦ-- 041666. 


το Τρέποντας το ὃς «ε δεκαδιχο, βρίκαµε απεριόριςτο περιοδικο 
χλάζμα. Περίοδος ίνε το πειφίο 6. 


Τια να µάθυµε, πιά-απλα χλάζματα τρέποντε ςε τελιοτικο δε- 


χαδιχο, κ πιά «8 απεριόριτο, ας Εχςετάσυμε ένα αχόµα τρόπα 
µετατροπις απλυ χλάζματος «ε δεχαδιχο. Ὁ τρόπος αφτος έχι βάςε 
τιν αναζίτιει τέτιον «ιμπλιροµατιχκον παραγόντον για τον αρι»µιτι 
χ6 παρονοµαςτι τὸ χλάζματος, ι οπίι µετατρέπυν τον παρονοµᾶςτι 
τυ χλάζματος «ε αριὓμο, πὺ παραςτένι τι µονάδα µε µιίδενιχα, 

Τον τρόπο αφτον τον εφαρµόζυν μονάχα «τα ανάγογα χλάζματα, 
διλ. 6ε χίνα τα χλάζματα, τον οπίον ο αριῦμιτις χε’ παρονοµαςτις 
έγιναν αμιβέα πρότι αριμι, ί«τερα απο όλες τις δινατες απλο- 
πιίςις. 

4. Να τραπυν «ε ὃεχαδικα τα αχόλυδα απλα χλάζματα. 


ο ον ρω ο ο δν 
ο 4 8 5 2 Ἡ 3ο 0ο 46 
Ἁής]. 
πλ ἃς ρα αν. 
ης 0 ὅ 4:6 10 
πας ως α ως 
4 9δ.4 . 100 25 4:36 100 
αν ην τάς 195 1 θ.1 8 
σας τος ------.ς Έ---- - -μιοφώρς 
ϱ 16.8 1000 196. 8:19 1000 
Με τον ἴδιο τρόπο βρίσχυνε «ιµπλιροµατιχκυς παράγοντες κε ΤιΟς 
: 8 
ατα το ---' ---, 
τα κλάσματα 5ε0) π0ῷ 10 


Ο. τρόπος αφτος τις τροπις απλυ κλάζματος «ε δεκαδιχο Χχρι- 
σἰμοπιίτε µόνον τότε, όταν ο παρονοµαςτις τυ απλυ κλάσματος 
ἐνε Ἱινόμενο τυ 2 χε ὅ, «ε οπιαδίποτε δίναµι. 

"Για ἆλες Ππεριπτόεις ο τρόπος αφτος ὃεν εφαρµόζετε. Ας το 
αποδίκευµε µε παράδιγµα. 


5. Να τραπυν ςε ὃθκαδικα χλάζματα το Ξ χβ το . 
μ ας τε. 
ασε) . 0,666... 2) ο αθδθς.. 


Σ᾽ αφτα τα παραδίγµατα το πιλίκο έχι µορφι Ἱεριοδιχυ χλά- 
Ὅματος. 
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Έφχολα μπορύμε να χαταλάβυµε, γιατί δεν ἰνε ὃινατο κάθε 
απλο χλάζμα να το τρέπευµε «8 αχριβες Όεχαδιχο χλάζμα. 

Αν «τον παρονοµαςτι τυ ανάγογὺ χλάζματος ιπάρχον ἆλι οπιο- 
δίποτε πρότι παράγοντες, Εχτος απ᾿ το ἃ χθ το ὅ, τότε ἄπο τέ- 
πιο χλάζμα δεν (νε ὂινατο να πάρυµε χλάζμα µε παρονοµαςτι 10. 
100. 1000. 

Τα. χλάζματα τρ δεν ίνε Όινατο να τα τρέπςυµε τε αχριβι 
δεχαδιχα κλάζματα. Δεν µπορύμθ να διαλέκευμε τελιχο αριῦµο, 
πυ πολαπλακιχζόμενος επι τον ἃ να δόᾳ 10, 100, 1000 χ.τιλ., 

. , νὶ δ δ 6.6. ὅ 
το ίδιο παρατιρύµε΄χε «τα χλάζματα. πο ον. 

195’ , 
προ Β 

Έδο ὃεν μπορύµε να βρύµε τον χριαζύµενο παράγοντα Ύι1 το ὃ. 

Ι. Αν ο παρονοµαςστις ανάγογυ κλάξµατος, κα- 
τα τιν ανάλιοι σε πρότυς παράγοντες δίνι γινόµε- 
νο, αποτελύµενο μονάχα απο το 2 κε ὅ, τότε τό. 
τιο κλάξμα µποορν να τραπι ϱε τελικο δεκαδικο 
πλάξμα. 

Π. Αν ο παρονοµαςτις ανάγογυ κλάξµατος, κα- 
τα τιν ανάλιςί-τυ οτυς πρότυς παράγοντες δίνι 
γινόμενο όχι απο 2 κε ὃ ίτε τέτιο, «το οπίο εχτος 
απ’ το 2 κε 6 περιέχοντε κε άλι παράγοντες, τότε 
το κλάζμα αφτο δεν ίνε δινατο να τράπι ϱ6 τελι- 
πο δβκαδικο κλάξµα. 


απί 3 Ι πράκεις, «τις οπίες χριιμοπιύµε απλα 
| 5 4. Πρά- | χθ δεχαδιχα χλάζματα «ιχνα χριςιμοπιύντε, όταν 
παις μὲ έχυµε να χάνυµε πολίπλοχυς λογαριαζµως. Τότε 
απλα 8 μπορύμε όλα τα δεχαδικα να τα τρέπευµε ςε 


δεκαδικά απλα χε να κχάνυµε πράχεις πάνο «ε απλα 
κλάξµατα χλάζματα. Μπορύμε χε αλιότικα: όλα τα απλα 
| ταφτό” χλάζματα να τα τρέπευµε «ε δεχαδιχα χε νᾶχυμε 


να χάνυµε μονάχα µε δεχαδικα χλάζματα. 

Στιν πραχτιχι όµος τέτιες απλοπίιις δεν 
οφελυν πάντα, χάποτε ἵνε οφελιµότερο να αφίυμε τα απλα χε 
ὄεχαδικα χλάζματα έτει όπος (νε. 


χθονα. 
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; αλ. - 4 
Παραδίγμµατα. !) Ας πολάπλακιάσυµε 00038 ον ὸ 


00028 : : αν '... 0.0004 : 4 --- 09016. 


Κατα τι λίςι τυ παραδίγµατος αφτὺ αφίςαµε το απλο νο 


Ι τροπι Ὅυς ςε Όεχαδιχο χλάζμα ὃα µας ἐφερνε «τς χατα προ- 
σένχιςι αριΏμυς. 
9) Να βρεθι το πιλίκο τς (2064. 
Δέςι. Διερύμε δια 2.64 «ίμφονα µε τον χανόνα διέρεςις ὃι) 
αχέρευ αριθμ’: 
] αν νο μια ο στο. ὅ 


ας 16:54. 360 18 


8) Να πολαπλακιαςδυν 0,55 : ---- . 


Πολαπλαειάζυμε «ἶμφονα µε τον χανόνα τὸ πολαπλακιαζμυ αχέ- 


ρευ αριὸμο επι χλάζμα: 
0753-13. 918912. ΤΡ 8.1 39 0096, 


--- τς «ως πο απ μου. 


251 οι 1000:251 1000 1000 


Ἐδο πολαπλαιάζυµε χε διερύµε τα θεχαδικα Ἀκβσματαν όπος 
χε τυς αχέρευς αριΌμυς. 

1 τροπι τον δεχαδικον «6 απλα Κλάζματα ίνε προτιµότερι 
τότε, όταν πολαπλακιάζυµε ἴτε διερύμε απλα ἴτε δεχαδιχα χλά- 
Ὅματα μαζι. 

Στις περιπτόςις όµος τις «ταρτόχρονις πρόςθεεις απλυ χε ὃε- 
χαδιχυ χλάἜματος, χαθος χθ χατα τιν αφέρεςί-τυς, μονάχα λίγα 
δεχαδικα χλάζματα τρέπΏν «ε απλα. Στις-πιο πολίπλοχες πθρι- 
πτόςις ἰνε προτιμότερο να τρέπευµε το απλο χλάζμα «Ε ὃεχαδιχο. 


- . 9 8 4 40-49-98 ᾱτ 
4) --- -ἴ- 0 ------ τετ --- --ἰ-- -σ- ---- -ἲς Έτ : 
 ττ ὦ 4 τα. 


140 υπ τη 
ϐ) Να γίνυν ι πράχεις: -- .. 10,45 :00125, 


1 στὰ 
αι οσο δν αθιος ο, 
19 δ Ίου ο του ορ 5" 125 


196 


Για να Ὑίν ι λίς πιο απλι, πολαπλακιάζυµε τον αριόµιτι χε 
τον παρονοµαςτι επι 2 χε ὃ, γιτι ο πολαπλαςιαςτις 2 χατα τον 
πολαπλαςιαζµο Απι τον πολαπλακιαςτι Ὁ δίνι παρονοµαςτι 10. κε 
ο πολαπλαςιαςτις 8 πολαπλακιαζόμενος επι 12956 δίνι παρονοµα- 
τι 1000. ' 
ιβ κως κ ἁλκως ατα οώ 
ὃν 1θδ δι 10: 1000 
Ἠρίκαμε πιο απλι παβάςταςι, πὺ µετα τιν απλοπίιει δίνι τέτιο 
Εχςαγόµενο: | | 
8 τα 14. 11, 


1000: 1000 
Ἁιμίοςι, Αν στον παρογοµαστι το κλάζματος πυ δρίςκυµε» 
ιπάρχον παράγοντες ὅ, 250, 125. τότε ο αριθµιτις κα 0 παρονοµαςτις 
τὸ εβρισχόµενυ κλάζματος πρέπι αντὶςτιχα να πολαπλαςιαςτυν επι 


τν ο . 
Ἡ: Ες 8828 --- ἆ.-- 0846 -ἰ- 8,958 --- 0020 794989. 


Σιμµίοςι. 1. Όταν «τις πράκςις «ιναντύντε χε απλα χε δεχα- 
δικα κλάζματα, τότε κατα πιν τροπι τυ απλυ κλάζματος ςε δεκαδικο 
κε χατα το ςυρονχὶλεμά-το πρέπι να πάρωµε τόςα᾿ δεχαδικα πειφία 
όσα. ο οοἳ τα δεδοµένα Ἀλάζματα. 

Σιμίοςι ΙΙ. Σε περίπτοςι πρόςθεςις χε αφέρεςις αριῦμον γα- 
τα προςένχιςι όλι ε προςθετέι, ο µιοτέος κ ο αφερετέος, πρέπι νᾶχυν 
έδιο αριδμο πειφίον μετα τιν ιποδιαςτολι, 

Σ ιμ έίοςι, ΠΠ. Κατὰ τον πολαπλαςιαζμο κε τι διέρεςι αριθµον 
κατα προςένκιςι όλι ι παράγοντες, το Τιὸμενο, ο διερεσέος. διαρέτις κε το 
πιλέκο πρέπι νᾶχον ἴδιο αριθμο πειφίον «το ςιµαντίκο µέρος-τος, 


ος 1 θα8.θοἳ θα. 


.- μα :0,376 0,965" 0.376 -- 0.368. 
ϱ) 57: 98.1" 57.89 :98Ι 0,904. 


ΧΙΝ. ΛΟΓΙ ΚΕ ΑΝΑΛΟΓΙΕΣ. 


ΜΜ: Γπάρχον δίο τρόπι «ίνχριις τον αριῦµον. 
δ 1. Διο | Παράδιγµα. Το γραφίο τον (χοδο- 
τούσι ΟιΥ- μον πλίροςε «το τυβλο-εργοςτάκιο ια διο παρ- 
Ἄθιοις τον ] τίθες τύβλα 4809 ρύβλ. κε 1200 ρύβλ. γα «ιν- 
| αριΏμον. χριθυν αφτι ι αριῦµι. 
ο. ορ Δςι. Ἰπορύμε να δόςυµε διο απαντίςις: 
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1) µπορύµε να πύμε πος Ύια τιν πρότι παρτίδα πλιρόσανε 
8600 ρ. περιςότερο απ᾿ ότι Ίια τι δέφτερι παρτίδα. 3) μπορύμε 
να πύμε επίεις, πος Ίια τιν πρότι παρτίδα πλιρόσανε 4 φορες 
περιότερο, απ’ ότι για τι δέφτερι. Ἐε «τις δίο περιπτόεις έχυµε 
λόγο δίο οµοιδον µεγεῦον. 

τιν πρότι περίπταςι «ινχρίναµε τυς αριὸμυς µε τιν αφέρεςι, 


ςτι δέφτερι περίπτοςι µε τι διέρεςι. Το πρότο αποτέλεζµα το ονο- 


µάζων λόγο τις διαφορας, το δέφτερο πολδπλάκιο λόγο. 

Ο λόγος τις διαφορας ίνε αποτέλεζµα τις οίν- 
κοιοις διο αριῦµον μέσον τις αφέρεςις, π.χ. 2ὔ εχμ.τ-- 
10 εχµ. τ.Ξ 15 εχμ. Τ. 

Ο πολαπλάριος λόγος ίνε αποτέλεῖμα τις οἰν- 
κριςις διο αρνιὸθμον µέςον τις διέρεςις. Στο λόγο αφτο 
αντιςτιχι αριδµος αχέρεος ἴτε οαυμκο 

; 210 25 

Παράδιγµα: 1) πράος ο ο) στο δα 

Σε χάθα λόγο έχυµε διο αριῦµυς, τυς οπίυς «ινχρίνυµε. 1 αριῦ- 
µι αφτι ονοµάζοντε όρι το λόγυ. 

Ο. πρότος αριὓμος (νε ο ιγύµενος όρος τὸ λόγυ, ο ὃέφτερος 
αριὸµος ο επόμενος όρος τυ λόγυ. 

ΕΏραφι το λόγυ τις διαφορας µε τα Ἰράματα τυ αλφάβιτυ: α --- ὃὂΞ- ἄ. 

Ἐδο ο ἄ ίνε ο ιγὺμενος όρος το λόγου, ο ὃ ἰνε ο επόµενος χε το 
(α --- ϐ) κ το 4 Εκκίσυ παραςτένυν το μέγεΏος τυ λόγυ τις διαφορας. 


Τραφι το πολαπλάςιυ λόγο µε γράµατα: 4: ὃ Ξ- ᾳ ίτε ος τεμ 


Σαφτο τὸ παράδιγµα ο ϐ {νε ο ι]ύμενος όρος, ο ὃ ο επόμενος όρος. 


-- 8  εκεἰςυ παραςτένυν το μέγεθος το παλοπλάςιο λόγυ, 
[ 


6 2. Πολα-͵ 


ἳ χον «ε µια ιχοδοµι κόςτιε 40 000 ρ. ατα 
πλάςιος τιν Ελάτοςι τὺ πάχυς πυ τίχυ ελαφρυ τίπυ 
λόγος. 


Πόςες φορες λιγόςτεπςε ι αχκία τον 
τὸ ελαφρυ τίπυ: 


Λίσιι Πρέπι να µάδωμε πόσες φορες αχριβότερα χόςτιαν 


τίχι τυ βαρω τίπυ ιχολοµις απο τος πίχὺς τὸ Θλαφρυ τίπυ. ᾿ 


Για τι λίει τὸ προβλίματος αφτω πρόπι να «ινχρίνυµθ τυς 


αριόµυς, Με τι διέρεςι βρίςκωμε τον αχόλυδο λόγο: 
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Παράδιγµα. Το χτίσιμο τον τί- 


(κοδοµίµατος το χτίσιμο χόςτιςα 20 000 ρύβλια. 
τίχον - 


.τόνετε κε ο λόγος. 


40000 


κι ο. Ἅ . ντιςι' κατα 2 φορες, 


Ίταν δινατο να µπι το ζίιµα αλιότικα: πιό µέρος τις αχςίας. 
πυ ορίςτικθ «τιν αρχι, αποτελι ι ακεία τυ τίχυ τυ ελαφρυ τίπυ; 

Κατα τιν λίει τὸ προβλίματος, όπος ἰνε, πρέπι να ανταλάκςυµε 
τις Όέεις τυὺ λόγυ: 


Β 1 
20000 3 "πανκ α 

Ο δέφτερος λόγος έχι παραςταὺι µε αριθμο, αντίθετο τυ 
προιγύμενυ. 

Ι. Ο λόγος τυ µεγαλίτερυ αριῦθμυ προς το µι- 
πρότερο δίχνι, πόςες φορες ο πρότος αριΏμος ίνε 
µεγαλίτερος τυ δέφτερυ. 

Π. Ο λόγος τν μικρότερὺ αριῦθµυ προς το µεγα- 
λίτερο δίχνι, πόςο µέρος τυ µεγαλίτερυ αριῦµμυ 
αποτελι ο μικρότερος αριῦµος. 

ΗΙ. Κατα τι µετάδεςι τον όρον τυ λόγυ σχιμα- 
τίξετε νέος λόγος, αντίστροφος τυ πρότυ. 


Στο χεφάλεο για τις .ιδιότιτες τον χλαζμά- 


δ ὃ.  .. Εχαχριβόςαμε, πος το πιλίχο, το χλάζµα 

Αα Αῤμη π κε 9 λόγος μπορύνα να Ὀεοριθύνε ος αποτέλθ- 
. | ἵμα µιας χε τις αφτις πράκεις, τις δέρεις. 

πολαπλά- Ψ φτις πράκεις, ρ 


Γι’ αρτο τις ιδιότιτες τυ χλάζματος χβ τις (διό- 
τιτες τὸ πιλίκυ μπορύμε να τις µεταφέρυμε κε 
«το λόγο. 

Ας απαριὺμίκυµε τις Ιδιότιτες αφτες. - 

Ι. Όσες φορες αφκεοίσυµε τον ιγύµενο όρο τυ 


οιυ νδγυ. | 


΄λόγυ, τόσες φορες αφκςσένι κε ο λόγος. Όςες φο- 


ϱες ελατόνυµε τον ιγύµενο όρο, τόςες φορες ελα- 
Ἡ. Οςες φορες αφκεένυμε τον επόµενο ορο.τυ 
λόγυ, τόρες φορες ελατόνετε .κε ο λόγος. Όςες φο- 
ϱες ελατόνυµε τον επόμενο όρο, τόςες φορες 

αφκςένι κε οϱ λόγος. 
Π. χ., αφχςένοντας Ὁ φορες τον ιγύµενο όρο τυ λόγυ ο -ᾱν 
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ὃα ὄχυμε νέο λόχο: ἕ το  Ξ 12; πυ Όα (νε τρις φορες µεγαλίτερος . 


τυ. προιγύµενυ’ ος τον επόμενο όρο το ἴδιω λόγυ 2 φο- 


ῥες, ὃα έχυµε το λόγο: ο 2 πυ {νε 3 φορες µιχρότερος τυ 
αρχιχυ. | 
Έτει επίις (νε «οτι κ για το λόγο ι Χιριότερι Ιδιότιτα τυ. 
χλάζματος. Ώμις ας τιν ονοµάςυμθ Χιριότερι ἰδιότιτα τυ λόγο. 

ΠΙ. Αν πολαπλαριάξυµε ίτε διερύµε ταφτόχοονα 
κε τυς διο όρυς τὺ λόγὺ µε έναν κὲτον ίδιο αριὺ- 
'μο, αλάξι μονάχα ι µορφι τυ λόγυ, ενο ν αριόµιτι- 


ον ακςείο τυ λόγυ δεν αλάξι. 


ἡ τς λος 9000000000 6 3 
αλ Χο ο ΟΊΟς ορ οροϱ0ο 9 ν 


Ας τιµιόςυμε χε µια αχόµα ιδιότιτα τυ όλ. 


.Ν 


Ας πάρυµε το λόγο: 2 τε Ὁ. 

Ας παραςτίςυµε τον όν όρο το λόγο, ας τον επόμενο χε 
µε το μέγεθος τυὺ λόγυ, κατα τον χανόνα: ο διερετέος ιεύτε µε 
τον. διερέτι επι το πιλίχο. 

τα ο, 
Έδο ὃα βρύμε τον ύμνο όρο τυ λόγυ. κκάροντας το μέγεδος 
τὸ λόγυ Χε τον Επόμενο όρο-τὸ. Τράφοντάς-το ὃα έχυμε: 

Γ]ύμενος όρος Ξ επόμενος όρος Χ μέγεῦος τὸ λόγυ. 

Τιν. ιδιότιτα ὃα τιν λέμε προφοριχα έτςι: 

Ιν.ο υγύµενος: όρος τυ πολαπλάςινυ λόγυ ισύ- 
τε µε τον επόμενο, πολαπλαςναςμένο επι το µέγε- 
ος τυ λόγυ. 


[5 4. Ἐβρε- βρύμε τον άγνοςτο όρο τὸ λόγυ, ἂν {νε Ἴνοςτος 

5ν ο 9 ἆλος όρος τὸ λόγὼ κε το μέγεθος το λόγο. 
ορυ του : 

Εν 1. 8 Ξ-δ. Ἐδο ο άγνοστος ίνε ο κ 


νος όρος τὸ λόγυ διλαδι ο διερετέος. θα έχυµε: 
α---δ': 5 -- 16. 


λλ 


ο μλ 4. Ἐδο ο άγνοςτος νε ο διερέτς, ο οπίος ἵνα χα. 


3 τὸ 
επόμενος όρος τὸ η ρα έχουμε: ος 18. 
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Ι ιδιότιτες τὺ λόγω μας διεφχολίνον να 


ο ψ 
- 


6. δ. Απλο- 1. Απλοπίιςι τον λόγογ. 


| 
: ᾿. χιριότερι ιδιότιτα τὺ λόγυ µας επιτρέπι να 
κος κάνυμε πιο απλο το λόγο χε να απλοπίίσυµε 
τυς όρυς το λόγυ. 
ο η 1. Να βρεδι ο λόγος τον αριῦμον 17 300 
ὀβρερι τυ | ς 1900, 
λόγυ " Δίςι. 
οντικσατά- ' 
οταςι τυ τος ον 
λόγυ τον 1390 199 8 
κλαιςματι- Με τι διέρεςι απλοπιίσαµε τον ιγύµενο χε 
κον αρνὺ- τον Επόμενο όρο τυὺ ᾿λόγυ δια 10 χε έπιτα 
μον µε λό-| δια 48.. 
γο ακέρεον Ἀν ο ιγύμενος κε επόμενος όρος 
| αριῦμον. τυὺ πολαπλάςιυ λόγυ έχυν πννοσπο- 


λαπλαςκιαςτι, τότε μπορύµε κε τος 
δίο όρυς τυ λόγὺυ να τυς απλοπιίσυµε δια τυ 
πολασπλαςιαςτι αφτυ. 

Π. Αντικατάςσταςι τον κλαξµατικον 
αριῦμον στυς λόγυς. 

2 Να βρει ο λόγος τον αριόµον: 1) 4051159 9) ο : τ 

αμα», 


Ι) 40/5: Ἰδθ τοτε τς -- αἳ -- 451 17 
15,9 159 η 


ϱ) 23, ὅ--- δι ὁ 53119. 10:9. 
5 4 ο 4 
Στα παραδίγµατα αφτα. διερόντας χε απλοπιόντος τα χλά- 
Όματα, αντικαταςτένυµε το λόγο τον χλαζματικον αριῦμον µε λόγο 
αχέρεον αριῦμον. 
Για να βρούμε το λόγο κλαζµατικον αριῦμον, 
πρέπι να τυς τρέπςυµε «ε οµόνιµα, να παραλίπςυ- 


'μµε τυς παρονοµαςτες κε να πάρυµε το λόγο τον 


αροιῦμιτογ. 
1) Ο λόγος 529: {στ εθὶ 47. 
9) ο λόγος 4,195 :2,5 -- 415 :250. 
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νο κοντα Οριζμος. Διο οι πολαπλάςιι 
 δ 6. Ἐνια λόγι ενοµένι µε το σιµίο τις νούτι- 
Ἰ αναλογιογ.| τας,αποτελον πολαπλάςια αναλογία. 
Σιμίοςι, Τι πολαπλάεια αναλογία ὃα 
τιν ονοµάσυµε απλα αναλογία. 
Πρ όβλνμα. Ένα ταχιὂρομιχο τρένο διάτρεκςε σε 6 όρες 
180 χμ. κε εκκαχολυδόντας το Ὀρόμθ-το διέτρεχε 90Χµ «ε ὃ. 
όρες. Άλακεε τι ταχίτιτα το τρενυ. ίτε όχυ 
Λίεςι. Το πρότο µέρος το δρόμυ το τρένο το «διέ- 


180 { στ ’ 
τρεχςε µε ταχίτιτα ολο, ΧΜ. τιν όρα. Το δέφτερο µέρος το 


8 / 90 ᾗ 
δρόμυ το διέτρεκςε µε ταχίτιτα ο τ- 80 χμ. τιν ὁρα. 1 ταχίτιτα 
απο 
πυ τρἐνυ δεν άλακςε. το πρόβλιμα αφτο ο λόγος ο - δ0 χεο 
ο 18 90 
λόγος ο Ξ- 90 [νε ἰει. Ἰ ικότιτα τον λόγον ο ο ςχιματίζιανα- 


ο ιλογία. 
Ὅ 1 αναλογία αφτι διαβάζετε έτει: 1) ο 180 έχι λόγο προς τον 


6. όπος ο 90 προς τον ὃ, ίτε: 2) ο λόγος τυ 180 προς τον 6 - 


{νε ἰςος Ίρος τον λόγο το 90 προς τον ὃ. ίτε: 8) το 160 (νε 
τόςες φορες µεγαλίτερο απο το 6, όσες φορες το 90 ἰνε μεγαλί- 
περο τυ ὃ. 2 
1 Ίραφι µε Ἱράματα ὃα νε; α: ὃ --- ὁ :ἆ, ίτε ο τ 
Κάθε όρος τις αναλογίας έχι τιν ονοµακία-τυ: ος χεοάς 
ογοµάζοντε άχρι όρι τις αναλογίας, ο ὃ κα ο 6 ονοµάζοντε µέςι όρι 
τις αναλογίας. 
1 αριὓμι, µε τος οπίυς µπορύµε να «χιματίζυμε αναλογία, 
ονομάζυντα ανάλογι αριὺμι. 


1. Αγοράκαμε 10 µ. ἰφαζμα προς 20 ρύ- 
8 7. 1 κι- Ἱοµαςαν ανα, μα 


προς ὅ ρύβλ. 


Αν ὃα «ινχρίνυµθ το ποςο τον µέτρον χε τιν αχεία κ στις 
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βλια το μέτρο. Πόςα µέτρα {φαζμα μπορύμε να 
ριότερι αἹοράυµε µε τα ἴδια χρίµατα προς ὅ ρύβλ. 
ιδιότιτα το μέτρο: 
τις αναλο- Δίςι, 10:90 --200ρ. 200156 -- 40 µ. 
γίας, Με 200 ρύβλια μπορύµε να αἸορύυµε 40. 


ως 9 ς 
8ιο -περιπτόςις, τότε ὃα όχυµθ τιν αναλογία -- ὋὪν απιδιι λόχι 
ὅ- | 


τον αριὓµον ἰνε (σι. Ἰ αριδμι αρτι ςχιματίζον ἀναλογία. Σινάµα 
κε τα Ὑινόμενα (έπρεπε να κςοδέπςυµε ένα χθ το αφτο ποςο) διλ, 
40: 5 χα το 20" 10 (νε επίεις ία. | 
Άφτι {νε τι χιριότερι ιδιότιτα τις αναλογίας. 
Το γινόμενο τον µέρον όρον τις αναλογίας 
υςυτε µε το γινόμενο τον άκρον όρον. 
2. Ας ςχιµατίσυµε ἀναλογία µθ τυς αριδµυς 20, 4, 15. ὃ 
8 ας δοχιµάςυμε τιν χιριότερι ιδιότιτα τις αναλογίας. : 
Αέςι. Σχιματίζυμε ἰευς λόγυς: Ξ Ξ- ὅ, τ- δ. 
Αναλογίαι ὃς τ- ον 20: 8 --1δ. 4. 
Τιν Χιριότερι ἰδιότιτα τις αναλογίας µπορόµε γα τιν παραςτίςυµε κα να 
τιν αποδίκςυµε µε γράµατα, 


ος 
Αν: οσα τότε πολαπλαςιάζοντας καθένα απ᾿ τος λόγος αφτυς 


/ ͵ ῃ ανᾶ 'δᾷ , Ἡ 
επί το θᾷ θα έχυμε: αν κνος ἴτε κατα τιν απλοπὶιςι, α --- ὓο. 


ωλρκάσκών 1. Να «χιματιςτι αναλογία απο τὺς αριῦµης 
δ ο. 20. 19. 10, 6 κε να Ἰίνι ι δοχιµί-τυς. 
ο ο. Ας 1) Για να. λίυµε τις αναλογίες 
το δυμέ, κατατάςυµθ τος αριῦµυς ατα «ἰρα χθ κατα το 
σου µέγεδός-τυς 90. 12. 10. 6. 


Άς ςχιματίυμε αναλογία: 
μυς. 20: 12-10 :6. 
Έε ιδιο λόγι ἴνε ίσι κε ιςοδίναµι µε το τ- 

2) Ας δοχιµάςοµε, αν ἴνε «οςτι ι αναλογία αρτι εφαρμόζοντας 

τιν χιριότερι ιδιότιτα: 
20:6:--12: 10. 

Ίο ᾿ινόμενο τον άκρον όρον ιζώτε µε το γινόμενο τον µέςον 
ὁρον χε ικοθιναµι µε 120. 1 αναλογία (νε «οτι. 1 αριθµι 20, 
13. 10, 6 (νε ανάλογι. 


ὃ) Ίνε άραγε ὂινατο να ςχιματίςυμε αναλογία απο τὺς αριὺ- 


ο µος ὧδ, 10. 8. 4: Αν ὃα γράπυµε το λόγο 55 : 10 κε το λό- 


Ίο δ:4 τότε ὃε Ὑίνθτε να ράπευµε αναµετακ«ί-τυς το «ιµίο τις 
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{ 


κότιτας κβ πο Ἰινόμενο τον ἆκρον όρον 25" 4 ὃδν ιεύτε µε το 
Ἱινόμενο τον µέςον όρον 10" δ. : 

1 αριδμι 26, 10, ὃ χε 4 δεν ίνε ανάλογι. 

Ας δόςυµε τον όρο, µε τον οπίο µπορι να ςχιματιςὃι αναλο- 
γία απο τέςερς δομένυς αρῦμυς, χε τον κανόνα το ςχιματιζμυ 
αναλο]ιον. 

Ι. Αν το γινόμενο διο αριΏµον ισύτε µε το γι- 
νόµενο δίο ἁάλον αριῦμον, τότε ν τόρερις αφτν 
αριὸμν ύνε ανάλογι. 

'Π. Κατα τον οχιματιζμο αναλογίας, τυς αριόµυς 
τυ ενος γινοµένυ πρέπι να τυς κόνυµε άκρυς όρυς 
τις αναλογίας, τυς αριὺµυς τυ άλυ µέςυς. 

2. Μα ςχιματιςτι αναλογία απο τος τέςερις αριθµυς ὃ χε ὅ, 
2 χε ο0. 
Τα Ἰινόμθνα αφτον τον αριὓμον ανα δίο (νε ἰςα: 
6 δε οι 
Θα ἨΤίνι τέτια αναλογία: 
ο δίος ᾱ, 

Ι όρι 8 χε ὅ (νε µέει όρι. ἶ όρι 2 χε 20 ἴνε ἆχρι. 

Ι. Στιν αναλογία μπορούμε να 


6 9. Μετά-] αλάκουμε τις Όέοις τυ πρότυ κε 
ὃερι τον τυ δέφτερυ λόγου. 
ορον τις Έχυμε τις αναλογίες. 
αναλογίας. 1) 18:15--6:5. 9) 6:5-- 18:15. 
ο μπω 1 δέφρτερι αναλογία «χιματίτιχε απο τιν 


πρότι µε τι µετάῦεςι τον λόγον. 1 ικότιτα φένετε πος διχφιλάτετε. 
1 δοχιμι µε τον πολαπλαειαζμο τον ἀχρον Χξ τον µέςον όρον 
τις αναλογίας επίεις δίχνι, πος ι αναλογίες αφτες {νε σχιματιζμέ- 
γες ςοςτα: 
5:186--615, 


ΙΙ. Στιν αναλογία μπορύμε να κάνυµε μετάθεςν 


τον άκρον όρον ίτε τον µέςον όρον. 
Άς δοχιµάςυµε αν αλιθόβον ι αναλογίες: 


{) 20 :116--διά, 3) 10:6--16:4, 8 4:16:59: 
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1 δέφτερι αναλογία «χιματίςτιχε απο τιν πρότι µε τι µετάθε- 
σι τον µέκον όρου: ο ὅ πίγε ςτι δέειτυ 16. χε ο 16 ςτι δέει 
τὸ δ. 1 τρίτι αναλογία «χιματίςτιχε απο τιν πρότι µε τι µετάδεςι 
τον άχρον όρου: ο 4 πίχε τι Ῥέςι τυ 20 χε ο 920 ςτι δέςι τυ 4. 
: κα Ὑθόμενα τον άκρον χε µέςον ὁρον ς᾿ όλες αφτες τις ἀνα- 
«οί ον ντ μορς, αλα ἐμιναν ἱεια. Ἰ αναλογίες αφτες «χιμα- 

ΠΠ. Τυς λόγυς τον ἄαναλογιον μπορύμε να τυς 
αντικαταστίςυµε µε τυς αντίςτροφυς λόγυς. 

Όπος Φφένετε, « αφτι τιν περίπτοςι ι ικότιτα δε χαλνα. τει 
π.χ. τον αναλογία 20: 16:--ὅ:4 μπορύµε να τιν αντικαταςτίςυµε 
µε ἁλι, πυ προχίπτι απο τιν µετάδεςι τον ιγύμενον χε τον Εεπό- 
μενου όρον κάδε λόγυ: 16: 20--.4:5. Τα γινόμενα τον µέον χε 
άχρον όρον χε ςτις διο αναλογίες {νε (κα. Ἰζ8 ι διο αναλογίες έχυν΄ 
«χιµατιςτι «οτα. Ἰ λόγι τις. δᾶφτερις αναλογίας Ῥᾶνε αντίςτροφι 
μα τος λόγος τις πρότις αναλογίας. 1 µέςι όρι τις πρότις αναλο- 
Ἱίας έγιναν άχρι «τι δέφτερι χ τανάπαλι: ι άχρι όρι τις πρότις 
αναλογίας έγιναν µέςι στι δέφτερι. 

Για γα κκέρυµε, πόσες αναλογίες μπορύμε να «χιματίσυμε 
απο πως τέκερις αριὓµυς χε πόςες µεταθέις επιτρέπι ι αναλογία 
πρέπι να αλάκκυµε τις Ἠέει τον όρον τις αναλογίας. εφαρμόζοντας 
όλος τυς Ππαραπάνο τρόπυς τις αλαγις τον Ἀέςεον τον όρον τις 
ο ρακν Δίνετε ι αναλογία 60: 40-- 5:92. Ας χάνυµε ςτιν ανα- 
ων πω τς να μεταδέεις, έτει πυ να τιρθι πάντα ι 

Ας µεταδέευμε τυς µέευς όρυς τις αναλογίας. 


Θα έχυμε: 
1) ϱ0:40-- 9: 2. 2) θ60:9 --40:5. 


Αντιχαταςτένοντας χβ τυς δίο λόγυς τις πρότις χε τις δέφτε- 
ρις αναλογίας µε τυς αντίςτροφυς λόγυς, ὃα έχυµε: 


ϐ) 40: 60--2:5, 4) 8: 60-- 2: 40. 


Μεταδέτυμε τον δέφτερο λόγο ς᾿ όλες τις αναλογίες στι. θέςι 


"τὸ πρότυ χε τον πρότο στι Όέει τυ δέφτερυ, 


θα έχυµε το όλο οχτο αναλογίες: 
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1) 60:40-- ὃ: 2 9). ο 2Ξ:6υς40 
2) 60: ὃ-- 40: 2 ϐ) 40: 2--60: ὃ 
9) 40:60-- 2: ὃ ὍἝ δ. 5ξτ4θ:0ῦ 
3) 9:60-- ο:40 ϐ) 2:40-- 8:60. 
Σιμίοςι, Σ’ όλες αφτες τις αναλογίες τα Ἰινόμενα τον ἄκρον 
κε τα μόμλνό τον µέςον ὁρον (νε ίσα: 120 Ξ- 60: 2 ---40.5. 
Το ἠιόμενο αφτο (νε το Χιριότερο Ἰνόριζμα τις ορθότιτας τὸ σχιµατι” 
μυ όλον τον αναλογιογ, πυ «χιματίςτιχαν απο τυς τέςερις δοµένυς 


αριθµυς: 60, 40, ὃ, 2. 
Με τα Ἱράµατα ὃα έχυµε: 


1) αι ὃ-- ο τᾱ, 9) ὃ:α-- ἄ. ο, ϐ) οτᾱ-- αι ὃν Τ) οπως 
9) ατο-- ὃ ἆ, δι ὁ ατα δ Ὁ ὑιά-- α 16, ϐ) ἁ. θὰ: 


ο ει Χρικιμοπιόντας τιν χιριότερι "Ιδιότιτα τις 
ὃ 10. ΕβΘΕ- | αναλογίας, μπορύμε πάντα να βρύμ8 τον άγνο- 
ον εγΥος «το τέταρτο ὁρο τις αναλογίας, όταν κςέρυµε 
αγνόστυ τὺς τρις. όρυς-τις. 
όρυ τις 
αναλογίας. αναλογιου: 


Σ' όλες τις περιπτόςις όχυµε µια λίς δω -- 15: 4, απο τιν 
οπία έχυµε: 


| / ο / ὃν 
ϱ. άγνοςτος όρος τις αναλογίας βρίσκετε έτει, όπος βρίσκετε 0 
άγνοςτος πολαπλαςιαςτις, όταν ἵνε Ύνοςτο το Ἰινόμενο χξ θνᾶς 
απ᾿ πυς παράγοντες. : ἳ ᾧ 
Για να βρούμε τον ἄγνοστο μέςο ὀ09 τις αναλο- 


γίας, πρέπι το γινόμενο τον άκρον ὁρον να το 


διερέσυµε δια τυὺ γνοςτυ µέςυ όρυ. Για να βρούμε 
αν πμρομνη άκρο όρο τις αναλογίας, πρέσπι το 
γινόμενο τον µέςον όρον να το διερέςυµε δια τυ 
Ὕνοστυ άκρυ όρυ. 


ῃ 


ᾷ. / ώς, δ. ζ - 
Στιριζόμενι «τον χανόνα αφτο μπορύμε να Ἰράπευµε τι λίςι έτοι: 
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1. Να βρεδι ο άγνοςτος ῶ τον αχόλυῦον. 


Ζ. Να βρει ο ῶ τις αναλογίας 19:9--6: 6. 
196 


οὗ Ξ ------ Ξ-- 10, 
6 
Ἱ...'ι͵ἊὋ Σιχνα δίνοντε τρις αριθμι, κε ζιτίτε τέ- 
δ ων ον ταρτος αριὓμος τέτιος, πυ μαζι µε τος τρις 
ον Σομένυς να σχιματίει αναλογία. 
. α Ά : Ἰ 
ανάλογυ. Παρά διγµα: Να βρθι ο τέταρτος 


ανάλογος τον αριῦµον 8, 10. δ. 

Ας ι. Το πρόβλιµα αφτο έχι χάµποςες λίεις. 
Άς κατατάκςὺµε τυς αριὓµυς χατα σειρα, «ανάλογα µε το µέ- 
γεδός-τυς: 10. 8. 5. 

Ἄδρα ὃα Ἠάλυμε τον αριδμο ῶ µπροςτα, πίςο χθ ανάµεςα ςτυς 
αριᾶμος αφτυς κα ὃα Ἱράπευμε τις αναλογίες, πυ βρίςχυµε. Ἑτςι 
ὃα λίκυµε 4 αναλογίες. Στις αναλογίες αφτες ο άγνοςτος ῶ βρί- 
«χετ µια στι Όέει τὸ Ένος άκρυ όρυ, µια στι θέσει τυ ἅλυ άχρυ, 
µια «τι δέςι ενος απο τυς µέευς όρυς. 


1) ο: 10--- 8: ὅ, α-- τος -- 16, 


9) δις --διδ α-- ος ος 


8 4 
8) 10:8--- α: δ, ωοοπ-δα 
4 
4) Ί0:18--δ:ᾳς α- ὅδ 4 
10 


} δέφτερι χε « τρίτι περίπτοςι δίνυν τις ίδιες απαντίσις. Μένυν 
τρις λίςις: 3 -- 6, -δυ α--- 4, 


ΧΥ. ΕΦΘΙΑ ΚΕ ΑΝΤΙΣΤΡΟΦΙ ΑΝΑΛΟΓΙΑ. 
ΕΝΙΑ ΤΥ ΜΕΣΥ ΑΡΙΘΜΙΤΙΚΥ: 


[6 1. Στα. | κατα το μαδιματικι εκςερέβνιςι. τον φενο- 
ο τ. μένουν, Ειτύµε να βρύμε στα φενόµενα αφτα τέ- 

| µεταβαλό. τιες Ιδιότιτες, πυ να µπορέυµε γα τις εχτι- 
να μίςυµε χε να τις χαταμετρίςυµε, κε να χάνυµε 


ἵπὺς 'λογαριαζμύς-μας πάνο το Εχςαγόµενο τον 
μεγέδι. |. παταμετρίςεον. Σινάµα όµος πάντα ζιτύμε να 
µάδυμε τιν εκςάρτιςι, που υπάρχι µετακςει δίο { 
χε περιςότερον µε]εβον. 
10 
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Τα. µεγέθι, πυ μελετύμε µε τιν βοίδια τον μαθιµατικον, Ἀπο- 


ρύμε να τα χορίυµε «ξ διο οµάδες: Τ ---μεγέδι «ταδερα. Ἡ ---- τα 


µεγέδι µεταβαλομένα. Παράδιγμα «ταῦερον µεγεῦον µπορον να 
χριειµέπευν ι µονάδες, µε τι βοίθια τον οπίον χάνυµε τιν χαταµέ- 
τριςι: μέτρο, χιλιόγραµο, δεφτερόλεφτο, Χρόνος. Τα μεχέδι αφτα 
δεν, µεταβάλοντε. Ιπάρχυν χε ἆλα «ταδερα µεγέδι, π. . το βέγε- 
ος τις ορῦΌις Ἰονίας. 

Οριἓμι. Ι. Σταῦερο µέγεῦος ονοµάξετε εκῖ- 
(ΝΟ το μέγεθος, το οπίο δεν αλάξι τιν τιµί-το. 

Ἡ. Μεταβαλόμενο µέγεδος ονοµάξετε εκένο το 
μέγεθος, το οπίο αλάξι τιν τιµί-τυ.. 


-. Μεταβαλόμενα µεγέδι «ιναντύµε ἴςε χάθε βίµα-μας. ἵ χάτωα 
τις πόλις αλάζυν µα τιν παρέλεφςι τον χρόνον" αλάζι το βάρος κε 
το ανάκτιµα το ανρόπυ µε τιν ιλιχία-το" αλάζι το µάχρος µετα- 


λικυ ὃοχαριυ κατα τι Ὀέρμανει. 


1 κάτιχι, το µάχρος, το βάρος ς«᾿ αφτες τις περιπτόςες ἴνε µε- 
µεταβαλόμενα µεγέδι. Τα µεταβαλόμενα µεγέθι εκςαρτάντε απο 


άλα µεταβαλόμενα μεγέδι. 


Ας δόςυµε µερικα παραδίγµατα τις Εκςάρτιεις τον µεταβαλα- 


μένουν μεγεὂον. 


ΠΙΝΑΚΑΣ ΤΥ ΕΜΒΑΔΥ τον ΤΕΤΡΑΤΟΝΟΝ. 


1 πλεθρα τυ τετρα(όνυ («αντίµετρα)... 


-Ξττ----------------τ-ςι 


Το εμβαΝο το τετρα]ὸνυ 
(πετραγονικα «αντίµετρα).. « . " 


Σνον πίναχα αφτο ιπάρχυν διο «ἰρες. Στιν πρότι «ρα ἕνε «ἰ- 
µιοµένο, το µάχρος τον πλεβρον τον διαφόρον τετρα]όνου: ὃ ϱΒ, 


υν 


4 ϱµ κ.λ.π. Στι δέφτερι ἵνε «ιµιοµένα τα αντίςτιχα εµβαδα, 
διλ. τα εµβαδα τον τετραἸόνον µε πλεβρες 8 ϱµ, 4 ϱ χ. λ-π. 
1 πλεβρα τὸ τετρα]όνυ «τιν περίπτοςι αφτι (νε ένα µεταβαλόμε- 


νο µέγεδος. Αφτο έχι ὃοῦι. Το εµβαδο το πετραγόνο ἐνε ἆλο 
µεταβαλόμενο µέγεδος, ΆΑφτο εκςαρτάτε απο τιν πλεβρα. 


Οριξμι. |Ι. Το µεταβαλόμενο μέγεῦος, τιν. 
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800 
ζον αναλογία: ο -- 


τιµν το οπῖυ μπορύμε να µεταβάλυµε όπος δέλυµμε, 
ονοµάζξετε ανεκςάρτιτο µετβαλόμενο µέγεδος. 

Η. Το µεταβαλόμενο μέγεθος, ι τιµν τυ οπίυ 
μεταβάλετε όταν µεταβάλετε άλο µμµεταβαλόμενο 
τω φις ονοµάξετε εκσαρτιµένο µεταβαλόμενο µέ- 
γευος. 


| ἓ Μελετόντας τιν Εχςάρτιςι, πυ ιπάρχι µετα- 
ὃδ 2. Κατ . : ͵ ΐ 
άν Χςι τον μµεταβαλόμενον µεγεῦον, µπορύµε ς«ξ 
... α µεριχες περιπτόςις να χανορίσυμε το νόµο τις 
ν ο αλαγις τυ µεγέδυς τυ εχςαρτιµένυ µεταβαλόμε- 
μεγονι. νυ απ΄ τιν αλαγι τυ μεγέδυς τυ ανεχςάρτιτὴ 


µεταβαλόμενυ. | 

Ἆς μάδυμε τις ιδιότιτες αφτις τις Εχςάρτιςις, πὺ φέρι το όνοµα 
Εφδία αναλοτία. 

Ἔο βάρος { χιβ. ντμ ατκαλιυ ιεύτ µε 7,8 ΧΥ. Ας βρύμε το 
βάρος κοματιον αταλιυ, ο όνχος τον οπίον ιεύτε µε: ὅ, 10, 50, 
100, 150, ὀ00 ιβ. ντμ. 

Άς Ὑράπευμε τι λίι «ε µορφι πίναχα: 


'. Ἐ--το Ώάρος τὸ χοµατιυ ; 
ο κα ο. 8 | 9ο {| τθ | 890 | τ8ὸ [το | 1660 
ι 
Ἐ---ὁ ὄνχος τυ χομιατιὺ 
ςε πίβαα υπετοϊµθτρα ἐἱ 5 10 50 | 100 | 150 | 200 


Ας πάρυμε ἆπο τον πίνακα το βάρος 8νος οπιυδίποτε χοµατι» 
κξ ας Άρύμε το λόγο αφτυ τὸ βάρυς προς το βάρος ἁλυ χοµατι. Ἡ, χ: 
ἔνο ο δ. 
Τ8 
Ας Ἀρύμε το. βάρος τον όνχον τον ίδιον χοµατιον. ο - δ. 
Σ λόχι αφτι (νε σι χε ι αριὺµι 990. 78. 50 κε 10 «χιματί- 
δὴ [πε Ἕ --το Το ὃ λ 
τος πο Τὸ Το ἴδιο αποτέλεζµα ὃα έχυ- 
ἄξ, «νκρίνοντας πάνο «τον πίναχα τα βάρι χθ τυς ὀνχὺς διο ἆλον 
καματιον ατςαλιυ. Όταν µε τυς τέςερις αριῦμυς τον δίο ςτιλον τυ 


149 


πίναχα µπορι να «χιματιςδι «αναλογία, τότε έχυµε αναλοτιχι 
εχςάρτιςι. 

Ἀέμε, ος το βάρος τυ «} ατεαλένυ χοµατιυ ἴνε ανάλογο µε 
τον όνχο τὺ Ύ χοµατιυ. 


1 Ίραφικι παράςταςι τις λίςις θᾶνε τέτιας 


Έι γ! 
έτε µε µορφι αναλογιου; 
τα Ἡς 
κ.α. σα 
ο. 
Ῥ γι 


το Ὀι κά Ἡ, ἰνθ βάρι τον κοµατιον, το Ἡ, κε Ἰ, ἐν τι όνχι τον ίδιον 
κοµατιον, 


Ἐκεετάζοντας τον πίναχα, ᾽μπορύμε να χαδορίυµε τις αχόλυ- 


ὃες ιδιότιτες τις αναλογιχις εκςάρτιςις: 

|. Ο πίνακας περιέχι τις τιμές δίο µεταβαλό- 
μενον µεγεῦδον. 

Π. Ένα απο ταµεγέδι αφτα Όα ίγε ανεκςάρτιτο 
µεταβαλόμενο, το άλο --- εκςαρτιµένο µεταβαλύμενο. 

Π. Στιν κάθε τιµι ενος µεγέὃδυς αντιςτυχι µια 
οριξζµένιτιμι τυ άλυ μεγέδυς. 


Άς παραδεχτύµε ος αγεκεάρτιτο µεταβαλόμενο τον όνκο. Τότε 


το βάρος ὃα νε Εχςαρτιμένο µεταβαλόμενο, 
Παρατιρύμε. πος «ε κάθε όνχο αντιστιχι το βάρος-το, επιδι 


µε τιν αλαγι τυ όνχυ αλάζι χε το βάρος" δε Ηπορυν να ιπάρχον. 


μή 


δίο ἰά χατα τον ὀνχο χοµάτια µε διάφορα βάρι, ἔτε διο χοµάτια 


ίζα κατα το βάρος, αλα διαφορετικυ όνχυ. Όςτε, αν τ όνχι {νε ίςι, - 


τότε χε τα βάρι (νε (ςα. 

ΙΥ. Ἀφκσένοντας τιν τιμι τυ ενος μεγέδυς οςες- 
δίποτε φορες, αφκσένι κε  αντίστιχι τιµι τυ άλυ 
µεγέδυς κατα τόσες φορες. 

γ. Ι λόγί δίο τιμον ενος μεγέδὺς πε δίο αντί- 
οτιχον μ’ αφτες τιμον άλυ µεγέὃδυς ίνε ἴριν κε απο- 
τελυν αναλογία. 


Τις ιδιότιτες αφτες έφχολα µπαρύμε να τις θχςελένκευμε πά- 


νο «τον εχςεταζόµενο πίναχα. 
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«Ας πάρυµε ὃιο χοµάτια «ἴδερ: 10ιβ ντµ κε 100 κιβ. 
ντμ, Ο ὀόνχος τυ δέφτερυ (να µεγαλίτερος, παραβαλόμενος µε τον 


όγκο τυ πρότυ, αλα, όπος φένετε, µαζι μ᾽ αφτο ὃα αφχςιδι χε το 


βάρος. Ὁ όνχος αφκείδιχε 1Ό φορες χ το βάρος αφχείδιχκε {0 
φορες: αντις 78 ΧΥ ὃα ἵνε πια 780 χΥ. 


Ο λόγος τα ιςύτε µε τον 10.χε ο λό Ἶος π π Επίςις ικύτε µε 
τον τς 10. Άφτι ι λόγι (νε (ςι. 
Ι αριὺμι 7850. 7δ, 100 κε 10 «χιματίζυν αναλογία κ. λος 


Υ], Ο λόγος τις αριῦμιτικις τιµις τυ κας. 
μέννυ μεταβαλόμεννυ προς τιν αντίςτιχι αριῦµιτικν 
τιµι τυ ανεκσάρτιτυ µεταβαλόμενυ ιςύτε πάντα µε 
έναν κε τον ίδιο αριῦµο. 

8. 780 1660 

ο πα κβοι ενα. 8. 

ο Ίο 100 200 

ϱ) ίδιος όρος «τι Ίραφικι παρὰςταςι ἐχΟν τιν µορφι: κ, όπυ το 
Κ-- 7,8. 1 αριθµι 7,8 χε Ἰ ονοµάζοντε «ῳτελεστες τις αναλόγίας, 


1 εχςάρτιςι, πυ έγχι αφτες τις Ιδιότιτες, ονοµάζετε εφῦθία 
τρ ν. ν Ἡ ο] τσ 
αναλογία. 
Τα µε εταβαλόμενα μετέὂι, πυ έχυν «χέςι μ᾿ αφτι τιν Εκάρτιςι, 


ονοµάζοντε µε]γέὃι χατεφθδίαν ανάλογα. 


Αν δίο µεγέδι βρίςκοντε σε τέτια εκςάρτιςι, όστε 
αφκσένοντας το ένα απ᾿ αφτα κάµποςες φορες, 
αφκςένι κε το ἆλο τόςες φορες, τότε λένε, πος τα 
μεγέδι αφτα βρίσοκοντε ςε εκςσάρτιοι πατ εφδίαν 
αναλογνκν, ίτε ότι κατ εφδίαν ανάλογα το ένα 
προς το ἆλο. 

Στο παράδιγµά-μας το βάρος χε 0 όνχος τὸ χοµατυ (νε µε- 
γέδι κατεφθίαν ανάλογα, ἴτ απλα ανάλογα. 

κ ς ο νι ος. 
Ι Ίραφιχι παράςταςι τυ νόμυ τις εφθίας αναλογίας θᾶνε λα να 


ίτε ο-- ΚΤ. 
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6 8. Εφα Ἰ λεπτοµεριαχι µελέτι τις εχςάρτιεις τυ 
.Ἔφαρ βάρος απο τον όνχο απὀόδικςε, πος το βάρος χε 


ναι τον ο όνχος τον αντιχιµένον, πυ (νε χαµοµένα ἄπο 
οι ένα ιλιχο, νε µεγέθι χατ᾽ εφδίαν ανάλογα. 
ο οάνα. | Τόρα μπορύμε να πλατένομε το πρόβλι- . 
ελα µά-μας. ἸΜπορύμε. εποφελύμενι τις διότιτες 


τον κατ εφδίαν ανάλογον µεγεῦον, να βρύμε 
τις απετύµενες τιμες τον μεγεὺον Χορις να 
ςχιματίσυµε πίναχα. 

Ί. Ένα τρένο «ε 2 όρες διέτρεχςε 60 χμ. Να βρεδι: 1) ο ὃδρό- 
µος, τον οπίο το ἴδιο τρένο ὃα διατρέχει «6 Ὁ όρες, χε 2) ο χρό- 


ος, πυ πρέπι να Χςοδέπει ια να διατρέχει 180 χμ, δρόµο, αν πάι 


πάντα µε τιν ἴδια ταχίτιτα. 

Για τι λίςι τυ προβλίματος εποφελύµαςτε "ιν ιδιότιτα τον. ανα- 
λογικον μεγεῦον χε «χιματίζυμε αναλογία. Ας παραςτίευμε το ένα 
ζιτύμενο µέγεῦος µε χε το ἆλο µε το {/. Τιν αναλογία τιν ΄ςχι- 
µατίζυν έτει, όςτε να έχι τρις Ύνοςτες τιµες µεγεῦον χε µία άγνο- 

Ότι. Δεν ένε ανάνχι κάθε φορα να «χιματίζυμε πίνακα τον τιμον 

τον αναλογιχον μεγεῦον Ίια τι λίι το προβλίματος. Άρχι να έχυ- 
µε διο (ζέβγι τιµον, «ιµπεριλαβάνοντας Χβ Ἀίνο το ζέβγος, πυ 
περιέχι ένα άγνοςτο µεταβαλόμενο, αφυ απο µπροςτα βεβεοθίκα- 
με, πος τα µεγέθι Όα (νε ανάλογα. 

Για να χαταλάβυμε καλίτερα το πρόβλιµα, βάζυμε τυς δοµένυς 
κ τυς άγνοςτυς αριμυς «Ε δίο ςτίλες, χε «ινάµα «ε χάθδε ςτίλι 
γράφυμε τις τιµες ενος χε τὸ (δω μµεγέθυς. 1 αντίςτιχες τιµές, τον 
διο µεγεῦθον Όα βρεδυν τότε «τιν ἴδια «ιρα. 

1) Για να βρύμε το δρόμο έχυµε: 

2 όρες --- 60χµ 


κάβα Ἓλβας ον κ ο 60: ρα 
ατα λε τὰ απο δο: α--- - Ξ- 90 χμ. 
2) Για να βρύμε το χρόνο έχυµε: 
4 ν --1δ0 ” 31190 / 
μον ορ] κ 
φι2--1β0:60 ο λα ορ 


Με τέτια Ίραφι χαδένας λόγος έχι «χιματιςτι απο τις τιμες 

νος χε τυ αφτυ µε]έθυς. 
Σιµίοςι. Προ τις λίςις εκςἀἁπαντος πρέπι να δοκιµάςυμε αν 
ἵνε τα δοµέγα αφτα µεγέθι ανάλογα. 
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2. 40 χρονον άνὃροπος ζιγίζι 60 ΧΥ. Πόςο ζιγίζι πεδι 10 χρονο; 
Λίςι. Στιν ερότιι τυ προβλίματος δεν (νε δινατο να βρύμε 
απάντιει χάνοντας τις «χθτιχες πράχεις, Ίιατι τιν ιλιχία χε το βά- 
ρος τυ ανὈρόπυ δεν μπορύµε να τα λογαριάςυµε ποσα ανάλογα, 
όπος µας δίχνι ι πίρα. 


Δε «ιµβένι πάντοτε τα ανάλογα µεγέθι να 


ὃ 4. Μεγδ- | ικανοπίςυν τιν εκεάρτςι τις εφδίας αναλογίας. 
ὃν αντι- Σιχνα «ιναντάτε χε ἆλι εκςάρτισι, ι οπία ονοµά- 
οτρόφος | ζετε αντίςτροφι αναλοτία. 

ανάλογα. Παράδιγµα. Ο αχόλυῦος πίνακας 


παραςτένι τιν Εχςάρτιςι µεταχει το αριὓµυ τον 


««τροφον «το λεπτο τυ αντιχιµένυ, πυ τορνάρονε «τον τόρνο, χε τι 


διάµετρο αφτυ τυ αντικιμένυ. 


γι---αριδμος τον «τροφον 
στο λεφτο... ο. 


)---διάµ.ετρος σε μιλὶ- 
ταν νο. --- 200 | 155 


Ας πάρυµε Ίια ανεκκάρτιτο µεταβαλόμενο τι διάμετρο Ῥ. 0 
αριδµος τον «τροφον Ώ ὃα εκκαριδι απο το µεταβαλόμενο ϱ- 
Ἐκςετάζοντας το νόµο τις θχςάρτιεις, παρατιρύµε, πος ο πίναχας 
τον τιµον δεν ιχονοπιι τυς ὀρὺς τις. εφδίας αναλογίας, επίδε: 

1. Με τιν άφκειει τις διαµέτρυ ο αριὓμος τον «τροφον δεν 
αρχςένι, αλα ελατόνετε. ὴ 

2. 0 λόγος το εκεαρτιµένυ "μεταβαλόμενυ προς το ανεκςάρτιτο 
ὃς δίνι «ταῦερο αριῦµο. 

Ἰ ιδιότιτες τυ πίνακα ὃα να ι αχόλυδες: 

Ἡ Ο πίνακας περιέχι διο οιρες τιµον µεταβαλό- 
μενον µεγεῦον. 

Π. Το να απο αφτα τα µεγέδι ὃα (νε ανεκςάρ- 
τιτο µεταβαλόμενο, το άλο εκςαρτιµένο µεταβα- 
λόμενο. | 
ο ΠΠ. Στιν κάθε τιµι μεγέὃυς τις µιας οιρας αγ- 
τιστιχι µια οριζμένι τιµι µεγέδυς τις άλις οιρας. 

ΙΝ. Με τιν άφκςείσοι τον τιμον τυ μµεγέὃδυς τις 
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µιας οιρας κατα κάµποςες φορεςι τιµι τον μεσον 
τις άλις οιρᾶας ελατόνετε τόρες φορες. 

γ. ο λόγος δίο τιµον τον μεγεῦον τις µιας οι- 
ρας χεο αντίστροφος λόγος διο αντίστιχον Ττιμον 
τις ἅλις οιρας νε ίσι κε αποτελυν αναλογία. 


γ. Το γινόμενο τις αριΏμιτικις τιµις τυ εκςαρ- 


τιμένυ µεταβαλόμενυ επι τιν αντίςτιχι αριΏμιτνκν 
τυµι τυ ανεκςάρτιτυ µεταβαλόμενυ ιςύτε πάντα µε 
ένα κε τον ίδιο αριθμο, 

Τις ιδιότιτες αφτες (νε έφχολο να τις εχςθλένκευµε͵ «το παρά- 
διγµα τυ δοµένυ πίνακα, ὀπος Εχςελένχεαμε τις ἰδιότιτες τις 
εφθίας αναλογίας. 

Τι εκςάρτιςε, πυ έχι τέτες ιδιότιτες, τιν ονοµάζων αντ 
ςτροφιαναλοτία. 


Ἂν διο µεγέὃδι εκοαρτύντε το ένα απο το ἆλο 


έτοι, όστε µε τιν άφκριοι τυ ενος απο αφτα κά- 
µποςρες φορες ελοτόνετε το ἆλο τόςες φορες, τότε 
λένε, πος τα μεγέδι βρίσκοντε ςε εκςάρτιςι αντι- 
οτρόφος ανάλογι τε, ότι ίνε αντίστροφα. ανάλογα 
το ένα προς το άλο. 

Αν ὃα ινκρίνυµε τις Ιδιότιτες τις εφΏίας χε αντίςτροφις ανα- 
λογίας ὃα δύµε, πος ὃα διαφέρυν μονάχα χατα τιν ΙΥ. Ν χεγ1 
ιδιότιτα" ι ΤΝ ιδιότιτα (νε τόςο εφκολονόιτι, όςτε δεν απετι ιδιέτερες 
Επεκςιγίςις.. 

Ας Εχςετάςυµε τιν Ἡ ιδιότιτα.. πυ (νε περίπτοςι εφθίας ανα- 


λογίας. Ώχι χε εδο παρατιρίτε αναλογία. Ι διαφ φορα μονάχα (νε 


ετιν τακκινόμιςι τον όρον τις αναλογίας. Ας το Εχειγίυµε πάνο «ε 
παράδιγµα. Ας πάρυµε απο τον πίνακα τὺς αριΏµυς τον «τροφον Τα 


τις διάµετρες 200 μμ, χε 40 μμ. 
1 διάμετρος 200.....40 
ϱ αριὓμος τον «τροφον ᾖ10....50 
200 :40--50:10,200:16---40: 50. 
Σε περίπτοςι αντίςτροφις αναλογίας, όπος φένετε «το παράδι]- 


Μα αφτο, ο λόγος δίο τιµον θνος µεγέθυς (αριὓμον µιας «ιρας) (νε 
ίος µε τον αντίςτροφο λόγο τον αντίςτιχον τιµον τυ άλυ απ 
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(δίο αριδµον τις δέφτερις «ιρας), ενο το Ἰινόμενο τον αντίςτιχον- 
τιμον τον διο µε]εῦον ίνε το ίδιο. 


1 γραφικι παράςταςι τον αναλογιον κε τον λόγον τις αντίςτροφις ανα-- 
λοτγίας θᾶνε τέτια. 


ἆ 

ην: ντ Ὦν Ἰ σ. 
Ἐδο το ο κε 1, παραςτὲγυν τις αριθµιτικες τιµες΄τον διαμέτρου κε 
τα 9 κε 3 τος αντίςτιχυς ς«᾽αφτες αριθμυς τον «τροφογ. 

1 Ίραφιχι παράςταςι τις ΥΣ ιδιὀτιτας έχι µορφι. - 

Ῥη-- Κ. 

Στιν περίπτοςί-μας το Κ--- 2000, 1 αριθµι 2000 κε ΕΚ φέρυν τιν 
ονοµαςία «ιντελεςτες τίς αναλογίας. 

Άς ςινκρίνυµε τι λίςι τον ὃδιο προβλιμάτον. Στο ένα τα ὃομέ- 
να χε το ζιτύμενο µέγεδος ὃα (νε χατ εφθίαν ανάλογα, «το ἆλο- 
πρόβλιµα, αντιςτρόφος ανάλογα. - 

Πρόβλιμα Ί. Ένα αφτοχίνιτο διέτρεχςε «ε 2 όρες 120 ΧΙ. 
Σε πόςο χθρο µε τις ἴδιες «ινθίχες µπορι το αρῤατρ να διατρέ- 
κει 900 χμ; 

Λίςι. Ἱκέρυμβ, πος ο Ὀρόμος χε ο χβόνος χατα τιν ικόταχι 
χίνισι ἰνε «ινδεµένος µε το νόµο τις Εφδίας αναλογίας. 

Γράφυµε τυς όρυς: 

- ὁ όρες--- 120 χµ 
5, --θδθῦθ. 


Σχιματίζυμε αναλογία: 2:-- 190: 900, (τε ὦ:2Ξ- 500: 120 


απο το οπίο έχυµε: 
ο ὃς 800 
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Πρόβλιμα 2. Για το χςεφόρτοµα τον βαγονιον ορις µιχανι 
χριάζοντε ϐ ερ]άτες, πυ εχτελυν τι δυλια αφτι «ε ὃ ὀρες. Πόςι. 


Ξ ὃ όρες. 


“εργάτες Όα χριαςτυν, Ίια να χεςεφορτόςυν το ίδιο φορτίο «8 Ὁ όρες; 


Λίςι: ἵατα τι λίςε τέτιον «προβλιμάτον ι µέςι εργατιχι ικα- 
νότιτα τὸ ενος εργάτι λογαριάζετε «ταδερι. 
Με τιν άφχειςι τὺ αριδμυ τον εργατον ο Χρόνος το Χςεφορ- 


τόµατος ελατόνετε ανάλογα. Στο ιπρόβλῳα αφτο έχυµε να χάνυ- 
155” 


µε µε αντίςτροφι αναλογία µεγεον. Ας Ὑράπευμε πυὺς ὀόρυς το 
προβλίµατος:. 
ϐ εργάτες --- 8 όρες 
Ἐν ορ την 
Πέρνυμε τυς λόγυς χε Ίράφυμε αναλογία: 
ο 8. η τν οσο --ιος ο: 
Απο ὃο βρίςχυµε: 
6:48 
Ότο --16 εριάτες. 


Τιν τιµι ενος απ᾿ τα μεγέθι «ε περιπτόςις 


| ος Ἓ εφθίας χε αντἰςτροφις αναλογίας, μπορύµμε να 

ναι τιν βρύμε µε τιν αναγογι ςτι µονάδα. 
ος Πρόβλιμα 1. 98 εργάτες µε ίδιο μιςῦο 
ο νονς- πέρνυν 4200 ρύβλια το µίνα. Πόςο µιςθο ὃα 
-. πάρυν 50 εργάτες, πὺ πλιρόνοντε µε τον (ίδιο 


μιςθο; : 

Δίςι. 1 28 εργάτες πέρνυν 4200 ρύβλια. 
᾿Πόςο πέρνι ο ένας εργάτις, Ἠϊνας εργάτις πέρνι 28 φορες 

ο Ἡς, Ας το Ἱράπευμε. Ἰάδε µια εργατιχι µονάδα ὃα πάρι 

το ρύβλια. 

Πόςο πέρνυν ὄθ εργάτες: ΌὉ µιςθος τον πενίντα εργατον Όα 

ένε 60 φορες μεγαλίτερος απο το μιςῦο τυ ενος εργάτι. θὰ ἐχυ- 

µε λιπου: 

4500 . 50 η 

ο μας 7500 ρόβλ. 


Ι πλέρια Ίραφτι λίε ὃα έχι τιν αχόλυθι µορφι: , 
Για τυς 28 εργάτες ο µιςῦος ίνε 4200 ρύβλια. 


α 4500 
τον 1 3 33 9 . 99 ο 


4900 : δο ων 
αντ” -- Τ500 ρύβλια, 


ὸ 


ο πος Ότο 
κ , ; 
Πρόβλιμα 2, 90 εργάτες βάζων τα Ὀεμέλιχ ενος Χτιρίυ «ε 
15 ιµέρες. 2ὔ ερ]άτες µε τιν ἴδια παραγογιχότιτα «ε πόςες μέ- 
βρες Όα πελιόςυν τιν ἴδια εργαςία: 
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Λέςι. Τια το φτιάειμο τον Ὀεμελίον χριάζετε εργασία 30 ερ- 
Ίατον «ε 16 μέρες. Πόςες εργάειµες μέρες ὃα χριαςτυν ΊΤια τιν 
εργασία αφτι; Τια τιν εργαεία αρτι ιποτίδετο να χςοδέπευν 60315) 
εργάςιµες μέρες. 

Σε πὀςες µέρες ὃα τελιόςυν τιν ἴδια εργαξία 35 άνδροπι; 

26 άνὃροπι ὃα τελιόςυν τιν ερ]αέία 35 φορες γριγορότερα- 
θα χριαςτον 25 φορες ολιἹότερες ιµέρες. Ας Ἱράπουμε τι λίςι. 

Για 90 ερ]άτες χριάζετε 15 µερον εργαςία. 

1 εργάτι π 90:15 ιµερον εργασία 
σος 20115 

2 


» 95 ερίάτες Ξ- 12 ιµερον ερ]αςία 


Πρόβλιµα 1. ὃ τορναδόρι για να επε- 
5 Β ο. χςεργαςτυν ένα µέρος τις µιχανις χριάςτικαν 
οσο ο όρες. 0. πρότος τορναδόρος δύλεπεε 40 
λεφτα, ο δέφτερος 60 λεφτα χε ο τρίτος τον 


επίλιπο χερο. Για όλι τω θρ]αεία αφτι πλιροίκανε 13 ρύβλια. 
Πόκα ρύβλια πίρε ο χάδε τορναδόρος: 

Το πρόβλίμα αφτο μπορύμε να το λίυµε µε «ινιδιζµένες 
αριΏµιτιχες πράχεις. Ἑμις όµος χΧκέροντας τις ἰδιότιτες τον ἄναλο- 
γιον, μπορύμθ να λίκυµέ το πρόβλιμα τύτο πιο «ίντοµα, µε τον 
τρόπο τις διέρεεις κατ᾽ αναλογίαν. 

"Ὅςο πιο πολι δύλεπεε ο ερ]άτις, τόσα περιότερα χρίµατα θα. 
πάρι. ἶ πλιροµι τις εργασίας χε ο χρόνος (να ανάλογα ποςα. Τδο. 
έχυµε εφθία αναλογία. 

Ας παραςτίσυµε µε τα Ὑράματα τιν πλιρομι τις εργαςίας: τυ 
πρὀτὺ εργάτι µε το ὤι, τὸ δέφτερυ µε το ἄ», τὸ τρίτυ µε το 8. 
Ας Ἰράπευµε, πος ι πλιροµι {νε ανάλογι µε το χρόνο, διλ, 
αι τῶν ταες 40 : 90 : 60. 

Το ἀδριζµα τον µερον 40 -|- 50 -{- 60 -- 1560. 1 πλιροµι για 
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ένα µέρος τις εργασίας αποτελι ο --8 χαπ. 1 πλιροµ: χάδε ερ- 


Ἰάτι: το πρότο δ᾽ 40-- 520 καπ., το δέφτερυ δ᾽ 50 -- 400 καπ.. 
τυ τρίτυ δ᾽ 60 -- 450 καπ. 


Σιμίοςι, Τυς λόγυς µμπορύµε να τος χράπευµε κε έτει: 
αι τῶν 1 Όις- 40:50:60 -- 4: 616. Το όλο 15 µέρι. Λογαριά- 
ζοντας ὃα βεθεοθὺμε, πος 1 πλιροµι τις ερχαςίας θα ἰνε ι ίδια. 
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Πρόβλιμα 2. Να διερεθι ο αριὓµος 8656 «ε µέρι ανάλογα τον: 


ν ---- το 
4 6 ευ] 
/ 40 46 60 96. 
. οι ὤο ς ὤο ς σι π ποπ τό 
ο ο ο κ πο ος 


1 λόγι δεν µεταβάλοντε, αν πολαπλακιάςὺμε τον ιγύµενο κε 
τον Επόμενο ὁρο χάδε αναλογίας επι 60. Μεταςχιματίζοντας το 
.λόγο τελιοτικα ὃα έχυµε: 


ιτ Ό ται ιά: 459: 50: 96. 

Το ἀΌριζμα τον µερον: 40 -|- 45 3-50 -|- 86-- 171. Το ένα 
μέρος ο Ξ- 5. Τόρα βρίσχυµε το -Όι, Ὁν Ὁψ, αμ: ὃα έχυµε 200. 
2505, 950. 190. Το άδριζμα Όα αποτελέει 866. 

Σιμίοςι, Το λόγο τον κλαζµατικον αριθµον πάντα πρέπι να 


τον αντικαταςτὶςυμε µε λόγο αχέρεον αριΏμον. Τι’ αφτο τα χλάζµατα 
τα τρέπυµε ςε οµόνιμα χε πέρνυµε το λόγο τον αριθµιτον. 


Πρόβλιμα δ. ἵΝα ὃδιεβεδι το 1980 «ε µέρι ανάλογα τον 
αχόλυθον αριθµου: 
| 0.4, 0, 035, 016. 

Λέςι. Για να λίυµε το πρόβλιμα αφτο γράφυμε αναλογίες: 
σι τς Ότο Ξ 04:05: 092 :0.16 --- 40 «60:95:16 -- 
Ελσθ ως 19.58, 

Το ἀδριζμα τον µερον 20 -- 25 -{- 16 -|- 8-- 69. Το μέγεθος 
πο ενος µέρυς ιςύτε: μ -- 20 κε αι -- 400, α, -- 500, ακς- 920, 
α -- 160. 
Για να διερέςυµε ένα δοµένο αριθμο «εµέρι ανά- 
λογα κάµμποςον αριῦμον, πρέπι: !)να αντνκαταστί- 
ςυμεδ το λόγο τον κλαξµατικον αριθμο µε λόγο α- 
κέρεον’ 2) να προςδέςυµετυς αριὂµυς, πυ βρίκαµε, 
"Ὕνα να µάδυμε τον αριθμο τον µεριδίον, στα οπία 
πρέπι να δνερέςσυµε τον δοµένο αριὸµο' 8) να διε- 
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θέσυµε τον δοµένο αφτον αριῦμο δια τυ αριδµυ 
τον µεριδίον, για να µάδυμε µε τί ισύτε το ένα 
µέρος 4) να πολασπλαριάςυµε το μέγεθος τυ ενος 
µέρυς, πυ βρίκαµε επι τυς ακέρευς αριΏµυς τον 
λόγον. 

Ἐάποτε «ιναντύντε πιο πολίπλοχες περιπτόςις διέρεις κατ 
αναλογίαν. 

Πρόβλιμα 4. Τια να κάνυµε µπετον ανακατόνυν Χςιρο τςι- 
μέντο, ἆμο χε χαλίχια. Ο λόγος τον όνχον, πυ αποτελυν τα «ι- 
ςετατιχα τυ µπετον, {νε 2:6:9. 

Ἠόςο ἆμο χε χαλίχια ὃα Χριαςτον για τιν Ετιµαξία διάλιεις, αν 
ὕα διαδέτυμε 900 ιβ. ΥΤτµ Ἀκερο τειµέντο; Πόςο µπετον, ὃα 
γίνι αν ο όνχος τον χαλιχιον αποτελι 0.9 το όνχυ τυ µπετον. 
πυ παραςκεβάζυμε: 

Αίςι. Όλο το μίγμα περιέχι 2-6 --9--17 µέρι Ἐδο 
µπένυν 2 μέρι τειµέντυ. Έϊχυμε 900 ιβ. νΊμ τειµέντο. Όςτε, 
ς) ένα µέρος τις διάλιςις αναλογι ο -- 450 κιβ. ντµ. 

Ἱόρα ας βρύμε τα «ιςτατιχκα τυ µπετον. 

θα χριαςτον (λικα: 


τειµέντο 2 µέρι... 450: 9-- 900 κιβ. ντμ. 
άμο ϐ μέρ....450:6--2700 » 
χαλίχια 9 μέρι... 450:9Ξ-4050 ας 


θα ετιµάκυμε µπετον 40560 : 0.9--4500 κιβ.ντµ--4.ὅ κιβ.μ.. 

Ἅτο πρόβλιμα αφτο έχυν ὃρδι ι λόγι τὸν όνχον τον εἰςτατι- 
ΧΟΝ µερον χε ο αριὓμος, πυ δίχνι τον όνκο µιας απο "τις υςίες. 
Αιερύντας τον αριὓμο αφτο διχ το αντίςτιχυ αριθμ» τον µερον, 
µάδαμε µε τί ιεύτε ένα µέρος το μίγματος. Με τον πολαπλαςια- 
Όμο βρίχαµε, πόςο πρέπι να πάρυµε απο χάθε υκία. 

Πρόβλιμα 5. Τέκερις χολχόζνικι εργάςτικαν ς᾿ ένα ιδιέτερο 
χοράφι. 1 θργατοιµέρες τυ χαθενος (αν ανάλογι µε της αριΏµυς 
1313156118 :40. Ο ὃέφτερς χε ο τρίτος έχαναν 66 εργατοι- 
Ῥέρες. Πόςες εργατοιµέρες έκανε ο χαθένας: 
εν Παραςτένυµε τον αριὓμο τον εργατοιµμερον µε το ιν ἄν ον ο. 

Αάςι. Όπος πάντα, πρέπι να καβορίςυµε, µε πόςες ιμέρες 
αντιςτιχι το ἕνα µέρος. ᾶτο μερίδιο τυ Ὀέφτερυ χε τρίτυ χολχόζ- 
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νιχυ αναλογυν 15 -Γ 18-- 88 µέρι πυ αποτελυν 66 µέρες. Το. | 


ένα µέρος αποτελι τν ΞΞ 9 µέρες. Όρίζυμε τον αριὸµο τον ερ]α- 
τοίµερον ια τον χάδε χολχόζνιχο: 

Όις- 2.12 -- 24 μέρες, πα Ἰωοε ου μέρες, 

ο οεο15-:99 μέρες, απ 20548 μέρες, 


Στο πρόβλιµα αφτο µας έχι ὃοδι το ἀδριζμα ὀχι όλον τον - 


µερον, µα μονάχα χάμποςον, Τι αφτο για τι λίςι το προβλίματος 
προςθέςαμε όλα αφτα τα µέρι. 

Ἐάποτε «ιµβένι, να µας δίνετε «το πρόβλιμα όχι το ἀθριζμα 
δίο οπιονδίποτα µερον, µα ι διαφορά-τος. 

Πρόβλιμα ὃ. Τέερις εργάτες, δολέβοντας μαζι, έπρεπε να 
µιράευν τα Χρίματα, πυ κέρδικαν, ανάλογα µε τον αριὶµο τον 
Εκεαρτιµάτον, πυ Φτιάκανθ. Ο ένας απ᾿ αφτος παρέδοςᾳ ὅ, ο δέ- 
φτερος 8 ο τρίτος ϐ6 χε ο τέταρτος 6 εκκαρτίµατα. Όταν πλιρο- 
Φίκανε, ο δέφτερος εργάτις πίρ χατα 10 ρύβλια περισότερα απο 
τον τρίτο. Πόςα χέρδιςε ο χαθένας: 
Λίςι. Ολο το χέρδος πρόχιτε να µιραςθι «ε µέρι ανάλογα: 


μμ ιπν πις δ1ᾶδωθ 


Ο αριόµος τον µερον τυ δέφτερυ εργάτι ίνε περιςότερος, παρα 

τυ τρίτυ. Ἡρίςχυμε τι διαφορα: ὃ---6-- 2 µέρι. Τια δίο µέρι ο 
δέφτερος εργάτις πίρ 10 ρύβλια. Όςτε το ένα µέρος αποτελύςα 
ὅ ρύβλια. 

0. 1-ος ὃα πάρι ὧιξς 5᾽ ὃ -- 25 ρύβλια, 

0. θ-ος ὃα πάρι ὤιΞ- 5 ' ὃ -- 40 ρύβλ. 

0 8-ος δα πάρι ιξ-56-- 50 ρύβλ. 

0 4-ος ὃα πάρι αι -- ὅ: 6 -- 50 ρύβλ. 


Σε µερικα προβλίµατα «ιµβένι να διερέτυµε τον αριὓµο «6 µέρι 4 


αντιςτρόφος ανάλογα µε τυς δεδομένυς αριΏµυς. Ας φέρυµε παρα- 
δίγµατα λίςις τέτιον προβλιμάτον. 


Πρόβλιμα 7. Πρέπι να ςχιματίυµε μίγμα απο δίο ἰδι τα- 
γω. Το ένα Χιλιόγραμο το πρότυ ἴδυς ακείζι 15 ρύβλ., το δέφτερυ 


ϐ ρύβλ. Το ποςο τυ τςαγι0 τὸ πρότο χε δέφτερυ ἴδυς, πυ πίραμε 


να χάνυµε μίγμα, (νε αντιςτρόφος ανάλογα µθ τι ακκία τυ τςαγωυ. ᾿ 
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Πόςο τσάι πρότυ χε δέφτερυ ἴδυς πρέπι να πάρυµε Ίια να 
χάνυµε μίγμα 105 ΧΥ; 

Δί σι. Αν το βάρος ἰνε αντιςτρόφος ανάλογο τις αχείας τυ 
τσαγιυ, αφτο «σιµένι πος ο λόγος τον βαρον ιςύτε µθ το λόγο 
τον αριῦμον, πυ {νε αντίςτροφι µε τιν αχεία το τςαγιυ. 


Αντικαταςτένοντας το λόγο τον κλαζµατικον αριµον µε λόγο 
αχέρεον, ὃα έχυμε: 


1 (ἴδυς πρέπι να πάρυµε 2 µέρι 

Ἡ ἴδυς » ν κ ν 

Ίοόο », » ν 323-595'--7 µέρ. 
Το ένα µέρος αποτελι ο εΞ 15 χΥ. 

1 ἴδυς πρέπι να πάρυµε 15:2--50χ 
ο ον δ ἐς 15: 5 --Τ5 . 


Πρόβλιμα 8. ἵα ὃδιερῦι ο αριδµος 1440 κατ) αντίςτροφι 
αναλογία µε τὺς αριδµυς δ, τσ. ' 
Λίςι. Ας πάρυµε «αριδμυς αντίτροφυς προς τυς δοµένυς, 
Τράφυμε τυς ὁόρυς τυ προβλίμάτος µε µορφι λόγον αφτον τον 
αριῦμον: ἳ 
σι: ὦο Ἑ- ο. 


Αντιχαταςτένυµε το λόγο τον χλαζµατιχον αριμον µε λόγο 
αχέρεον: . 


Ἠρίσχυμε τον αριὸµο τον µερον: 7 -|-ὃ-- 12. 
Ἠρίσχυμε τιν τιµι τὸ ενος µέρυς: ον -- 120. 
Ἡρίςχυμε τυς ζιτύµενυς αριῦµυς: 

αι-- 1907 --- 840 


οὐ αι Ίσβδις 
1440 
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Έτει Επίεις λίνυµε τα Ἀπροβλίματα «ε χίνες τις Περιπτόςις, 


όταν {νε ανάνκι να διερεδι αριὓµος αντιστρόφος ανάλογα µε τρις, 
τέςερις χ. τ, λ. αριδµὺς. 


ο 7, Μέσος | ίδος-τος καθορίζετα µε το ζίγι, 
αοιᾶμντι- Ἡρότυ ίδυς αβγα λογαριάζοντε Εκίνα, πυ 9χυν 
ος ως βάρος Τ,Τ8 χΥ τα 120 κοµάτια" δέφτερυ ἴδυς αγί- 

ἃ : νὰ, πυ χυν δάρος θ.96 χΥ τα 190: τρίτο (δυς εχί- 


να, πυ έχυν βάρος 592 χί τα 1920. Ἅτο κολχόζι 
διαλέγοντας τα αβ]α βρίκαν τα ακόλοθα δὰρι: 


| 


Ῥάρος {ο 


Ῥάρος ενος αθγυ 
γιλιόγραμα) 


Ειτάμα (σε χιλιόγραμα) 


ἛῬάρος 120 αθγον 
(6ε χιλιόγραμα) 


Ἱ σος Ἱ 40 0,045 σπιτάρ 
9 9,921 | δο | 010664 71968 
ο] 1986 | 90 00648 πΤ16 
4 θ/611 100 | 00661 Τ8Ι9᾽ 
8 71849 | 190 00654 | Τ/β49 
| 21548 880 | | 


Για να βρύμε «ε πιό ἴδος αγίων αφτα τ αβγα, πρέπι να χα- 
Βορίςυμε το µέςο βάρος τὺ θνος αβΊυ κε το µέςο βάρος τον 120 
αᾗγον. Το βάρος χάδε αβγυ το βρίσκυν :με τι διέρεςι τυ βάρυς τον 
ζιχιζμένον αβγον δια τὸ αριὸμ» τον αβγον. Άπο τον πίνακα βλέ- 
πυµε, πος τα εχατοςτα µέρι χατα το ζίιζμα τυ ενος αβγυ (χθ 
τα αχέρεα Ἰιλιόγραµα Χατα το ζίγιζμα τον 120 αβίον) ς᾽ όλες 
τις περιπτόεις το ζιγίζματος {νε τα ἴδια. Διαφορα ιπάρχι μονάχα 
στα Χιλιοτα. Άφτο αιµένι, πος για το βάρος ενος αβῄυ τα εχα- 
τοςτα το χιλιόγραμυ έχυν οριςθι «οζτα, αλα τα χιλιοςτα χε δεχά- 
χις χιλιοςτα δίχνυν λάδος. Κατα το ΟὈίιζμα 130 αβγον έχυµε 
όµως αρι»µος Ίια τα ολόχλιρα χιλιόγραµα. Όςτε, για τα 140 αβγα 
πα ολόχλιρα Χιλιόγραµα έχυν οριςθι «οςτα, χε το λάδος αρχίζι 


απο τα δέχατα. Λέμε, πος χατα το ζἰγιζμα το ενος αβΊυ τα χι- 
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Κατα τιν τακςινόµισι κα διαλογι τον αβγον το 


λιοςτα χε τα Ὀεχάχις χιλιοτα τυ χιλιόγραμυ δεν ὃα ίνε αχρι- 
βις αριΆμι. Όπος Φένετε, τ΄ αβγα έχυν διάφορα χατα το βά- 
ῥος «τα Χιλιοζτα τυ Χιλιογράμυ. ἨἘπίες µπορύμε να πύμε, πος 
Ἱια το βάρος τον 120 αβγον έχυμε αναχριβις αριδµυς για τα 
δέκατα τύ χιλιογράµυ. 

Ἑλέπυμε, πος δεν μπορύμε να έχυµε αχριβις αριὓµυς χατα 
τιν καταμέτριςι, δε μπορύμε να έχυµε αχριβες βάρος τὺ αβγυ 
μονάχα µε το ζειζμα. Το βάρος τὸ αβγυ, πυ βρίςχυµε «το χάδε 
ζίιζμα, ὃα (νε το χατα Ἱροςένχιςι βάρος-τυ. 

Άς σιμφονίςυµε: πάντα, ς᾽ όλες τις χαταµετρίεις χε «τυς χα- 
τα προςένχιςι λογαριαζµυς να πάρυμε μονάχα ένα αναχριβι αριὓµο" 
όλυς τος ἁλυς αναχρίβις αρι»µυς ὃα τυς απορίπευµε, «τρονχιλέ- 
Άοντας τον αριὓμο, πυ βρίκαμα. 

θα πάρυµε για το θάρος τυὺ ενος αβΊυ τος αχόλυθυς αριῦµυς. 
0.064 ΧΥ' 0.066 ΧΥ’ 0.064 ΧΥ' 0.065 ΧΥ’ 0.065 ΧΥ. Τια το 
βάρος 120 αβγον: σι ΧΥ 8δ.ΟΧΥ Τι χΥ 78ΧΥ 7.8χγ. 

Ας πάρυµε το µέςο αριὺδµιτικο όρο όλον τον βαρον 
ίτε, όπος λένε τι µέςι τιµι τυ βάρυς. Άφτον τον αριὃµο Όα τον 
παραδεχτύµε ος αχριβι. 

Για να βρύµε τον µέςο αριῦµιτιχκο όρο {διλ, τον µέςο όρο) 
κχάμποςον αριὃμον πρέπι να προςὈέςυμε όλυς τυὺς δοµένυς αριθµος 
χθ το ἀδριζµα να το διερέςυµε δια τυ αριμυ τον προςθετέον. 

Για ένα αβγο: 

0,068 -{- 0,066 -ί- 0064 -/- 0,065 -|- 01066 ...ρ 
0ος Όρος] θρῦσσιὁρς ας ρύᾳ χγ. 


Για τα 120. αβγα: 
ερ παπα α/ΤΒ χΥ. 

Έτσι βρίχαµε το µέςο βάρος ενος αβΊυ 0.065 ΧΥ χε ια τα 
190 αβγα ---ι8 ΧΥ. Τα αΆγα, πυ ζιγίκαμε, µπορύµε να τα λο- 
αριάςυµε αβγα πρότυ ἴδυς. 3 

Όταν έχυµε πολα ζιγίζµατα, βρίςχυµε ιχανοπιτιχα εχςαἸόµενα 
αχόµι χε τότε, όταν τα χςεχοριςτα ζιγίζµατα δεν σαν αρχετα αχριβι. 

Για να βούμε τον µέςο αριδιιτικο πολον αριῦ- 
μον πρέπι να προςδέσυµε όλυς αφτυς τυς αριὺ- 
µυς κε το άδριξµα να το διερέςυµε δια τυ αριὸ- 
μυ τον προςθετέον. 
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ΧγΙ. ΠΟΣΟΣΤΑ. 
Οριζμος. Ποςοςτο ονοµάξετε 


δ 1. Ἐνιάα ] το εκατοςτο µέρος τυ αριὸῦμµυ. 
ποςοςτον. Στιν αρχι χριςειμοπιύσαν τι λέχαι ποςῦςτο 


τότε μονάχα, όταν ο ὃανιστις δάνιζε χρίµατα 


κε ζιτύςε να τυ Επιςτρέπευν τα χρίµατα µε οριζµένι προςδίχι «τα 
εκατο. 

Για τιν παράςται τον ποςοττον χριςιμοπων (διέτερο «ιµίο, 
πο ἲς, α 

οὰ σιμένι ένα ποςοςτο, διλ. ένα εχατοςτο τὺ αριῦμυ. 

δ'ο ςιµένι τρία ποςοςτα, διλ. τρία εχατοςτα τυ αριῦμυ. 


ξ 2. Άντι- 


κατάσταρι | τον αριὓµο, πυ παραςτένι ποςοςτα, Ὑα τον τρέ- 
κπλαζµατι- | πυµε «τα εχατοςτα µέρι-το χε το αντίθετο, τα 
Ἂνς παθᾶ- | εχατοτα µέρι το αριὃµυ να τα παραςτένυµε 
Αρη µε ποςοςτα. 
ος 1. Ας παραςτίυµε τα αχόλυδα δεχαδικα 
ο χλάζματα µε ποςοςτα: 
Ίο Ορ τετ ο --160/, 
ο --- 19] πι ον ο α ω, 
ο08-- 03,  026-- 89 δή 0,616 --- 1:60 
0μδᾶ--- 8ο, 87-- 3700 ἂ 5 --- 4ὔΤό] 
ο6οΙ -- 0,16] 2ος | 


Για να αντικαταστίσυµε µια αριῦμιτικν παρά- 
οταςι µε τιν αντίςτιχν παράςτασι ποςοςτον, πρέσπν 
γα τιν πολαπλασιάςυµε επι 100, ίτε να µεταφέρυ- 
με τιν νποδιαςτολν κατα δίο ποιφία προς τα δεκοια. 

2, Τα αχόλυδα ποςοςτα ας τα παραςτίσυμε µε µορφι ειν. 
χον χλαζμάτον. 


19/,-- 0,01 15660. --- 1.56 1006/.--1 
0,85. 01008 δθθ0]ς-- ὄ,6 35,60], --- 0,356 
Ο19[.-- 0001 Τθού[--7 900 --- 0,9 

δοι- --- 0105 Ἀ07ο -- 8 1.40]ς--- 00014 
17ο], ---0017 98401. --- 8,64 οδυ]ς--- 0.005. 
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Όταν λίνομε προβλίματα, σιχνα ἀμβόν 


Για να αντικαταρτίρυµε . παράσταςι ποσροστον 
πε δεκαδικο κλάξμα, πρέαπιν να διερέσυµε τον αριῦ- 
μο, πυ παραστένι ποςορτα δια 100, ίτε να µετα- 
φέρυμµε τιν ιποδιαςτολ. διο ποιφία προς τα αρι- 
κο 

. Ας αντικαταςτίςυµε τιν ποτε, τον ποςοςτον µε απλα 


λές 509/, ενος ο. ισύντε µε --- τυ ἴδω αριὺμυ, 100/ 
σα «ο 20)/.-- τος 255 -- Τδ0[ο-- . δ)[ῖ- .λ 4ο -- - 
1 μα ή 
οσο ὀδοσος 


4. Να αντιχαταςταὺυν τα αχόλυδα κλάζματα µε παράσταςι 
οι 


-υὸ--σοῦ-. ώς πο, 126 -- 19,δ6[ο στά] 


5 

σ-- 0,976 ---87,δ6/., . -- 0/6695 --- δθ,2509/, 9 
ϱ] 9 π 

ποπ αν 

9 -- 9009/9--δ00[.---9509/:, 7 α- 7009/,-1-759/.--7Τ86],, 
ασ θῖθίω ὃ- -- 0444... σ/ 449]. 


1 έβρεςι ποςοςτὸ χάπιυ αριὓµυ «ιµέν, να 
δ ὅ. Εβρε- βρεῦι ένα ίτε χάµποςα εχατοςτα τυ αχέρευ χε 
ον Κάπνυ λίνετε µε τον πολαπλαςιαζμο. 


ο ροντυ Ί. Δόςκανε «το «φύρνο Όθ0 ΧΥ αλέβρι. 
-α νου Πόκο πςομι Όα Ὑίνι αν χατα το πείςιμο το 
αριῦμο. 


αλέβρι δίνι περίςεµα 18.5./: 

Λες ι. Πρότα πρέπι να βρύμε πόςο πε- 
ρίεμα δίνι το πείςιμο, δι. πρέπι να βρεδυν τα 19.0 ἴτε τα 
0.186 τον 560 χγ. 

Τα 19.59/, τον 560 ΧΥ αποτελυν 560” κ 

Πςομι ὃα πάρυµε 560--Τ5,6--- 695,6 ΧΥ. 

2. Να βρεῦον {) τα το/ι τον 45 ρυβλ.. 9) τα 295 / τον 


155 χγ. 


ὃν έςε. 
1) Τα στον 43 ρυβλ. ταύντε µε 42" 0,07---2194ρ.Ξ-2ρ. 94. 
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9) τα 2,99/, τον 155 ΧΥ ιεόντε µε 1615 ’ 0022 -- 0,841 χγ. 
3. Να βρεδυν: . Τα τί το 15 ” τα αξ ο] τό δ, 


1) Τα, ο τυ 163 ο ικύντε 15." ος κο. τὰ «ο ως 


ἰτε τα α ο τ0 15 3 ιεύντε 0,75 τ τυ 1519 ΞΞ 15,5" ϱ0076--0.1625. 


4 ἲν το» ὃ -ᾖ ιεύντε 93 κ 2ο 818. στ) 2 2 η 
οι [ ὰ ον 11 σο0ο 11" εοθ 190 100 


ο πρόθλιµα τις έβρεςις τον ποςοςτον κάπιο αρ:μο µπορόµε να το 
τομ χε µε γράµατα: 
ασ κ- «ν ἓν ὡκοσ 
100 100 | 
Ἐδο το ὤ ἴνθ το ζιτόμενο µέρος τυ αχέρευ, το Κο αχέρεος, τοῄο 
αριµος τον ποςοςτον, 


1. Ένας αγοραςτις παράνχιλε «ε κχοπερατίβα 


Ἔ 4. Ἐβθξε- | παλτο χε πλίροςε χαπάρο 40)/0 τις- αχείας τυ 


οι τὺ αριὺ- | παλτυ. Τυ δόςανε απόδικςι πος πλίροςε 50 ρύβλ. 
μυ απο το | ἸΠόςο αχςίζ το παλτο: 

µέρος-τυ, Δίςι. 1 πρότι δόςι αποτελύςο 400 ο 

πυ παρᾶ- Ξ 0.40 όλις τις αχσίας χε ιςοδιναμύςε µε 50 ρόβλ- 
οτόνετε µε τὴ να βρύμε τον αριὓμο, το οπυ 
πορορτα. ίνε Ίνοςτο χάπιο µέρος: 0,402 --- 50 ρύβλια, 


α των -- 125 ρύβ., ὀόπυ το Ὁ (νε οἱ άγνοςτος αριθμος. 


Για να βρούμε τον αριῦµο, τυ οπίνυ ίνε Ύνορτο 
κάπιο µέρος, πυ -παραςτένετε µε ποφοστα, ίνε το 


ίδιο «αν να βρύμε τον αριῦμο απο το µέρος-τυ κε᾽ 


λίνετε µε τι διέρεςι. 
Τι λίςι μπορὺμε Υα τιν ἸὙράπςυµε. µε Ἱράματ: Κ ττατας ίτε 
τος λα κια 


Ἠδο το «Κ ίνε ο αχέρθος, το  ἰνθ το δοµένο µέρος το ακχἑρευ, το ϱ 
τα ποςοςτα. 

2. Να βρεθι ο αριῦµος, αν ἰνε Ἴνοςτο, πος 1) τα ὅδ'/ο τυ 
αριθµυ ιεύντε µε 26.6 χΧΥγ, 2) τα 1073/ το αριδµυ ιόντε µε 
821 ρὐβλ. 
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ώς 
1) 0,552 --- 26,5 ΧΥ ὥτ κας ος αμ 50ΧΥ’ 


ς δν 991 ας 
2) 1,οτω Ξ- 92] ρὐβλ., αρεσε του -- 900 ρύβλ. 


Όταν πρόχιτε να βρύμε τον αριὓμο απο τα µέρι-τὺ, πυ έχυν 
δοῦι «ε ποςοςτα, έχυµε να χάνυµε µε τρία βαειχα προβλίματα: 

Τ. Ίνε Ύνοςτο το µέρος τ. αριμυ «ε ποςοςτα (όπος «το προι- 
γύμενο πρόβλιμα). 

Ἡ. Ίνα Ύνοςτος ο αριὓµος (χει παράςταςἰ-τυ µε ποςοςτα). πυ 
ὃα θρεῦι, αν «το ζιτύµενο αριὓὃμο ὃα προςτεὺι οριζµένο ποςοςτό-τυ. 

1. Ίνε Ύνοςτος ο αριδµος (χει παράςταςἰ-τὺ µε ποςοςτα), 
πο Όα βρεθι, αν απ΄ τον ζιτύμενο αριὓμο αφερέςυµε οριζµένο 
ποςοςτό-τυ. 

Άς φέρυµε παραδίγµατα: 

1) 1 κοπερατίβα πέρνι δάνιο για νὰ Χτίςι επίτι. 1 τράπεζα τις 
έδοςθ δάνιο 803/, τις αξίας τυ μµελύμενυ «πιτω, πυ αποτελύνε 
150 000 ρύβλ. Να βρεῦι ι αχκεία τὺ πιτω, πυ ὃα φτιαςτι. 

Έδο τα 909/, το αριὸμυ (µέρος τὸ Ὀπόμενυ αριὺμυ) αποτε- 
λυν 150 000. ρύβλια. 

Δίςι. Να βρει ο αριδμος απο το Ἰνοςτό-τυ µέρος 
800, -- 0/50, Ο,ᾷᾳ -- 150 000 ρὐβλ. 

Ο. ζιτόµενος αριθμος 


ὦ -- 150 000: 0.8 -- 500 000 ρὐβλ. 


9) Ένα μαγαζι, αγοράζοντας χυβάδες απο το αρτέλι ταχνιτον, 
πλέροςε απο 2 ρ. 40 κ. ια χάδε χυβα, µε έκπτοςι 909//. Πόςο 
αχείζι ο ένας χυβας χορις έχπτοςι; 

Λέςι. ἵςτερα απο τιν έχπτοςι τον 200/0 για κάθε χυβα πλί- 
ροςαν μονάχα 100 --- 20 --- 809, τις αρχιχις ακείας-τυ. Όςτε τα 


3. 40χ. αποτελυν τα 80”/0 τις αχκίας: δθ0[-- 0,50, 08. -- 


-Ξ 94 ρύβλ. 
ΑΗ τον αριΏµο: 


ω-- 94: 08 --ᾱ ρώβλ. (. αχξία το χυβα). 
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ϐ) Ένας χρεύςτις πέραςε τιν προθεζμία τις πλιροµις χε έπρε- 
πε να πλιρόςι πρόςτιμο 12010 τὸ αρχικυ οςυῦ, πυ χρεοςτύςε. Το 
όλο πλίροςε ο. ρύβλ. Πόςο ταν το αρχικο ποςο; 

Δίςι, 1 πλιροµι΄ µαζι µε το πρόςτιµο αποτέλεςε να κ 


Ξ- 1120] το αρχιυ που. Όςτε τα ὅθ ρύβλ. νε τα 1121/0 ίτε 


{.19 τυ ζιτόμενυ αριῦµυ: 1 12ο --- 58’ 
ο 61100 : 
ω τ- 56: 1113 νο μέ 50 ρύβλ. 


μα 1. Στιν τάχει ίνε 32 µαδιτες 9 µαδιτες 
δ 5. Ο λό- :. δεν ίρῦαν «το µάδιμα. Ἠόκα ποςοςτα αποτελυν 


γος δίο ι διο αφτι µαδιτες; πόςχ ποςοςτα αποτελυν εχί- 
αριῦµον, νι πυ ἴρθαν; 


πυ παρα- 1) Πόςα ποςοζτα ἄδοθιλον { µαθιτες, πυ 
οτΈνετε μᾶ | δεν ίρδαν στιν τάκςι; 
ποςορτᾶ. Δίςι. Πρότα πρέπι να µάδυμε, πιο µέρος 


το 82 αποτελι το 2. ϐΟ λόγος το αριῦμυ 3 
. .. ἳ 
προς το 92 βρίσκετε µε διξρεςι: σος Έπιτα πρέπι το απο- 


τἐλεῦμα να το παραςτίυμε µε δεχαδιχο χλάζμα χε µε ποςοςτα: 


1 
τσ 00626 --- θ,2δε],. 


2) Πόςα ποςοςτα όλον τον µαῦιτον αποτελυν ι 90 µαδιτες. 


πυ ἴρδαν «το µάδιµα: 
ῃ ῃ 50 16 ͵ 
Ο λόγος το 80 προς τον 92 ιεύτε ατα Παραςτένοντας 


το λόγο αφτο µε δεχαδιχο χλάζμα χε µε ποςοςτα έχυμε: 
| . --- 09976 --- 93,761/ο. 


Δοχιμι, 625110 -|- 95,75] 10054. 

2. Τα χοπάδια τον Ἰαλατοφόρον ζόον «τα τας χθ «οβ- 
χόζια χατα τι δέφτερι εχςαµινία τυ 1981 αφκςίθικαν απο 400 000. 
ός 1 800 000 κεφάλια. 

1) Πόσα ποςοςτα αποτελύςε το χοπάδι ςτιν αρχι τις Εχςαμινίας, 
ς«χετιχα µε το τέλος τυὺ χβόνυ: 

Δίςι. Ός µονάδα, ίτε 1008/, πρέπι να παραδεχτύµε τα 
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«1 800 000 - ζόα, «χετίκα µε τα οπία. ο αριθμος 400 000 


αποτελι: 


400000 3 ο. ος - 
ο μας ο ΑΡΑ 
2) Ἠόςα ποςοςτα αποτελι ο τῷ τον ζόον «το τέλος τυ 
1981. «χετιχα 8 τον αριὓμο στιν αρχι τις εχςαµινίας. 
Δίςσι. Ὁς µονάδα, ἴτε 1008/,, πρέπι να παραδεχτύµε τα 
400 000 ζόα, «χετιχα µε τα οπία ο αριθµος τον ζόον, πὺ αφχςί- 
θιχαν, αποτελι: 


9 9. 4{5-- 450. 
400 000 2 ς 

8) Ἐατα πόα ποςοςτα αφκςίθιχαν τα ζόα στι δέφτερι θχςα- 
µινία τυ 1991: 

Δίςι, 480ΐ/, --- 1006. --- 8600/.. 

Οταν Φέλυμε να βρούμε το λόγο τον αριθ- 
μον ςε ποςοστα, πρέπι να βρούμε τον πολασπλάςιο 
λόγο-τυς κά να παραςτίσυµε τιν απάντιςι µε πο- 


-σοστα. 


Σι μι όςις. Ι. ατα τιν έβρεει το λόγυ τον ο, διερέτι 
πέρνυν Εχίνο τον 6βιθµο, τον οπίο παραδὀχοντε για 10091, 

2. ατα τιν έθρεςι τυ λόγυ «ε ποςοστα το κα όμενο. το «τρον” 
χιλέβυν. 


3. Πόςα ποςοςτα αποτελυων 1) το 111.8 τυ 1720. 3) το 10 
ός προς το Ὁ, 9) το 0,079 τυ 1; 


1186. Ξε 6,90 
εν τος -0θος θμήῳ 
9) Ξ Ξεθιθοθ.ιν συ 9980) 
ϐ) -- Το], 
Τι λίςι μπορύμε να τιν γράπςυμε χα µε Ἱράµατα: ῥ-- τω λα 


όπυ το Κ ἵνε ο αριῦµος, πυ πὰρθικε τια 10065. «χετιχα να τον 
οπίο πρέπι να παραςτίςυµε µε ποςοςτα (1) το δοµένο αριθμο ἆ. 


Σιμίοςι, Το αλάζμα - δίχνι τον πολαπλάςιο λόγο τον αριθ- 


μον, Χ8 µε τον πολαπλαςιαζμο επι 100 παραςτένετε µε ποςοστα. 
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Στα προβλίµατα Τια Χριματικὺς λογαρια- 
Ὅμυς «ιναντύντε 4 αριῦµι: 1) το αρχιχο ποςο, 


δ 6. Προ- 
βλίματα 
τικυς λο- 


| Υαριαῖμυς. μυ, πυ παραςτένι το χέρδος το τι ζιμία, ςι- 
σσ ναντάτε αριὓμος, πυ δίχνι, «Ε τί µετατρέπυµε 


το ἄχικο ποςο µαζι µε το Επιπρόςῦετο χέρδος, (τε εχίνο το πο- ᾿ 


«ο, πὺ µένι µετα τιν αφέρεςι τις ζιμίας. 

Τα τρία απο τὰ Παραπάνο ποςα µας δίνοντε «το πρόβλιμα” 
πρέπι να βρεῦι το τέταρτο ποςο. Ἑτει µπορυν να ιπάρχυν 4 κι- 
ριότερα προθλίµατα «τὺς χριµατιχυς λογαρίαζµυς µε τόκο. 
ος ἵνα) Πόςο έςοδο δίνι χεφάλεο 50 ρ. χατατειμένο «το χρατιχο 
ταμιεφτίριο ια Ὁ µίνες προς δ0/ το χρόνο; 

Δίςι. Το ετίειο έςοδο αποτελι τα 8δ3/ῃ τον 50 ρυβλίον διλ. 
50: 0:08 -- 4 ρύβλ. (όρα το ταμιεφτίριο πλιρόνι 90//) 


ἳ / 9 πα 8 Ἕρρμα 8 κκ- ι 
Το έκοδο «τα Ίσ3-ί τὸ χρόνυ αποτελι 4 Χ ρς ὃ ρύβλ. 


Β) Πόςο ὃα αφχειδι ι κατάδεςι τον 50 ρυβλ. «το ταμιβφτίριο 
προς δ88/, το Χρόνο, αφυ περάςυν 9 µίνες: 

Δέςι. Παραπάνο λογαριάσαµε χε ἴβραμε πος το έςοὺο «ε 9 
µίνες αποτελι 8 ρύβλια" τότε ο χαταθέτις ὃα πάρι 50 -|- ὃ Ξ- 55 ρύβλ. 

ἅτα προβλίματα α, χε β. πυ εκςετάςαµε, έχυν δοῦι τα ποςα: 
1) το αρχιχο ποςο, 3) ο αριµος τον ποςοςτον ϐ) ο χρόνος. Ζι- 
τύνταν να βρεὺι: 4) το χέρδος (ςτο πρόβλιμα α) χε το ᾽αργιχκο 
ποςο μαζι µε το Επιπρόςὓετο χέρδος («το πρόβλιμα β). 

Ἡ. Ίςτερα απο πόςο Ὑρόνο 1950 ρύβλ. προς 86/, το χρό- 
νο α δόςυν: α) έςοδο 4ΤΤ ρὐβλ., β) ὃα γίνυν 1827 ρύβλ.: 

Δέςι. α) Το ετίειο έςοδο τον 1850 ρύβ. προς 83/ι αποτελι 
(1950 : 0.08) ρύβλ. -- 108 ρύβλ. 


γρόνυ, διλ. «ε 4 χρόνια χε ὅ µίνες. 

Β) Πρότα πρέπι να βρύμε το χέρδος: 1827 --- 1950 --- 477 ρύβλ. 
Ἔπιτα το πρόβλιμα λίνετε όπος χε «τιν παρ. α). 
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9) ο αριὓμος τον ποςοστον, 8) ο χρόνος, 4) το . 
Ύνα Χθιμᾶ- {κέρδος ίτε ι ζιμία «ε οριζµένο χβονικο διάςτι- 
μα. Κάποτε τα προβλίματα «τι Όέςι τυ αριῦ- 


Στα προβλίματα, πυ εκςετάςαµε, έχυν ὃοδι 1) το αρχικοπο-- 
«ο, 9) ο αριδµος τον ποςοςτον, ϐ) το χέρδος {τε το αβχικο ποςο: 
µε το επιπρόςῦετο. 

Ζιτύνταν ο Χρόνος. 

ΠΠ. Πόςα ποςοςτα το χρόνο πλιρόνι το Χβρατιχο ταμιεφτίριο.. 
αν για 150 ρυβλιον κατάθεει µετα Ὁ µίνες α) ἐδοςαν Ὁ ρύβλ.. 
β) πλιρόδικαν «τον χαταδέτι 159 ρύβλ.: 

Δίςι. Κε «τα διο προβλίματα το έςοδο αποτελι 9 ρύβλ. Έπο- 


μένος, το Ετίςιο έςοδο αποτελι: 


ο πο ο 
9 Ἡ [5 12 ρύβλ. 
19 ρὐβλ. απ’ τιν χατάδεει τον 150 ρυβλ. αποτελυν τη - 008 --δῦ[ι. 


Στα προβλίματα αφτα έχυν ὃοδι:; 1) το αρχικο ποςο, 2) οἱ 
Χρόνος, 8) το χέρδος ίτε το επιπρόςῦετο ποςο. Ἠιτίτε να βρεὺι οἱ 


'. αριὓµος τον ποςοστον. 


Τγ. α) Πιό ποςο, πυ δίνι το χρόνο Τ0/ᾳ, «ε 8 χρόνια ὃα 


"δόςι ἐςοδο 420 ρύβλ.. 


Δίςι. Το Ετίειο έςοὺο αποτελι Τ./ᾳ το αριὸµυ, διλαδι 0.07. 
Το έςοὺο «ε 8 “χρόνια ὃα (νε Ό)07" ὃ -- 0,21 πυ Γιτύµενυ ποςυ. 
«Αν ὃα παραςτίςυµΕ το άγνοςτο ποςο μα το, τότε 0,212 220. 
- 420 420:100 
ο Έα τε --Ὅ----οι Ἔ 2000 ρύβλια. 
πτορι 1 μόβλια 
β) Πιό ποςο, πυ δίνι 100/, το Χρόνο, µετα ὃ χρόνια ὃα 
µετατραπι «ε 620 ρύβλ: 
Δίςι. Το ετίειο χέρδος αποτελι 100/0 Ξ- 0,1 τυ άγνοςτυ που. 
Το κέρδος «ο Ὁ χρόνια ὃα αποτελι τα 0,8. το άγνοςτυ ποςυ διλ.. 
1/80 --- 520 ρύβλ., όπυ το ὤ (νε το άγνοςτο ποςο. 
α ---ο ας ρύβλ. 
19 1δ.. ο 
Στα προιγύµενα προβλίμα ---α) κε β)--- έχυν δοῦι: 1) ο χρόνος, 
2) ο αριδµος τον ποςοςτον, ϐ) το έςοδο έτε το αρχιχο ποςο µε: 
το επιπρόςὣετο ποςο. «ιτίτε το αρχιχο ποςο. 
Σιμίοςι, Αν κατα τι λίςι τον προβλιμάτον παρυςιάζετε ο χρὸ- 
νος «ε µίνες κθ ιµέρες, τότα πρέπι το χρόνο να τον λογαριάζυμε 960: 
μέρες, χε το µίνα 90 μέρες. 
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ο -υ-ὔὐ -----ᾱ-ι 


ἴ Τα προβλίµατα τον ποζοςτον μπορύμε να 
ἥ ας τα λίςυμε µ τι βοίδια τον Ίραφικον διαγρα- 
. : μάτον. 

γθσαµα για Στο «χίμα ϐ έχυμε Ίραφικο διάγραµα ςε 


1 τιν έβρεοι 
τον πο- 
ςοςτογ. 


Ἰρᾶμες, πυ Χςθχινυν απο τιν Εφθία προς το 
σιµίο, πυ βρίςχετε «τιν άχρι τις ὄεχειας χάθετις 
Ίραμις. Ἠρέπι να βρεὺι πάνο «το διάγραµα 
αφτο; µε τί ιύντε τα 409/, τον ὅθ ρυβλ. 
“Απάντιςι: 20: ρὐβλ. 1 λίι δίχνετε µ βέλος. Αχριβος έτει χξ τα 
505/, τον δ0 ρυβλ. αποτελων 40 ρύβλ. 

Με τον ίδιο τρόπο σχιματίζον εφθίες Ύια να βρύνε 109// 209/, 
κ.τ.λ. ὁς τα 1000/, 


1909] δι 8 ο τος ΠΤΙ τΕτ] (00 9/ς 
| | ο ο. ον 
0 ὁΓ---- ο άσωις ν πππμαμμος, 
71ου, το ος. 
(600) 6ο μα μις . ος 
νο 8 ο 90ο «50 ον. 
400) 40 Γή 40"]ο 40 ] ολο 
30 301 ο | 021ς 
20 αι 20910 90 903/ 
«1ο9) 10 5 105, 10 5 


ο, 
ϱ 10 29 30 40 0 60. Το 80 9ο 109 
(100) (400) (600) (800) (1900) 


Για να µας Επιτρέπι το Ἰραφικό-μας διάγραµα να χάνυµε πα- 
Ῥόµιος λογαριαζµυς µε αριὓµυς παραπάνο απο τα 100, μπορύμε 
Ὑα δόςυµε διάφορες τιμες ςτι µονάδα τις χλίµακας. ν. 

Ὥτο «χ. Ὁ φένετε πος µπορύμε χορις να τραβίκςυµε Ίραμες, 
πάνο «το Πραφιχο διάγραµα, µε τι βοίδια το χάραχα να βρύµε 
τα δ09/0 το 50. 


ΧΝΠ. ΤΙΠΙ ΚΕ ΠΡΑΚΣΙΣ ΜΕ ΤΥΣ ΤΙΠΥΣ. 
ἳ ο. Ος τόρα εµις «Χριςιμοπιύζαμε Ἱπαραςτάςις 
| 51. Τίπι. μβ Ἰράματα. Ας δίχςυµε, πός Χριςιμοπιν 
σσ. ετα µαδιµατιχα τις παραςτάςις µε Ὑράματα χα- 
τα τι λίι τον προβλιμάτον. 
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1. Να λιδυν τα προβλίματα: 

1) Ι µ ίφαζμα αχκίζι 10 ρύβλ.. Πόςο ακκίζυν τα Ἰμ. 
2) 14 . νι ὃν ο .. ὀ » 
9) 1 1” γ}] 2» 10 2. ο” 2 
4) 1 ὦ] ηλ) 2 6 ο] υν] υ] .ἃ 124 


6) Ί ΧΥ Γάχαρ αχέζι 2 ρύβλ. ἨΠόςο ακείζον τα 4 χΥ. 

ϐ) 1 µονάδα εµπορέβµατος ακςίζι α ρὐβλ. », » ἶ ὃ µο- 
γνάδες. 

πέος ὮἨ 1οἳΤΞ ΠΜ, 


ο ντ θΗ. 
8) 10:8--80 
4) 6:19 --Το 
δι ος ἃ 


Τι λίςι το ϐ προβλίματος τι γράφυµε έτςι: 
πι Έρις. 


Ἐδο το ἆ παραςτένι τιν αχεία τις µονάδας τὸ µέτρυ οπιοδίπο-- 
τε Εµπορέβµατος, το ὢ παραςτένι το ποςο τον µονάδον χβ το ὁ 
τιν όλι ακεία τὸ Εµπορέβµατος. Ἆτι Όέει τυ ὤ μπορύµε να βά- 
λοµε 10. ὅ, 10, 6, 3" «τι δέει το ὃ 3, Ὁ, 8, 19, 4 χε τότε. 
το ὁ ὃα ιςύτε µε 70, ἃδ. 80, 72. 8. 

Σε χάὺε αριῦµιτικο πρόβλιµα διαχρίνυµε: τυς δοµένυς αριΏµυς.. 
τυς ζιτύμενυς αριδµυς, τιν εχςάρτιςι αναµετακεί-τυς, πυ χαθορίζε-- 
τε απο τυς όρυς τὺ προβλίματος. Έυς ζιτύµενυς αριδµυς τος βρί- 
«χυµε. όταν δίνυµε απάντιςι «τιν εβότιει τὸ προβλίματος. 

Λίνοντας το πρόβλιμα, βρίςχυµε τιν εκςάρτιςιµεταχει τον µε- 
Ίγεῦον, µεταχει τον δοµένον χε ζιτύμενον αριὓμον χε χαθορίζυµε: 
το χαραχτίρα αφτις τις εχςάρτιεις. Ἑκέροντας πιά εκςάρτιοι ιπάρ- 
χι µεταχει τον δοµένον χε τον ΕχςαἸομένον, µαθένυμε, πιές πρά- 
τις χε µε πιά «ιρα πρέπι να τις χάνυµε. 

Όλα τα προβλίματα το 1 παραδίγµατος λίνοντε µε ένα τρόπο, 
µε ένα κανόνα" «όλα αφτα τα προβλίματα Χριιμοπιύμε τον πο- 
λαπλαςιαζμο γε βρίσχυµε το Τινόμενο τυ αριὺμυ. πυ δίχνι τιν αχεία 
τις µονάδας το µέτρυ τὺ εµπορέβµατος πυ πυλίδιχε, επι τον αριὸ- 
µο τον μµονάδον. Στο τέλος βρίχαμε «ένα Ίενικο χανόνα για τε 
λίει όλον αφτον τον προβλιμάτον, «ιµιόνοντας τυς δοµένυς αριῦµυς - 
χθ τὺς ζιτύµενυς µε Ἱράματα, αντις τον αριῦµιτικον «ιµίον. ζζατ᾽ αφτον 
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πον τρόπο λίσαμε Ίενιχο πρόβλιμα, όπος λένε, ςχιματίσαμε τίπο 
Ὕνα τι λίςι όλον αφτον τον προβλιμάτον. 

Οριζμος. Τίπος ονοµάξετε ν παράσταςι, πυ 
δίχνι, πιές πράκεις ΚΕ µε πιά οιρα πρέπι να εχτε- 
Ἄθοτυν για να λίςσυµε το πρόβλιμα. 

2. Γράπετε τι λίςι µε τίπο: 

1) Ένα τρένο πίγενε 4 όρες µε ταχίτιτα 85 χμ. τιν όρα χε 
Ὁ όρες µε ταχίτιτα 8δ ΧΜ τιν ὁρα. Ἠόςι νε χατα µέςο ὀὁρο ι 
παχίτιτα τυ τρένυ ς᾽αφτο το διάςτιµα; 


Ἁγςέ, 
: : 96 14--88:5 140 -ἰ- 190 9 
Ξ- -- Ξ-- 96 --- . 
Μέει ταχίτιτα 6 9 5 ΧΑ 


9) Αν το τρένο ἃ όρες πίγενα µε ταχίτιτα 80 χμ. τιν όρα χε 
4 όρες µε ταχίτιτα 96 ΧΜ τιν όρα, τότε τι µέςι ταχίτιτα πρέπι 
να τιν βρύµε µε τον τίπο: | 
80:8 -Ε 9ὔ:4 
έσι τ ο πμ ΜΗ. 
Μέει ταχίτιτ τα χμ 
9) Τΐπος µε Ἠράματα Ίια τιν λέει όλον τον παρόμιον Ίρο- 
Ἁλιμάτον: 
ρε αι Ἔνό, 
Ἡ τ ἴο 
όπυ το ὤ ἰνθ ο αριὓµος τον ἸΧιλιομέτρον, πυ διατρέχι το τρένο 
«ε µια ὁόρα στο διάςτιµα τον πρότον ἔι ορον’ ὃ (νε ο αριὓµος τον 
Χιλιομέτρον, π’ διατρέχι το τρένο «τιν όρα «το διάςτιµα τον τ- 
λεφτέον ζη ορον, χε Ὁ {νε ι µέςι ταχίτιτα. 


) --- 


9 1. Για να ιςάγὺν οµιοµορφία ς«τὺς τρόπυς 

δ 2. Παρά- | αυ ςχιματιζμυ χε τις Ίραφις τον τίπον, ςιµ- 
ἵ ντε ϱο φόνικαν να παραςτίςυνε τὺς αριβµυς µε γρά- 
ο οσματα. ' µατα τυ λατινιχυ (ίτε τυ Ύαλιχυ) αλφάβιτυ. Τα 


ος του γράµατα αφτα παραςτένυν οπιοδίποτε αριθμο, 
πράκςΘΞΟΥ. ]  πυ να ικανοπιι τυς όρυς τυ προβλίματος. 
Παρενδέ- 


Έχτος ἆπο τα Ἱράματα, για τι Ίραφι τον 
δις. Ι. όρον τὺ προβλίματος χε για τι λίκι-τυ, χριςι- 

μοπιύνε τα «ιµία τον πράκςεον τις αριῦμιτιχις: 
τιν πρόςῦεςι τον αριὃμον τιν «ιµιόνυν µε το «ιµίο (-|-)' τιν αφέ- 


174 


βἒσι µε το «ιµίο (---)' τον πολαπλακιαζμο µε το ςιµίο 0) (τε 
(3 τι διέρεει µε το «ιµίο (:) ίτε µ8 τι Ἴραμι τυ χλάζματος. Το 
αν τὸ πολαπλακιαζμυ µπορι χε να παραλιφθι (βλέπε κεφ. 1Ν, 
ς 1), 

2. 1 ὁρι ςτι αἰρα τον πράκςεον µένυν ι δι χε Ίια τις παρα- 
οτάεις µε Ὑράματα. Αν ο τίπος παρυςιάζι πράκεις μονάχα µιας 
βανμίδας, τότε τις κάνυν µε τιςιρα όπος ίνε γραμένες' αν ο τίπος 
παρυειάζι πράχεις διαφόρον βανμίδον, τότε «Ε πρότι «ιρα εχτελυν 


τις πράχεις τον ανότερον βαὺμίδον. 


Ολες τις παραβάεις τον χανόνον αφτον τις «ιµιόνυν µε παρεν- 
ὑέις. Αν ο τίπος παρυςιάζι παρενθέεις, τότε πρότα κάνυν τις 
πράχςις, πυ βρίςκοντε στις παρενδέςις. 

0 τίπος (6-[-0)' η δίχνι, πὀς πρέπι πρότα να βρεῦι το άδρι- 
Ὅμα α χε Ὁ χε έπιτα να πολαπλακιαςθι αφτο Επι τον αριῦμο η, 

Αν ιπάρχυν διαφόρον ἴδον παρενθέεις () { ν [ 1, τότε όπυς 
Χθ πάντα, πρότα Ἰάνον Εχίνες τις πράχεις, ι οπίες βρίςχοντε ςτις 
εςοτεριχες παρενῦέεις. Αντι τον παρενθέςεον εποφελύντε Επίσις 6 
πι Ἴραμι τυ χλάδματος. 1 τίπι: 


2 Ξξ [ίᾳ-]- ϐ) :11] "ο, αΞεδ δις 
315 


1 


ἔχον τιν ἴδια τιµι: αφτι δίχνυν, πος το ἀδριζμα τον αριὺμον α 
χθ ὃ πρέπι να το διερέυµε δια πυ 39 χε το εκκαἸόμενο να Ίο 
πολαπλαςιάςυµε Επι το ο. 


ῬΣιμίοςι. Πρέπι να θιµιθύµε, πος τον πολαπλαςιαζµο αὓρί- 

Ὅματος κ διαφορᾶας πάντα τον ςιµιόνυν µε τις παρενθέςις, 

1] παραςτάεις: (α -ἵ- ῦ) ' η χε (α --- ϐ) "τη διαβάζοντε έτει: το 
ἀδριζµα {τε -τι διαφορα δίο αριδµον πρέπι να το πολαπλακιάςυµε 
Επι τον αριὓµο ο. 

Αν Ίράφαμε Χορις παρενθέεις: α -|- ὂτω χε ᾱ--- Ὀῆη, αφτο ὃα 
«ίμενε, πος «τον αριθμο ἄ πρέπι να προςὈέςυμε (τε απο αφτον 
να αφερέςυµε το Ὑινόμενο τον αριὓμον ὃ χε Πο, 


Ι.. Οριζµος. Ο αριῦμιτικος πα- 


5 ν ο ο. ράγοντας ζτιν παράςτασι µε γράµα- 
ο . τα ονοµάξετε οιντελεστις. 
ο Ο «ιντελέςτις Ἰράφετε µπροςτα απο τυς 


άλυς παράγοντες. 
Ιτ5 


Παράδιγµα. 1) δα, 9) : η, 3) 0,960. 


Ο. «ιντελεςτις µπορι να ἰνε αχέρεος χε χλαζματιχος. 
Ο ΄«ιντελεςτις δίχνι, πος μπορύμε να αντικαταςτίςυµε τιν πρὀς- 
ὃεςι µε τον πολαπλαςιαζμο. 


Παράδιγµα. α -ἵ-α--α-- δα. 
Έτει ο «ιντελεςτις «ιντοµέβι τι γραφι τον πράκςεον. 
1. α -[-α-ἷ- ἆ--- αξ- Άα. 
2. ὐ--ὐ-- α--σ-- εΞξῦ--ῦ--(αε--ε-αο)--2ῦ --- ὃδ. 
1 1 1 αι ι τι ιω επω 8 
3, ------ ... --- τς τα -τ -- σα. ----τ--- Έτ π--ο 
ατα Ἔσα ης -ᾱ-- 0. 
4, δα] -- αἳ -|- αἳ -|- αἳ -ι- αἳ -|- αἲ. ες 
5 ᾱ ο ς- . κ. 1. 
- αὃ η σον 5 οἳ “- δι 
6. 0,81: --- Ο,2η Ξ- 0, 11η ---- 11η -- 0,11 ---- θ,1η --- 0,1. 
Ι. Κατα τον πολαπλαειαζμο όμιον παραγόντον, όπος χςέρυµε. 
ἱνε δινατι χάπια απλοπίιςε (βλέπε 6 10, κεφ. ΤΝ) 


1) 5δ:56:5”:5, 9) 10:10: 10, 
Για τέτια γινόμενα ιπάρχι ο αχόλυδος τρόπος τις Ίβαφις: 


1) 5δ:6:5:ὅ6--5:--625, 2) 10:10” 10 -- 105 -- 1000. 


Τον πολαπλακιαζμο όµιον παραγόντον τον Χορίζυν ςε ιδιέτερι 
πράχει, τιν οπία ονοµάζον {πεοςι στι δίναµι. 
Κατα τιν Ίραφι µε γράµατα έχυµε τον τίπο: 


ο--Ν. 
Στον τίπο αφτο, ἄ ἰνε ι βάςι,  ἰνε ο εχθέτις, τις δίναµις το 
αριδµυ ἆ-. | 
1) αξ-- α ασ. αἲ.α.α, 2) (οὐ) ' (αἲ) " (αὖ) --- (αὐ)ὲ, 
8) (α-1- 0) (α-|-) -- (α -- 0. 


Σιμίοςι, Το «ιµίο τὸ πολαπλαςιαζµυ µπορι να παραλιφθε 
µπροςτα απο τις παρενθέςις, ἴτα µπροςτα απο το σιµίο, πυ αντικα- 
ταςτένι τις παρενθέςις. 
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6 4. Ι κι- 


4. Ο τίπος τυὺ πιλίκυ νε; «Ξξα:τῦθ 


Σιχνα ειναντάµε τέτιεέ παραςτάςις µε γρά- 


µατα ἴτε τίπυς: 
θιότερι 1. Ο τίπος τὺ αδρίζματος η -- α --ῦ. 
τιυσν. 2. Ο τίπος τις διαφορα: Ώτ-α-- δ. 
8. Ο τίπος τὸ ἍἸινοµένυ: Ώα ὐ, ἴτα 
2 αὐ. ᾿ 


σι[ς 


ὄ. ν ον τις ἰκόττας ἱνε: αΞ- ὖ. 


6 


«ίνθετυς τίπυς. 


ο κ » τις ανιότιτας θε: α 2 ὂ, ὃ «α. 
1 διάφορι «ινδιαζµι Ὑραμάτον κά «ιµίον «χιματίζυν ἁλυς πιο 


7. Ο τίπος το άρτω αριθµμυ (νε: ς- 2Η. 

τι Όέει τὺ 3 µπορύµμε να γράπευμε οπιοδίποτε αχέρεο αριὸ- 
µο, αρχίζοντας απο το. μιδενιχο. Θα «χιματιςθι µια «ιρα ἁρτιον 
αριδµον: 0. 2, 4, θ.... ) 

8. Ο. τίπος τυ περιτυ αρι»µυ (νε: { -- 2-1 ίτεῖ]--2η --]. 


, ». » τὸ αρῦμυ, πυ διερίτε δια τυ {νε: ὤ5- πα. 
10.» » τις διέεεις µε χατάλιπο [νε: τμ. {-Ἱ- . 
11. ντο. διπείφιο αριὸµυ ἰνε: η 5- 10α -|- ῦ, εδο το 


ὦ {νε αριµος τον δεκάδον, το ὃ ίνε αριὓμος τον μονάδον. 


µιτικες τι- 


6 δ.Ι αριθ- 


Οριζμος. Αριυμιτχι τιµι το τίπο 
ονοµάζετε Εχίνος ο αριθμος, πυ βρίσχετε όταν 
αντικαταςτένυµε τα Ἱράματα τυ τίπυ µε τυς 


μες του αντίςτιχυς αριὺµυς χε χάνυµε τις πράχεις, πυὺ 
τιτον. ιποδίχνοντ8 «τον τίπο µε οριζµένι «ιρα. 
1. Ας πάρυµε τον τίπο τυ εµβαδυ τυ ορὺο- 


:γόνω -ξξ αν. Στον τίπο αφτο το ὃ παραςτένι τον αριὓμο τον 


πετραγονικον µογάδον το εμβαδυ, το ἄ παραςτένι τον αριὓμο τον 
µονάδον τυ µίκυς τις βάεις, το  παραςτένι τον αριθμο τον µο” 
γάδον τυ µάχρυς τυ ἴπευς. 
Ας βρύμε τι «ιµαία τυ εμβαδυ αν το αΞΞ ὃᾳμχε ἡ5- δοµ. 
Θα έχυμε: 
5Ξ5:8- 4θτετρ. ομ. 
Αν το ἄξ-2,4μ κετο ὧΞ-θιδμ ὃα έχυµε: 
8Ξ- 2/4: 0,8 -- 1/92 τετρ. µ. 
19 "Ποποφ. Αριόμιτικι ὅ-ις Ύ8 θ-ις τάκεις. 177 


2. Να βρεθι αἲ -|- ὑῖΞ-αν α-- ὃ, ὐ -- δ.. 
Δίςι, αἲ ---ὐὶ--- 8. 51-- 9.96 -- 84 


δ 6. Πός 

καθορίξε- δαν 

τε µε τίπο Σίμµφονα µε τον τίπο αφτο µπορύµε να 
οπιοδίπο- | λίωμε τέτια προβλίματα: 

τεμέγεὂος 1. Να βρεθι το εµβαδο, όταν µας {νε Ίνο- 
οχετυκα ΜΕ | -ςτιι βάς χε το {πεος. 

άλα ιά Π. Να Άβρεθι το ίπςος, όταν [νε Ίνοςτι ι 


βάςι χε το εμβαδο. 
οσο ΠΠ. Να βρεῦι ι βάςι όταν µας {νε Ύνοςτο 
το ἴπςος χε το εμβαδο. 
Ἁτοι Ἱ δα τς ῃ» τν Δίςι ΠΠ: απ 


1 δέφτερι κε ι τρίτι λίςι (νε ίδιες µε χίνες, όταν θέλυμε να 
βρύμε µε τι διέρεςι έναν απο τυς παράγοντες, χςέροντας το γινό- 
μενο χε τον ἆλο παράγοντα. 

Ας χάνυµε τι δοχιµι τις λίις αφτις µε αριµυς. Ας ιποὺέ- 
ςυµε, ότι ἆ-- ὅ, ᾗ--- ὃ χε 5 -- 40. 

1. 40--5:8, ῃ. δ-- ΤΠ. δν 


Με τον ἴδιο τρόπο, «ςτιριζόμενι «τος νόµυς τον πράκςεον χε 
«τιν Εχςάρτιςι, πο ιπάρχι ανάµεκα «τα δοµένα χε «τα Εχςαγόµενα 
τον πράχςεον, μπορύμε να βρύμε το μέγεθος χε µε πιο «ἰνδε- 
Ὅπυς τίπυς. 2 
Όταν Νέλυμε να ςχιματίςυμε τίπυς Ίια τι 


ὃ 7. Σχι- λίςι προβλιμάτον, ἰνε χαλο να αχολυθίςυµε τιν 
ματιξμος εχεις «ιρα: 
τιπον οἱμ- 1. Να διαβάξυµε τυς όρυς τυ προβλίματος. 
φονα με Ἡ. Να «ιµιόςυµε µε Ἱράματα τα δομένα 
υτυς ὀρυς χε τα Εχςαγόµενα τις λίις τυ προβλίματος. 
τον προ- ΠΠ. Να χορίυµε το «(νθετο πρόβλιμα «ε 
βλιμάτον. 


απλα προβλίματα. 
το ο λππακὰ πο σΕτα 1’. Να οριςδι, µε πιά πράκει λίνετε χάδε 
απλο πρόβλιμα. 
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νὰ : 
Ο  τίπος ῄτυ εµβαδυ τυ ορδογονίυ (νε: 


Γι 


Ύ.. Να Ίραφυν ι όρι µε τα Ἱράματα, πυ ορίαµα. 

γΙ. Να οριςτι «ίμφονα μα τον τίπο το ζιτύμενο µέγεδος. 
Ῥιμίοςι, Τα δοµένα µεγέθι ςινιδίζον γα τα παραςτένυν µε τα 

πρότα Ἰράµατα το λατιιχο αλϕαβίτυ: αν ὐ, 6, ἄν κε τα ζιτὸ- 

µενα µε τα τόλεφτέα Ἰράµατα: σα, 4, 9, ἵ,... 


Ας λίσυμε ένα παράδιγμα Ίια το «χιματιζμο τίπυ απ᾿ τον 


: όρο τὺ προβλίματος. 


1. Ένα αφτοχίνιτο διατρέχι το µεβόνιχτο χάµποςο δρόµο’ ἆλο 
αφτοχίνιτο διατρέχι το µερόνιχτο λιγότερο δρόµο κατα χάµποςα 
χιλιόμετρα. Να βρεδι ο δρόμος, πυ έχι διατρέχει το δέφτερο αφτο- 
χίνιτο το µερόνιχτο. 

ες, 

Ἡ. Παραςτένυμε το δρόµο τυ πρότυ αφτοχίνιτὺ µε το γράµα 
ὢ (δοµένο). ) 

Παραςτένυμε το δρόμο το δέφτερυ αφτοχίνιτο µε το γράμα ὤ 
(ζιτύμενο). 

Το πρότο αφτοχίνιτο διατρέχι χατα ὃ Χιλιόμετρα περιςότρο 
παρα το δέφτερο (το ὃ (νε δοµένο). : 

ΠΠ. Το πρόβλιμα (νε απλο χε λίνετε µε µια πράκςι. 

ΤΝ. Το πρόβλιµα λίνετε µα τιν πρόςῦεςι. 

Ὑ.. Τράφυµε τυς όρυς τυ προβλίματος: αξ-ὐ --α. 

Υ1. Βρίκχυμε µε τον τίπο το Φ. Το ὤ βρίχετε ος άγνοςτος 
προςὈετέος, όταν (νε Ύνοςτο το ἀθριζμα χε ο ἆλος προςδετέος ὖ: 


«-ξ-α --- ὂ. 


1ο. 


ΠΕΡΙΒΧΟΜΕΝΑ. 
Σελίδα Σελ 
Ι. Γραφι κε απανκελία 6 12. Αφέρεςι αχέρεον αριθ- 
τν αριθµον. 19 ο ς ..ν. πρέςθεςις 26. 
. μι 
αρ νο ον σον 9 δ 14. Δοχιμι τις αφέρεςις. 27 
2. Όιςικιςιρα τον αριῦμον --- 15. Αφέρεςι µθ «ιµπλίροςι 28 
δ 8. ορ μέτριςι ὧν δ 16, Στρονχὶλεμα τον αριῦµον 29 
εκαδιχο «ίςτιμα αρίθ- 
ο σος : κ ΙΥ. Πολαπλασιαξμος κε 
ο μθμιος ο δ διέρεςι ακέρεον αριὺ- 
8 5. Δατινικα πκιφία .. δ μον 
Η. Μέτρα. Μετρικο 8 Ἱ. Πελαπλαειαίµος .. δἱ 
οίστιµα. 8 Φ Προόλίματα, που λίνον- 

; φά τε µε πολαπλαςιαζμο 92 
κα ο νο ον 6 9. Τνόμιτυ πολαπλαςιαζμυ ὃδ 
ὁ 3. ἁἴωρωοεαμαν ὃν ος ᾖ ὃ- ᾱ- Παλααλαιαδμας ειτε 

ᾗ νε γόµεγνο χε πολαπλαςια- 

δ ὃ. Παράςταςι τον µονάδον 10 ος ποδιών σος 
ΠΙ. Πρόςὃεξςι κε αφέρε- | 8 5. Πολαπλακιαζμος αὐρί- 


οἱ ακέρεον αριῦμον. 
ο) 1 Ἰ[ρόσθεες ο ο ον. ὰ . 
8 2, Προβλίματ, Άἥπυ λὶ- 
- γοντθ µε πρόςθεςι, . -- 
8. ἨΝόμι τις πρόςθεςις .. 19 
ἃ 4. Πός προςθέτυµε «ἀθρι- 
μα ςε έναν αριθμο, . 15 
6 5. Ἡρότθεςι αχκέρεον αριῦ- 
μον ο ο. εν ο 
το πρ 
ε.α πρὀςθεςι κθ ι αφέ- 
ρεςι (νε πράκεις αμι- 
βέα αντίστροφος τν 19 
δ δ. Ἡροθλίματα, πυ λί- 
γοντε µε αφέρει . . 19 
δ 9. Μεταβολι τυ αδρί- 
ἵματο ς , νο 9 20 
δ 10Ό. Μεταβολι τις διαφόρας 22 
ϐ 1]. Αφέρει αὈρίζματος. 


"Ἡρόςθεςι κε 


αφέρεςι 
τις διαφοας .. , 29 


6 14. 


 Πολαπλαςιαζμος 


ἵματος χε διαφορας . 95 


.. Πός αλάζι το γινόμενο, 


όταν αλάζον ιπαράγον-΄ 
σα ρα εδις ὃ 
Πολαπλαςιαζμος επι 
αριδμο µε ένα «ιµα- 
ντιχο πειφίο , . . « 
αριὈ- 
μον, πυ τελιόγυνε «ςε 


αβενικά νι ον ων 98 
.. Ἡολαπλαςιαζμος πολι- 

πείφιον αριμον . . 99 
. για τις δίναµις τυ 

αριθμο κ νο η πα 
Δάσος ο ο ος ἂν. 


ο.) πολαπλαςιαζµος χει. 


διέρεςι (νε αμιδέα αντί- 
«τροφες πράχεις . . 42 
.. Πράκεις ο, θαῦ- 
µίδον 49 
Προβλίματα, πυ λίνου- 
τε µε διέρες . , . 44 


Σαλ. | 


. Τ. οχςἁρτιςι µεταχόι τον 


δοµένον κά εχςαγομένον 
χατα τον πολαπλαςια- 
ἵμο κά τι διέρει . . 46 


« Δοχιμι το πολάπλαςικ- 


ζμυ κε τις διέρεςις . 48 


. 1 αλαγι τυ πιλίκυ. . 49 
ε Διέρεςι τυ Ἰινομένυ χε 


το αΌρίζματος 


» Διέρεσει µε αριῦμο, πυ 


παραςτένι τι μονάδα µε 
μιδενικά 


Φα ον ᾱ- ή 


» Διέρεςι αριθµον, πυ τε- 


λιόνον «ε µιδενικα . ὅδ 


» Διόρεςι στιν περίπτοςι, 


πυ προκίπτι µονοπςίφιο 
πιο ο ο ον ος 


. Διέεςι µε κατάλιπο. οὃῦ 
.  αλαγι το κατάλιπυ 57 


Διέρεςι κατα τιν οπία 
προκίπτι πολιπςίφιο πι- 
ρα ρνν οε 


γ. Σιρα τον πράκοεον. 


αν Ἡ 
6 9. 


Παρενδέςις. 


Γςιρα τον πράκςεον µιας 
µαθμίδας., . . . Ὁ 
1 σιρα τον πράκςεον τον 


διαφόρον βαθμίδον . . 60 


ΥΙ.- Διερετότιτα τον 


η. 
6 


ον δν 


αριῦμον. 


Διερετότιτα τον αριδµον 61 
[ ιδιότιτα τυ αδΌρίζμα- 
τος, ζτιν ὁπία ςτιρίζον- 
τε τα «ιμπεράζµατα τον 
Ἰνοριζμάτον τις διεροτό- 
κ ος νονς 

Τα ᾿Πυορίζματα τις διᾶ- 
ῥετότιτας δια το 10, 


«02 


δ 
δ 
8 
8 


Σελ 


δια τυ 100, δια ῄτυ 
ιν ών 

4. Τα Ἰνορίζματα τις διε- 
ῥετότιτας δια 2 κε δια 5 

ὃ, Τα Ὑνορίζματα τις διε- 
ρετὀτιτας δια 4 κε δια 
τὸ ου, 

ϐ. Τα Ἱνορίζματα τις -δις- 
ρετότιτας δια τυ δ., 

7. Τα γνορίζµατα τις διβ- 
ρετότιτας δια τυ 9 κε τυ ὃ 

δ. Αριθμι πρότι χε ςίν- 
ο ος ὀτ ιν 

9. Αγάλιςι τον αριθµον «8 
ινόμενο πρότον παρα- 
γόντον 


62 
68 


64 
65 


8 10. Μέγιςτος χινος διθβέτις 69 


δ 


δ 


8 


8 
8 
5 


«0 


11. Ἐνια ια το ελἀχιςτο 
πολαπλάιο . . . . 


12. Τρι περιπτόςις τις 
έβρεεις τυ ελάχιστο 
πολαπλάςιυ. μα 


19. Τα γνορίζµατα τις διε- 
ρετότιτας δια «ςίνθετυ 
αριθµυ . 


Τ1 


ΥΠ. Γενικες ιδιότιτες 
τον ασπλον κλαζµάτον. 


1. Τα µέρι τις µονάδας, 
Κλαζματικι αριθµι 


Τ5 


2. Το κλάζµα ίνε λόγος δίο 
79 


αριθμ 
ὃ, Κλάζματα χίρια κε κα: 
ταχριςτικα. 
αρ σα ο η ο ὃν 
4, Ἔροπι ακέρευ κε µιχτυ 
αριθµυ «ε καταχριςτιχο 
λάασι ον 
δ. Ἐκςαγογι το αχέρευ μέ- 
ρυς απο το καταχριςτι- 
κο χκλάζμα 
6. Σίνκριςι τυ µε]γὲθυς τον 
χλαζμάτον, πυ ἐέχυν 


Μιχτος 
80 


18 


Σελ. 


τος ίδιυς παρονομάᾶκτες 


ίτε τυς ίδιος αριβµιτες 84. 


Ὁδ 7. Πός αλὰζι το κλάζμα, 
όταν αλάζυμε τον αριθ- 

µιτι χε παρονοµαςτί-τυ 86 

8 8. 1 κιριότερι ιδιότιτα τυ 
χλάζματος . . ... 

8 Ὁ. Απλοπίιςι τὸ κλάζμα- 

ος πο ς 90 
8 10, Ἠροπὶ ετερονίµον χλα- 

ἰ ζμάτον «ε οµόνιµα .. . 9ἱ 
Φ 11. Ί. αλαγι τυ µεγέθυς 
το Χλάζματος απο τιν 
πρόςθεςι εγος κε τυ αφτυ 
προςθετέυ «τον αριµιτι 
Χ8 παρονοµαςτι τυὺ χλά- 

μέ , .. .. . 98 


ΥΠ, Πρόςδεςι κε αφέ- 
Ὄρεςι τον κλαξµάτον. 
6 1. Πρόςθεςι χε αφέρεςι οµο- 
νίµον κλαζµάτο . . . 94 
ὃ 2. Ἡρόςθεςι χα αφέρεςι ετε- 
ῥόνιµον κλαζμάτο . . 95 
ὃ ὃ. Πρόκθει χε αφέρεςι 
µιχτον αριθμο. . . ϱ7 
ΙΧ. Εβρεςι τυ µέρυς 
ενος αριῦμυ κε τυ 
:αριῦμυ απο το 
µέρος-τυ. 
8 Ἱ. βρει το µέρυ ενος 
οσο ο ε 98 
Ὦ 2. Έβρεςι το αριθµὺ απο το 
Ῥέροτο. .. . »., 101 
δ 9, Ἡβρεειτυ αριθµυ, τυ οπίυ 
το Ίνοςτο µέρος-τυ {γε 
οπιοδίποτο κλάζμα , . 102 


Χ. Πολασπλαςιαῖμος 
Σ: ασπλον κλαξζµάτον. 
8 Ι. Πολαπλαςιαζμος κλὰζμα- 
: τος επι ακέρεο αριθµο , 109 
182 


Σελ. 


8 2. Πιὰ προβλίματα λίνυντε 
με τον πολαπλαςιαζμο 
Επι κλάζμα . 


Μο ος ο 
δ ὃ. Πολαπλαςιαζμος επι κλά- 


ο Ἐκ. 106. 


ΧΙ. Διέρεςι απλον 
κλαζµάτον. 
.. Αμιβέα αντὶςτροφι αριθµι109 


δ1 
8 2. Διέρεςι δια κλάζματος . --- 
“8 8 


» Διέρεςι οπιογδίποτε αχέ- 
ρεον κε κλαζµατικον - 
αριθ  ᾱ ον πα 

8 4. Προθλίματα, πυ λίγοντε 
με τι διέρει . . . . 119 

ὁ 5. 1 κανόνες πρόςθεςις χθ 
πολαπλαςιαζμο ιςχίον κα 
Ίια τυς κλαζµατικυς 
ἀπιιμος να  ωα 114 

Β 6. Πιο πολίπλοκο παράδιγ- 
μα πράκεις µε κλαζµα- 
τικυς αριθµυς. . . . 115 


ΧΙ. Δεκαδικα κλάξµατα. 
δ 1]. Απανχελία κε Ίραφι τον 
δεκαδικον χλαζμάτον . 115 
δ 2. ο δεκαδικο κλὰζμα ος 
απλο χλάζμα . . . . 118 
8 9. Ῥένχριει το µεγἐθυς τον 
δεχαδικον κλαζμάτον νε 
«τρογκίλεµα τον αριθ- 
µόν, πυ παραςτένυν ὃρ- 
καδικα κλὰζματα . . . 119 


8. 4. Ἴροπι τον δεκαδικον κλα- 


ζμάτον «ε οµόνιμα χε 
απλοπίιςι τυ ΄δεχαδικυ 
χλάζματο . . . . « 120 
ὃ 5. Πρόςῦεςι χε αφέρεςι τον 
δέχαδιχον χλαζμάτον . 1922 
5 6. Πολαπλαςιαζμος δεκαδι- 
κον κλαζµάτο . . . 129 
5 7. Διέρει τον δεκαδικον 
χλαζμάτον . . ... 127 


8 6. Ένια αναλογιον 


σελ, 


ΧΙΠ. Σινδιαξµένες πρά- 
κοὶς µε απλα κε δεκα- 
δικα κλάξμάτα. ΄ 

δ 1. Ἔροπι δεκαδικυ κλάζμα- 
τος 68 ἆπλο χλὰζμα . 190 
6 2. Ἔροπι το κιγυ χλὰάζμα- 
τος 68 δεχαδιχο. .'.. -- 
δ Ὁ. Απεριόιετα  δεκαδικα 
χλάζματα 
δ 4. Πρὰάκεις µε απλα χε ὃε- 
καδικα χλάζμΊτα ταφτό- 
αν ον να κ ντ 


ΧΙΥ. Λόγι κε αναλογίες. 
δ Ι. Δίο Ἅτρόπι κ«ςίνκριςις 

τον αριθµον. . . . 1 
ὁ 2. Πολαπλάςκιος λόγος . . 198 
δ ὃ, 1 κιριότερι ιδιότιτα τυ 

πολαπλάςιυ λόγο. . . 199 
δ 4, Έβρεςι τυ άγνοςτυ όρυ 

δις ὁ ὃ., 40 
6 δ, Απλοπίιι στις πράκςις : 

ια τιν έβρεει το λόγυ 

κα αντικατάςταςι τυ λόγο 

τον κλαζματικον αριΏµον 

µε λόγο τον αχέρεον 

ο να αν 141 
ν ολα 
δ 7. Ι κιριότερι ιδιότιτα τις 

αναλογίας . -.. νι -- 
δ 8. Σχιματιζμος αναλογιον 

µε δοµένυς αριΏµυς . 145 
Ὦ 9..Μετάδεςι τον όρον τις 

Ὀλάξ ..,ν. 144 
8 10. Έβρεςι ενος α]νόςτυ όρυ 

τις αγαλογίας . . . . 146 
δ 1]. Έδρεςι τυ τέταρτυ ανά- 

ο αν οσο 147 
ΧΝ. Εφδία κε αντίςτρο- 
φι αναλογία. Ενια τυ 
µέςυ αριῦμιτιυ. 

δ Ἱ. Σταθερα κε µεταθαλόμενα 


Σελ. 
Μα νο - 147 
. Κατ᾽ εφθίαν ανάλογα µε- 
μα ος. 149 


.Ἄφαρμογι τον αναλογιον 


στι λίςι προβλιµάτον . 152 


.. Μεγέδι αντιςτρόφος ανά- 
ἱ 


λογα 


. Λίςι προδλιµάτον µε τιν 


αναγογι στι µονάδα . 156 
Αναλογιχι διέρεςι . . 157 


. άέςος αριθµιτιχος όρος 162 


ΧγΙ. Ποσοστα. 


. για ποςοςτον . . . 164 
. Αντικατάςταςι κλαζµατι- 


πις παράςταςις µε Ἅπο- 
ο τν ὃν ὃς ο ο ο σε 


. Έβρεςι κάπιυ ποςοςτυ απ᾿ 


τον αριθµο. ... . 165 


:.Ἔβρεςι τυ αριθµυ απο το 


μέρος-τὸ, πυ παραςτένετε 
µε ποςοστα . . . 166 


. Ὁ λόγος δίο αριθµον µε 
. 168 


ποθοσεα . . «. ε 


» Ἡροθλίματα για χριματι. 


χυς λογαριαζµυς. . . 1 


. Τραφικο διάχραµα ἍΊια 


τιν ἑδρεςι τον ποςοςτον 172 


ΧΥἨ. Τίπι κε πράκεις 


µε τυς τίπυς. 


ο ο ον ον ο μς 172 
δ 2. Παράςταςι µε Ἰράματα. 

1 σιρα τον πράκςεον. Πα- 

βλ ίεις., ες ν 174 
δ 9. Σώτελεςτις, Δίναμι. . 175 
8 4. 1 κιριότερι τίπι . . . 177 
δ δ. 1 αριθµιτικες τιµες τον 

ανν ς να νκξν στ 
8 ϐ6. Πός καθορἰζετε µα τίπο 


οπιοδίποτε μέγεθος «χε- 
τικα µε ἆλα µεχγέθι . 1786 - 


. Ῥχιματιζμος τίπον ςίµ- 


Φονα µε τος ὀρυς τον 
προθλιµάτον . . .» -- 


ΓΠΘΒΗΕΙΒ ΡΘΠΑΚΤΟΡ Χ. ΚΑΠΛΟΟΒ. 
το ΡΘΠΑΚΤΟΡ ὢ. ΓΡΗΓΟΡΗΑΠΗ.. 


--- 
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Πα ΓΡΘΙΘΟΚΟΜ Π3ΕΙΝ6 
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